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Um diu, multumque fit , quod 
mccum ipfe meditabar , qui 
tandem ftudium erga Te meum 
publica aliquo argumento te- ' 
ftari podem , qui votis iatisfa- 
cerem ; commoda fele mihi de- 
dit occafio Inftitutioneshafcc Arithmeticas , 
publici Juris facere paranti . Et quidem uno, 
eodemque tempore pofle mihi videor, & 
Tibi pluribus nominibus obligatam fidem 
liberare’, & opellae huic pretium, & decus 
ex tuo in fronte ejufdem infcripto nomine 
arcefsere. Quam fane optionem ab optimis 
rerum aeftima tori bus, modo eofdem , qualis, 
quantulVc Tu fis in re Philofophica non la- 
tear, probatum iri mei^mihi aniftius augu- 
ratur . Cuiiiam enim commodius poterat 
hujufmodi argumenti tradatio nuncupari , 
quam.Tibi, qui improbo, ut ita dicam, la- 
bore quicquid efl five veterum , five recen- 
tium- Pliilofophorum noflurna, diurnaque 

a 2 . . , ver- 
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vcrfafH manu; quique eam Tibi in hifcc 
fiudih non mediocrem laudem adeptus es, 
ut longe, lateque extra anguflos Clauftro- 
rum [ ubi inter primarios tui Ordinis Sacrae 
Theologiae Magidros non imum rubfellium 
obtines J fines, ut folet regius amnis, Tui 
nominis fama erumpente, Te certatim ac- 
cirent univerfi , ut apud fe philofophantem, 
ut ita dicam, audirent. Tefiis Bituntinse 
Ecclefiae Praefui ille vigilantiflimus D.Joan- 
nes Barba, qui Tibi fui Seminar) alumnos 
feverioribus Philofophise dilciplinis concre- 
didit informandos . Tefiis locupletilTlmus 
& Archiepifeopus noder Cardinalis Serla- 
lius acerrimi judicj Vir, qui Tua unius 
opera utens' in Brundufino & Tarentino 
Seminario Triptolemi indar Philofbphiam 
(pargerc duduit, & promovere; quique ad 
regendum hujulce Metropolitanse Ecclefiae 
clavum admotus haud fivit Te a fe divelli. 
Hic facile de Tecaetera perfequi fuperfedeo, 
ne modediam Tuam diutius fatigem; in- 
terim hoc qualecumque ed ab animo certe 
Tibi deditiftimo profe£ium officium , ut 
sequi bonique accipias, rogo. 


Eumillimus , Sttvus 

Benedicius GelTari . 
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AD LECTOREM. ' 


Auci funt , qui de Arithraetica 
re£le judicent . ,Ea plcri!que vi- 
lefcit , quod negotiatorum , 4iuc 
eorum , qui accepti expenfique ta< 
bulas conficiunt , artem e(fe pu- 
tent . At longe aliter de illa viri 
fapientes judicarunt. Plato quidem 
in ' Epinomide af^mat , (ine Arithmetica neque 
ullam fcienciam , neque ipfam hominum focieta- 
tem polTe confidere. Aridoteles autem exidimabar, 
tam proprium ede hominis numerare , quam ra- 
tiocinari . Quid vero D. Augudinus , qui frequen- 
tidime fuis in libris , prxfertim vero de Do^hina 
Chridiana, prseclare de Arithmetica loquitur, mul- 
tifque exemplis odendit, ob numerorum infeitiam^ 
plurima in facris literis ignorari ? In eadem pror- 
fus fententia fuerunt D. Hieronymus, ut ex lib. 
1, contra jovinianum , aliifqae ex locis palam ed ; 
tum D. Gregorius Nazianzenus , qui Divum Bafi- 
Itum praeceptorem fuum fummis laudibus celebrat, 
quod is numerorum feientia ad faerx Scripturae 
intelligentiam , aliafque difciplinas fibi viam muni- 
videt. Illud certe negari non poted , ab iis , qui 
Arithmeticae dudia contemnunt , Geometriae quo- 
que , ac verae Phyficae dudia , hoc ed diiciplina- 
Tum omnium fuccum Sc languinem , contemni om- 
nino oportere: cum fieri non poifit, ut haec, quae 
mirabili quodam orcine ac numerorum 
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ne inter fe ’ cohaerent , fine {cientia humerorum in- 
telligantur . Quis enim fine calculis comprehendat 
motus quantitatem ac leges, quadrata temporum, 
triplicatas corporum fimilium rationes , refiftendi 
vires, fonorurrt velocitates, liquidorum aequilibria , 
ac fexcenta alia. , quibus non intellegis , natura- 
lem omnem fcicntiam cum latere ntccflTeeft? Ita- 
que non immerito Plato in lib. 7. de Repiib. 
Arithmeticam vocat vertibulum fcientiarum, quod, 
fcilicet 'namcrorum traftatione Ipcculationibus di{^‘ 
ficilioribus animus artuefcit^dc ad reliquos Icientix 
fatus ejtcfpiendos. mirum in modum prasparatur-i. 
Imo ex i^a numerandi vi faurtum ad ceteras di- 
fciplinas progrefTuna auguratur ► Homines , inquit ,• 
natura Arithmetici ad-, omnes dohirinas acuti viden- 
tur . Hinc ert, quod multi in omni memoria viri 
doftirtimi in ordinandis illurtrandifque Arithmeticae 
elementis defudarunt, quod eorum utilitatem lum- 
mamque necertltaien» probe noflent. Ex praclaris 
eorum inventis ego triginta & amplius ab hinc 
annis ea decerpfi in ufum ftudiofae Juventutis Col- 
legii Nazareni, quae; magis ad Juwenura ingenium 
apta , & ad Mathefeos (ludia neceffari^i erte judi- 
cavi ► Semper enim illis viginti & uno annis, qui», 
bus nobiles cjuldem Collegii adolefcentes in Mathe- 
maticis. dilciplinis inftitur , lArithmeticx ftudium; 
przraifi, cujus ope tum ii., tum y. & vu Ele- 
mentorum Euclidis propofitiones facile- ab illis per- 
cipi experientia corqperi contra vero Arithmeti- 
ca dertitutos in ipiis- diu multoque labore verfari ► 
Cum autem dccurfu temporis in ea fcripta per 
manus tradita liutba menda ^ ut Heri folet , ir- 

repfif- 
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TcpfiRent, multoque labore ac tempore , in itlis tran- 
fcribenclis opus eiTet, res non inutilis vifa efl^ iU 
la typis etnittere;.eaque .occafione adje6la eft do- 
Arina de natura atque ufu Logarithmorum ; tum 
etiam nonnulla, alia , quae ad ' qua:itiones aliquot 
Arithmeticae prafticae pertinent, qu* fane in vita 
civili haud iemei occurrunt « Ad praxes aurem 
Arithmeticas , quae praecepti brevitate , & exem- 
plorum copia iatis clarae elTe videntur , accedunt 
quoque demon (irationes , quales in hujus fcientiae 
tyrones conveniunt , quibus nimirum Euclides 
adhuc ignotus : cujus nihilominus unam , vel al- 
leram propotitionem citare, aut fupponere, oppor- 
tunum viCum eft. Profefto meras praxes afferre , 
rem valde tritam & vulgarem putavi : demonftra- 
tiones autem adhibere ex Euclidis elementis vii., 
VIII. , & IX., vel etiam ^ Analyfeos fpeciofas 
penu depromptas, quod alii fecerunt , juventuti no- 
ftrai rem immaturam. An vero in medio conftite- 
lim, fapientum efto judicium. 
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INSTITUTIONES 

ARITHMETICA. 

•, i 

DEFINITIONES. 

RJTHMETJCjieik fcieii- 
tia numerorum , cujus partes 
^funt quatuor .* Additio , Sub- 
traBio , Multiplicatio , & Di- 
vi fio. 

It. Unitas e(l denominatio, 
per quam aliqua res dicitur una. 

III. Numerus efl unitatum multitudo ; proinde 
unitas non elt numerus , fed_ numeri principium , 
ficuti punflum eft principium linex. 

IV. Numeri /impices funt unitates infra deca- 
dem I, 2, 3,4, S>^»7?8,p. His additur cy- 

S hra o, qux per fe nihil IrgniBcat , fed numeris ad- 
ita valorem auget decuplum, ut lo, 20, 3o£^c. 
V. Numeri compositi funt numeri majores de- 
nario , inclufo ipfo denario, fcilicet lo, ii, 12, 
14 &c. 

VI. Numerus numeri ^multiplex dicitur , cum 
minor metitur majorem , hoc eft cuni minor ali- 
quoties fumptus majori xqualis fit ; feu cum ma- * 
jor minorem aliquoties prxcife continet . Sic la 
dicitur multiplex numeri 2, quia 2 fexies fum- 

A ptus 
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Definitiones. 

ptus squalis fit ipfi 12 ; feu quia 1 2 fexies prs- 
cife contixiec 2. 

VII. Pars atiquota numeri eft , qus numerum 
metitur , pars aliquanta , qus non metitur. Sic 
2)3,4 dicuntur pars aliquota numeri 1 2 ; at ve> 
ro 5 pars aliquanta ipfius, quia aliquoties lumpta 
vel ipfum excedit, vel ah eo deficit. 

VIII. Numeri inter fe primi funty quos nulla 

communis menfura, prster unitatem, metitur; ut 
5&P,7&12,io & & alii infiniti. 

IX. Proportia numerorum eft habitudo , feu ra- 
tio qusdam unius numeri ad alterum , fecundum 
quod unus alterius eft multiplex , vel pars , feu 
partes; fic 4 ad 2 dicitur habere rationem dupli ; 
P ad 3 rationem tripli . Contra vero x ad 4 ra> 
tionem partis, feu femifiis, 3 ad p rationem ter- 
tis partis &c. 

X. Numeri bomogenet funt illi , quorum unita- 
tes eandem rem fignificant. 

XI. Numeri beterogenei , feu denominati funt , 
qui variis nominibus denominantur , hoc efl re$ 
diverfas fignificant, ut dies, horas, minuta. 

XII. Numeri alii funt integri y alii fraSliy qui 
nempe continent aliquot partes alterius numeri , 
feu unitatis , de quibus in Cap. III.' 

Schol. Has notas Arithmeticas , antiquis prorfus 
incognitas , in Hifpaniam Mauri deportarunt ; inSbn 
in Galliam , ali af que Europa gemes induxit fecu^ 
lo X. Gerbertus Monachus Aureliacenfts , •oir doduSy 
qui pojlea fuit Pontifex Silvejlri II. nomine.. 

CA- 
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‘CAPUT I. 

De Calculo Integrorum. 

• * • 

P K O P O S I T I O I. . 

f 

. • Dati numeri valorem txprimere 

I. It exprimendus numerus datus A . ■ Divi- 
datur in periodos , fecemendo virgula 
k J «emas ^ualcunque figuras ^ incipiendo a 
dextera ^ divifus «rit numerus A in tres perio- 
dos , feu «enturias . Hamm quxlibet oontia^ uni- 
tates , decades , dc centenas / fed pn|w dextror<* 
fum continet unitates , decades , & ^mtenas fim- 
pliciter; fecunda vero cmitinet unitates , decades, 
& centenas millium ; tertia demum unitates y de 
cades, & centenas millionum- 

^ 3P4i «75 

Exprimitur incipiendo Ilniftrorfum , & progredien- 
do verfus dexteram ile : tercenti nonaginta qua- 
tuor milliones , o£Ungenta feptuaginta quinque 
millia , quadringenta fexaginta duo . 'Similiter nu- 
merus B divifus , ut fuperius diflum ell , dicit 
centum viginti quatuor milliones, dc duo millia 

' B 124, 002, 000. 

Demum nunderus C ■exprimit milliones ^00. 

C 100, 000, 000. 

■ A 2 II, Pro 
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II. Pro numeris prolixioribus exprimendis ita 
procedes . i. Datus numerus eodem modo per 
virgulas diftribuatur in membra , ut fuperius fa> 
ftum eft . 2. Super notam primam dextrorfum 
ponatur una cyphra o, intermilbfque quinque fi- 
guris , fupra notam feptimo loco pofitam pona- 
tur unitas i . Item poft quinque iterum notas fcri- 
l>atur 2 , atque ita deinceps , reli6Iis femper quin- 
que notis, fcribatur 3,4,5 &c. Quodlibet mem- 
brum continet fex notas , ( prster primum ad fi- 
nifiram , quod aliquando continere poteft 2 , 3 , 
4, aut 5 notas ). Exprimendae funt igitur fimul 
lex ilis notae ; prolataque integra periodo , toties 
repetenda efi vox haec milito , quot funt unitates, 
quae continentur fupra primam notam talis perio- 
di . Virgul% autem appofitae millia fignificant ; 
ut exemplis fequentibus D ^ 8 c E facile intelligi- 
tur. 

210 

D 52,32p,i8p,do2,8oo 

Quinquaginta duo milliones millionum , tercen- 
tum viginti novem millia , centum o£Ioginta no- 
vem milliones , fexcenta duo millia , o6Iingenta . 

j 2 . 1 o 

£ 45,^28,^34,425,350,872,385,173 

Quadraginta quinque millia, nongenti viginti ofto 
milliones millionum millionum , fexcenta triginta 
quatuor millia , q^iadringenti viginti fex milliones 
millionum* , tercenta quinquaginta millia , oflin. 
genti leptuaginta duo milliones , trecenta 06I0. 

gin. 
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ginta quinque millia ac centum feptuaginta tres . 

Schol. I. Si cui molejium fit iterare toties 
vocem illam millionum , utatur boc compendio .* 
Ubi pronuntianda eft vox millionum bis , di- 
cat bilionum : ubi ter , dicat trilionura / ubi qua- 
ter , quadrilionum &c. adeoque fuperius exemplum 
efferri potefl fic : quadraginta quinque millia , non- 
genti viginti odo triliones', fexcenta triginta qua- 
tuor mttlia , quadringenti viginti fex bilioncs , 
iercenta quinquaginta millia &c. 

Schol. II. Frater valorem fimplicern , quem fin-^ 
gula nota Arithmetica habent proprium , alium 
infuper habent ratione loci , quem occupant qui 
valor procedit in proportione fubdecupla . Itaque 
nota primo leto , a dextris incipiendo , pofita fi- 
gnificat unitatss , fecundo loco pofita fignificat tot 
decades , quot unitates habet ; tertio loco tot cen- 
tenas , quarto loco millia , quinto loco dena ’ mil- 
lia , fexto loco centena millia &c. Id tyrones be- 
ne intelligant neceffe efi . Ecce exemplum . 

) I 

. 1 3 4^592. duo. 

I I p o. nonaginta. 

I 5 o o. quingenta. " 

‘ o o o. lex millia. 

4 0 0 0 0. quadraginta millia r 
300000. trecenta millia. 

1000000. decies centena millia^ 

• — ■ feumiliio. 

I. 3 4 d 5 P 2. 

PRO- 
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' P R O P O ^ I T, 19 II. 

. De jiddifione integrorum* 

X A Dditto eft plurimorum uumeroram in unara 
lummam colleflio *, Numeri addendi vo» 
cantur dath, numerus, qui ex additione conHa< 
tur , dicitur fumma , feu aggregatum , Additio 
procedit a dextra in finiilram « £n praxis pro ho*‘ 
mogeneis. 

* I. Scribantur numeri ordinarim Ita ut unitates 
unitatibus, decades decadibus , centena centenis 
invicem fibi refpondeant. 

X. Dufla linea, numeros fub eadem columna 
wfitos in unum collige ; & fi novem non exce- 
dant , fubfcribe quotquot funt . 

3. Si numerus colle£lus excedit novem , ita ut 
unam , vel plures decades contineat , fubfcribe 
id , quod remanet fupra decades , & adde fequen- 
ris columnae numeris tot unitates , quot fuerunt 
decades. 

Sit exemplum , quaeritur quot anni elapfi fint ab 
orbe condito ufque ad annum 1742. completum. 
£x Petavii computo tom» 2. Itb, 13. de Dodrina 
Temporum numerantur, 

DCBA 

Ab Adamo ad finem diluvii anni 1 d 5 
A fine diluvii ad Chrifium 2327 

A Chrifio ad annum 1742. 1742 

Summa $72$ 

Nam 
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Nam primo unitates ly </ y 6 in columna A fa- 
ciunt 1$ , qua continent decadem i , & rema- . 
net 5. Scribo itaque 5 infra lineam , & referyo 
1 pro fcquenti columna By nempe unam decadem. 

Similiter decades 4, 2^ ^ in columna faciunt 
II. addita priori unitate y'fmit 12. Scribo 2 infra 
lineam y 8 c retineo unitatem y quae centenarium 
dicit , addendam numeris columnae C. 

Centena 7, 3 , ‘columnae C cum praecedenti 
unitate faciunt, 17. Scribo igitur 7, & retineo uni- 
tatem ^ quatr mille impftrtat , pro fcquenti colu- 
mna D. c. ■ 

Demum millia 1,2,1 columna D 'cum prae- 
cedenti i faciunt. 5 , qua: feribo infra lineam, & 
Iiabetur fumma quaefita 5725. 

et$ud exemplum » Addendae funt in unam 
fummam plures accepti , vel expenG fummae,/^,B,C- 

A 10 C 235 

. ... 74 * 734 * 

872 834 , 753» 

1380 2273:' 780 

B Sum. 3 117 Sum- i a d 3 a Sum. 17875 

Perafta operatione,* habetur fumma E 3**7; 
ubi patet , cyphras o in additione nihil addere , 
nam o , 2 , 1 , 4 , faciunt 7. ' 

' II- Praeter ufitatum, additionis explicatae mo- 
dium , eft alter , in quo operatio procedit a fmi- 
ftra verfus dexteram, & nullus in eo 'numerus 
mente retinetur , fed tota fumma ftatim infra li- ' 
neam dcfcribltur - Addendi fint numeri A,By C- 

FG 


■e • 
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. FGH 1 ... 

A j p 6 6 

B 7 3 4 5 

C p 2 8 y 

, . .,D i 7; 4 8 o, . 

. E 1 .1 2 


X I 8 5 o o 

4 

1. Incipiens a iiniflra , quz hic millia fignifi- 

cat , dico p cum 7 faciunt 16 y &‘i 5 cum i fa> 
ciunt 1 7 , quem totum fcribo fub ipfa columna 
millium F. ' * 

2. Colligo centena fecundx columnae G , quae 
faciunt 14 : pono 4 immediate fub linea , fed i 
fub praecedenti columna' F , nempe' infra 7. Eo- 
dem modo notantur decades i8 ’fub (iolumtia H , 
& unitates 20 fub columna L > 

3. Du 61 a linea , altera Iit additio ordinum D 
8 c Ey Sc habetur fumma quaefita X, 

Demonjir, Additionis ratio manifefla ell ex 
Axiom, p. lib. i. Eucl. nempe totum aequale elTe 
omnibus fuis partibus ' hmul fumptis . Tot enim 
funt unitates , decades , centena , ac millia in fum- 
ma reperta X, quot unitates y decades , centena , 
ac millia exillunt in fummis fingulis, datis Ay By C. 
Nam fi colligantur unitates fub columna prima /, 
^ihciunt 20, hoc ell decades 2,' proinde ponitur o , 
3 c refervantur 2 illae decades ad propriam ibedem 
decadum H. Similiter decades collegis fub colu- 
mna H. fune 18 , ^quae additis duabus prioribus , 
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faciunt 20 , hoc cfl centena 2 , adeoque ponitur 
o , & refervantur 2 ad iequenrem feriem . Sub 
columna tertia G funt 14 centena , quibus (1 ad- 
dantur 2 praecedentia, funt 16. Ponitur itaque^, 
& refervatur i mille . Demum millia columnae 
quartae F funt 17 , quae cum praecedenti i funt 
18 millia. Patet igitur tot unitates , decades, cen- 
tena , ac millia in fumma X contineri , quot ^fti- 
ro continentur in numeris datis ^ , J 3 , C.*‘\^uod 
totum patet ad oculum, fcilicet 

FGHI 
A 1 9 6 6 

■B 7 3 4 S 
C 9 z % 9 

Unitates 
Decades 
Centena 
Millena 

XiSdoo XiSdoo 
PROPOSITIO III. 

Additionem examinare, 

J\^Ultiplici ratione fieri poteft examen. 

'1. Eandem additionem repete , fed ordine mu. 
tato,- ut fi prius ab imo furfum procelleris, dein- 
de a fummo deorfum defcendas ; nam fi utraque 
fumma inventa eadem fuerit, probabile eft , nul- 
. Ium errorem irrepfilTe. 

6 2. A 


20 2 0 

18. 180 

14.. 1400 

17... 17000 
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2. A numeris addendis abiicitnr quoties po> 
ted , nulla habita ratione ordinis , aut loci , 8c 
refiduum notatur in angulo crucis . Ab)e6li[que 
deinde p ex iumma ji , ponitur refiduum in al- 
tero angulo; qus refidua fi fuerint xqualia, re^e 
operatus es, quod patet fcquenti exemplo; 

4824 

5 7 * * 

3402 


^ I 3 P 4 7 

Hoc examen male audit, ut fallax, nam fi pro 
fumma alia longe ma)or ponatur IP347 , iif- 
dem numeris ordine mutato confians , aut fi ei- 
dem fummas A addas quotcunque volucris cyphras 
o , femper remanet , abje£lis novenariis , idem 
refiduum S . Ceterum ob fummam ejus facilita- 
tem non efi rejiciendum- 

3. Fit abjiciendo omnes mimeros feptenarios e 
qualibet fumma particulari jiy B, C, 8c ponen- 
do feorfim refiduum ut in £- Abjcflifque deinde 7 
ex utraque fumma M, & N, fi refidua in utro- 
que angulo crucis pofita aequalia fint , res bene 
procelfit . £fi autem diferimen inter hoc , & fupo- 
rius examen . Numerus p abijcitm per additio- 
nem numeri ad numerum, ex. gr. ut abijeiam p 
ex 134 , fufficit addere fimul 4 cum 3 & i , & 
habetur fiatim novenarii refiduum 8 . At fi abij- 
ccre velis 7 ex eodem 134 , procedendum eft per 
decades, abijeiendo primum 7 ex 13, unde remanet 
d, deinde ex d4, & refiduum efii. ^ 
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II 


^ 3 4 5 51 £5 
S 7 1 o I 5 
C 3 4 5 8 o 


M X 4 X I 5 


Nio 



Hoc quoque examen aliquando fallit , fed ra.> 
ro. Ratio autem utriufque examinis defumitur ex 
Axiom. 3. lib. i. Eucl. Si ab aequalibus demas 
aequalia , refidua funt xqualia. 


PROPOSITIO IV, 

Dc Subfra^ione Infegrtrwn , 

S UbtraEiio eft inventio exccffiis , quo numeros 
major fuperat minorem. En praxis. 

I. Collocetur numerus minor fub majori , a 
quo debet fubtrahi , ita ut unitates unitatibus , 
decades decadibus , centena centenis refpondeant , 
nt de additione di£Ium e(l Pro(>. 2. 

2. Du£la linea , & dextrorfum incipiendo , au> 
ferantur unitates ab unitatibus , decades ex deca- 
dibus &C. & id , quod remanet , feribatur infra 
lineam. 

3. Si quis numerus inferior fubduci non potefl 
a &periori, quia ilio major eft , intelligatur ad- 
dita numero ipfi fuperiori decas ^ fa£laque fubtra- 
61 ione, ponatur refiduum iafra lineam : fed dein- 
de numerus (uperior , qui fequitur , unitate mi- 

B a Rui- 
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nuitur , vcl ( idem enim eft ) fubfequens numerus 
inferior augetur unitate. 

4. Demum (i numerus inferior fit fuperiori nu« 
mero sequatis , ponitur infra lineam 6 ; vel linea 
— , fi id contingat in fine operationis. 

Sit exemplum. Debet quis alteri aureorum fum- 
mam non habet nifi aureorum fummamBlol* 
vendam, quaerit quantum de sere alieno fuperfit» 

A \ Q 1 % 

B I 3 S 2 


C - S 4 3 

Primo aufer 2 ex 5 , remanent 3 , quse fcribe 
infra lineam . Deinde 8 fubduci non potefi ex 2 , 
>intellige decadem additam ipfi 2, fiet 12, exquo 
aufer 8, remanent 4, fcribenda infra lineam. At 
ubfequens numerus luperior p, minuitur unitate, 
vel inferior 3 unitate augetur , proinde lubduftis 
4 ex p , refiduum eft 5 , quod fcribe infra lineam. 
Demum auferendo i ex i , nihil remanet , fcribe 
lineam . Debebit igitur adhuc aureos 543 , cum 
talis fit cxceflTus numeri majoris A fupra mino- 
rem B. 

Similiter fubduci debet numerus N ex numero 
M, quaeritur exceflus, feu refiduum X. 

M<^200I0027 

31757^84 


X 588052343 

Aufer 
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'Aufer 4ex 7 , refiduum eft j r Item* 8 ex 12, 
refiduum eft 4. Pariter 7 ex 10 , refiduum eft 3. 
Similiter 8 ex lo , refiduum eft 2, tum ^ ex ii, 
refiduum eft 5, & loex 10, refiduum eft o 8cc. 

Examen fuhraBtonis generatim fit addendo re^ 
fiduum X numero minori fubtra6lo N. Nam fi er- 
ratum non fit ) reftituitur major numerus M y ut 
patet . 

Examen fieri quoque poteft per abjeftionem no- 
venarii . Nam abje6lo novenario ex ^ , quantum 
. abjici poteft , refiduum eft 8 . Deinde abjeflo no- 
venario ex numeris B 8c C , aequalibus ipfi A , 
refiduum pariter eft 8 .. * 


Demonjlr. Subtra6Iionis per fe patet Nam ex 
Defin. fubt"ftl£iio eft inventio excefilis . quo nu- 
merus major fuperat minorem , proinde exceftus 
una cum minori numero adaquat majorem; adeo- 
que tot unitates, decades, & centena debent eflTe 
in B , & C fimul , quot funt in A. Sed fubdu- 
cendo i ex 4 , ponitur refiduum 3 . Sunt ergo 
tot ftiitates in B,.& C fimul , quot funt in 
nempe 4. Similiter fubducendo decades 2 ex de- 
cadibus 3, 'ponitur i in refiduo. Igitur decades B 
C aequales funt decadibus in yf contentis, nem- 
pe 3, & fic deinceps. Eft ergo «qualitas inter 
8c B una cum C. Quod &c. 


-^^434 
B 521 


C 5 P I 3 


8 
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PROPOSITIO V. 

Dc MyJtipliaafionc Integrorum* 

M UlfipUcatio eft duflus unius numeri in alium, 
ex quo alter toties augetur , quoties in al< 
tero unitas continetur. 

Vei Muhiplkatio numeri per numerum eft in- 
ventio numeri, qui toties contineat numerum mul* 
ttplicamm, vel multiplican^m , quot alter conti- 
net unitates. Ut numerus^ iz multiplicatus per 
B 3 producit numerum C 3^ , qui ter continet 
jf y ficuti B ter continet unitatem . Hinc patet 
multiplicationem elTe compendiofam additionem ; 
idem enim ell multiplicare per B y stc toties 
addere ipfumuf, quot funtin £ unitates. 

Numeri A Sc. B dicuntur, multiplicatores , feu 
faBoreSy numerum C produBumy feu faBum , Vul- 
go tamen qui minor eft , Zc inferius fcribitnr, di- 
citur multiplicator, feu multiplicans, 'fnajor autem 
multiplicandus appellatur. £n praxis. 

I. Si multiplicator unica figma conftet ( ut in 
primo fequenti exemplo ) illa ducatur fingillatim 
in omnes multiplicandi figuras , initio fa€lo a de- 
xtra verfus finifiram ; 8 c quot produ^lum conti- 
net decades, tot referventur unitates lequen#pro- 
du£lo adjiciendae , Sc Icribatur infra lineam id , 
quod remanet. 

2. Si multiplicator pluribus confiet figuris 
tunc finguls leorfim ducantur in fingulas numeri 
multiplicandi figuras, led piodu^^la ita inita lineam 

icri- 
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Icnbantur, ttt produHum fecuodss ponantur direSe 
fub ipfa fi^unda figura , produ£lum tertiae figurae fub 
tertia , 8 c fic deinceps , cum haec produfla impor* 
tent decades , centena 

3. Du£la linea, lingula produ 3 a particularia in 
unam fummam colligantur, ut habeantur integrum 
produ 3 um quaelitum » 

Sh exemplum i. Vendendi funt agni A juliis $ in 
lingula capita , quaeritur pretium - 

A 2 7 6 . multiplicandus m 
5. multiplkans* 

0^380. producum. 

Primo 6 quinquies 'fumptus facit 30, pono o, 
Sc fequenti produ 3 o addo tres unitates ob tres deca- 
des produfti primi ^ Deinde 7 quinquies fumptus 
facit 35/ addo 3 , fiunt 38 , feribo infra lineam 
'g, & refervo 3* Tum 2 quinquies fumptus facit 
IO , addo '3 hunt 13 , leribo infra lineam 3 , 8c 
fervo I. Demum i quinquies fumptus facit 5, ad» 
do I precedentem , 8 c feribo 6 . 

Exemplum 2, Quaeritur quot horas annus unus 
continear, qui dies 3^5 continere fupponitur» 

Dies 3^5 
Hor^ 2 4 


14^0 

730 " 

' Euem* 


Horae 8760 


De Calculo Integrorum 

Exemphm 3. Aerarii pracfe£lus exigit annua-' 
tini ab oppidis 824 aureos 102 , quxricur aureo- 
rum lumma. 

Opp. 824 

jiur. I o a 

I <5 4 8 

,8 240 

ufur. 84048 

Coroil Hinc patet , quod (i in multiplica- 
tore occurrit cyphra o , ponitur in produflo cy- 
phra (vel plures, fi fint) deinde fiatim continua- 
tur multiplicatio ceterorum numerorum . 

Schol. I. Cjfpbrtt initiales ante operationem 

refecantur ; operatione autem peraSla , produSlo 

addwttur quotquot funt , Pariter fi multiplicandus 
fit numerus per 10, wl 100, vel 1000 ( 5 ‘c, fatis 
efi addere multiplicando ad dexteram tot cfphras , 
quot continentur in multiplicatore , fine ulla alia 
operatione , qui/t unitas non multiplicat . Utrumque 
jpatet exemplis A (JT B. 

l ^ 6 o £15724 

200 1000 

272,000 15724,000 

Schol. II. Multiplicatio fit etiam per f adores nu^ 
tneri multiplicantis , vel multiplicandi . Sic idem 
efl multiplicare 3© per 24, ac 30 per 4 CT d boc 
efi 30 pet 4, ejufque produdum per 6 , 

Schol, 
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Schoklll. Midiiplkano jit etiam per tabulam , 
qua ab ejus au&ore P/tJbagora vocatur Pythago- 
rica . En. ufus ; fi fcire velis producum eu, gr. 
ex 3. in 8 , quare 3 in columna AB ^ % in 

fronte AC , invenies in communi concurfu pro^ 
dubium 24 . Sic de ceteris . Ratio ejl , quia colu- 
mna prima incipit ab unitate , & defcendendo cre- 
fcit ufque ad Secunda incipit a binario , tertia 
a ternario &c. femper ufque ad p progredientes. Pri- 
ma crefcit foltt unitate^ fecunda numero binario^ ter- 
tia ternario &c. In exemplo Mato numerus 8 , qui 
crefcit numero odonario , babet in tertia fede nume- 
rum 8 ter fumptumy fcilket 24. Idem numerus S 
babet in quinta fede 40 , hoc eJl 8 quinquies fum- 
ptunTy 0 ‘fic de ceteris. 


A 


Tabula Pythagorica. 

C 

X 

1 2 

I3l4l5l<jl7l8 


2 

1 4 

1 6 .1 8 1 10 1 12 1 14 1 id 

I18 

3 

1 6 

1 p I12 I15 1 18 1 21 I24 

I27 

4 

1 8 

1 12 1 id I20 124 I28 I32 

1^6 

5 

1 10 

I15 I20 1 25 1 30 I35 I40 

I45 

6 

1 12 

I18 I24I30 l3<Jl42 I48 

I54 

7 

1 14 

I21 1 28 1 35 I42 I4P I 55 

1<^3 

8 

1 16 

12413214014815^ I54I72I 

9 

1 18 

1 27I 3dJ45l 54! <^3! 72 

l 8i| 

B 



D 


C SchoU 
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Schol. IV. Ttlmlam Pfthagoric/m in plures tahtU 
fa$ oblongas mobiles dijfecnit Jo: Nepems Scotus , 
quibus mirabili arsijich mulsiplicttt tonis j & di- 
vifionis compendium exhibetur . En conftru&io . 
Fiant ex are , vet ligno , aliave materia fotida 
decem vel undecim tabella^ feu parallelepipeda ^ 
ut funt AB , C D / quorum longitudo divida- 
rur in p quadrata aqualia ; iifque per diame- 
trum divijis ( excepto uno X Z , m infcribnn- 
rur fimplKitir mttneri naturales i , 2, 3 , 4 
ufque ad novem incluftve , qui exponentes vocato- 
rur ) habentur tvtid^ triangula aqualia , quo- 
hus infcribendi Junt numeri ex Jtngfdis columnis 
ejufdem Tabula Ppthagoriea ; ira tamen ut in 
uno parallelepipeda quadrata fuperiora habeant nm 
meros 1,2, 3,4. In fecundo numeros 1,3, 
4 , 5 . In tertio 3 , 4 , 5 , , 6* /f fuccejftye. 

Sic enim poterit idem n ume rus , fi opus fit , ite- 
'rato haberi , ex. gr. $55 . In uno\ vel altero pa- 
rallelepvpedo ponuntur ubique cyphra . Ecce au- 
tem ufuc . 

EJio multiplicandas 578 per 6 p. Jungantur fimul 
tria parallelepipeda , qua in vertice ruerant nume- 
rum datum 578 ( »/ in figura ) prafixo ad lavam 
paralldepipedo X Z exponentium , ex quo haben- 
tur numeri multiplicatoris 6 & p • Jam fingula 
fa&a numeri 9 i» exhibentur in triangulis , 

dr tbambis dire^e ad ipfum p appofitis , fo 6 lo ini- 
tio a triangulo inferiore dextrorfum , & adden- 
do numeros in rhombis pofitos , nempe 5202 . 
Eodem modo habentur faSia numeri 6 per 578 , 
nempe 3468 , qua addita , ut fuperius num. 2. 
d ilium ejl , dant produUum ititegrum 37882. 
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. Multiplicationis examen fieri poteft abjefti»- 
nem novenarii, aut feptenarii . Nam abjicitur 
p , vei 7 cx numero multiplicando^, &refiduam 
ponitur in angulo crucis M. '2! Rejicitur p ,* vel 
7 CK inultipU^nce J 3 , ciqus refiduum ponitur in 
angulo crucis N. 3° Multiplicantur inter Ic M& 
JV, & ex produ6l« abjicitur p , vel 7 , refiduum< 

C X ' ^ que 
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De Calculo IntegIlorum 

quefcribitur in angulo R, 4" Reje£Us p, vel yex 
produ6lo C, habetur refiduuoi, quod fi xquale fit 
refiduo priori R, res bene procelfie. 


A z ^ o 6 
B 132 


D 7012 
E 10518 
F 3505 


C 4 5 2 7 p 2 


Fit etiam examen per 
datur produftura C per 
vel B , prodibit in quotiente alter fa£lorum A , 
vel B. Sed prius intelligendum, quid fit divifio , 
de qua in fequenti Propof. 

Demonjir . Cum multiplicatio fit coropendiofa 
additio , ut diflum efi , multiplicatio numeri A 
per notam ultimam numeri B, nempe per 2, eft 
addere ipfum numerum A bis , unde producitur 
D 7012 , in quo tot fune unitates , decades , ac 
centena , quot habentur in A bis fumpto. Simi- 
liter multiplicatio 'ejufdem numeri A per fecun- 
dam notam numeri B, nempe per 3 , qui figni- 
ficat 30 , efi additio ipfius A fumpti trigefies , 
unde produflum E tot continet unitates , deca- 
des, centena &c. quot continentur in A trigefies 
fumpto. Demum produftum B habeti^.ex mul- 


i 


/y^Tl~r 

6 i 
6 i - 

% 

dtvtjionem . Nam fi divi- 
alterutrum . favorem A ^ 
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riplicatione numeri ^ per i , hoc eft per loo ; 
adeoque tot unitates , decades &c. continentur in 
F,*quoc continentur in vf , fi centies fumatur . 
Igitur tres numeri D , £ , F , feu produflum 
integrum C , toc continet unitates decades 8 cc. 
quot continentur in A centum trigefies , & bis 
fumpto . Qiiod erat &c. 


PROPOSITIO VL 


De Divijione Integrorum» 


D Ivifio e(l inventio numeri , qui toties unita» 
tem contineat > quoties numerus dividendus 
continet diviforem . Numerus inventus dicitur 
quotiens , quotus, y vel exponens ; exponit enim 
per fuas unitates , quoties ’ divifor continetur in 
dividendo. Itaque dividendo numerum 12 pernu» 
merum invenitur quotus,* five exponens 4, qui 
toties continet unitatem , quoties dividendus Z2 
continet diviforem 3. 

, I. Sit divifor numerus fimplex 5 ^ per quem 
dividendus efi numerus datus 158^0455 . Pona* 
tur divifor finifirorfum feorfim poft lineam , ut 
in M, 

Divifor M5) 1580455. dividendus, 

3 I d o p 1 . quotus. 
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Et procedendo a fintftra in dexteram , vide 
quoties 5 concinetur in X 5 , nempe ter, fubfcribe 3. 
Deinde vide (^ties idem 5 continetur ia (ub£e> 
quenti numero ^ , continetur femel , & remanent 
3 . Scribe I fub ipfo 8 , tum adde decades tres 
iequenti figurs dividendi , fiunt 30 , quibus di- 
vifis per 5 , habetur quotus 6 , quem pone fub o. 
Poftea 4 dividi nequit per 5 , utpote minor, po- 
ne igitur o in quoto , 8 c adde quatuor decades 
fubfequenti numero 5 , fiunt 4$ , qu« dividantur 
per 5 , erit quotus p , quem fubfcribe . Demum 
dividendo 5 per 5 , habetur quotus i . Quotus 
igitur quaefitus eft ^i 6 opi . Hic dividendi modus 
vulgo dicitur: partire a cohnna-. 

Fieri etiam potell haec divifio praefidio tabulae 
Pythagoricae , de qua in prxe, Prqpof, Nam nu- 
merus dividendus in media area reperitur ; divi- 
for vero in latere 8 c quotus in fronte AC, 
Sit dividendus numerys 40 per 5 , reperto 40 ia 
area , [& divifore 5 in latere A B ^ invenitur in 
fronte A C quotus 8. Quod £ dati numeri 40 di- 
vifor fuerit 8 , invenietur in fronte quotus 5 ; 8 c 
fic de aliis . 

Sin autem numerus dividendas in area tabulae 
praecife non reperitur , ut fi dividendus fit 50 
per S ; fumitur numerus proxime minor , cui di- 
refte refpondet divifor in latere exiftens , nem- 
pe 48 , 8c in fronte occurrit 8 , qui erit quotus 
quzfitus . 

Examen hujufce divifionis fic multiplicando qui- 
tum per diviforem . Si" erratum non fit , ' reftitui- 
tur idem numerus , qui fuit divilus , lir patet. 

V II. Quod 


Cat. L Prop. VI. «3 

^ n. Quod fi divilbr fit nimerus compoficus , ' 
pluribus conflans figuris , alia via procedendum • 
Dividendus fit numerus datus A per B . 

45 ) A I 8 7 3 o 

I 8 o 


C414P) — ^7 

4 S 


X 8 o 
— 430 
405 


— 25 

• r. Accipe ex dividendo A tot f^uras finiflrof^ 
fum , .quot funt in divifore B . Vel accipe tot figu* 
ras ex numero dato A , quot per diviforem E divi, 
di poffinc ; ot in hoc exetnpio 1 8d , eafque fecerne 
pun£K>. Erit i8d prinaum divifionis membrum . 

■ 2. Vide quoties divifor B contineatur in i 2 S: 
quod quia primo intuitu dignofcere haud faciie ell, 
vide quoties prima diviforis figura 4 contineatur ia 
18 ; patet contineri quater , & remanent 2 , quae 
cum fequenti figura 5 faciant ad , in quo fecun. 
da diviforis ^ura 5 pariter continetur quater 
( nihil autem refert fi pluries coneineatur ) totis 
ergo divifor 45 continetur quater in toto divi* 
fionis membro i8d , |M-oinde pone 4 in C. 

3. Per 
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. 3. Per quotum C moltipltca totum idiviforem B 
45 , & produ£lum 180 fublcnbe ipfi iS 6 y a quo il< 
lud fubtrahe ^Fropof. iv. remanent 6 .. 

4. Ad hoc refiduum 6 junge dextrorfum fubfe* 
qucntem dividendi figuram 7 , erit O7 fecundum 
divifionis membrum ; eademque omnino operatio 
infiituenda efi, quam breviter in gratiam tyronum 
profequar, fcilicet 

Quaere quoties divifor 45 contineatur in O7 , 
patet contineri femel, fcrit>e ergo in C 1 , per 
quem multiplica totum diviforem B , & produ£lum 
45 Xubfcribe ipfi O7, faSflaque fubtra£Iione , habe* 
tur refiduum 22. 

Ad hoc refiduum 22 adjunge fequetttem divi- 
dendi figuram 3, fiet tertium divifionis membrum 
22 3 . Circa quM rurfus eadem operatio repetenda 
cft. 

Proinde vide quoties divifor 45. contineatur in 
223 : feu quoties prima figura 4 contineatur in 
22 ; patet contineri quinquies , & remanent 2 , 
qus una cum fequenti figura 3 faciunt 23 . Sed 
iecunda diviforis figura 5 non continetur quinquies 
in 23 , proinde quotus ille 5 minui debet unitate 
( vel etiam pluribus, fi opus fit ) & reponitur 4 
in C; per quem multiplicato divifore B-y habetur 
produ£Ium 180, quod fubfcribe ipfi 223, abeoque 
fubtrahe, remanent 43. 

Junge demum ad 43 ultimam dividendi figo* 
ram o , erit quartum divifionis membrum 430, 
quocirca eadem praxis facienda efi . Vide igitur 
qucKies 4 contineatur in 43 , dic contineri tan- 
tum novies ( nam nullus quotus ponitur in C 

nia- 
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major,. quam p ) remanent 7, qu« cum cyphra 
faciunt 70, in quo ‘pariter altera diviforis nota 5 
continetur novies. Itaque multiplicando diviforem 
45 9 habetur produ6lura 405 , quod fubtra- 

hendum eft ab ipfo 430, 8c refiduumdivifioniseS; 
25^ Quotus ergo quantus C efi 414P , & rema« 
nent 25. 

Coroll. Ex praecedenti exemplo tria fant colli- 
genda . I. Si fecunda, tertia, aut quarta divifo- 
FIS nota toties contineri non poffit in fecunda, ter- 
tia, aut quarta nota dividendi, quoties prima ejuf* 
dem diviforis nota continetur in prima nota divi- 
dendi^ tunc quotum una, vel pluribus unitatibus 
dfe minuendum . 2. In quoto nunquam reponi nu- 
merum majorem novenario, etiamli divifor pluries, 
quam novies contineatur in dividendo. 3. Integrum 
quotum totum tot £guris conflare, quot funt di- 
viiionis membra. 

Sif aliud exemplum. Dividere oporteat numerum 
datum M per numerum 2VT. 

N 1.7 9 ) M 7 3 3 S> 4 4 7 S 

7 I tf 

^41002$) -177 

I 7 9 

o o o 4 '4 7 , 

3 S * 

8 9 S 
8 » $ 

d o p 

t£c^. 
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X. Secerne punflo ex dividendo M tres figu* 
733 9 diviibre Ny erit primum' 

diviiionis membrum 7}}. Jam prima diviiorisno* 
ta continetur in prima dividendi nota fepties,red 
cum fecunda^ & tertia diviforis nota contineri non 
pofiQnt ia fecunda y 8 c tertia nota dividendi plu* ' 
ries^ quam quater, minuitur 7 tribus unitati 
& ponitur in R quotus 4. 

2. Duc diviforem N in 4, & produ6lum 
fubfcribe ipfi 733 , a quo lubtrahendum eif , ro> 
manent 17.. Adde ex dividendo fubfequentem fi- 
guram. p, faciunt 17P, eritque fecundum divifio- 
ni& membrum , in qua patet , diviforem contineri 
femel, proinde pone in quoto i,. per quem mul- 
tiplicando diviforem,. habetur produ£lum i7P,fub-^ 
ducendum ex ipfo 17P,. adeoque remanet o. 

3^ Divifor contineri non poteft in duabus, fub- 
fequentibus dividendi figuris. 44 , pone ergo in quo- 
to- totidem cyphras, & adde ad 44 aliam figuram 
ex dividendo , nempe 7 , quar faciunt 447, in qui- 
bus divifor continetur bis . Pone igitur in quoto- 
ty 8 c cetera profequere^.ut fupra.. Erit quotus R 
410025 fine ullo refiduo-.. 

Schol.. I. remanet poji Jingutas fubtraBio- 

nes , nunquam, potejf ejfe aquale y aut majus divi fo- 
re y alias fuit erratum. ,^f[umptus enim fuit quotus 
jujio minor,- Contra vere fi produ5fum ex quoto in 
diviforem majus fit refiduo divifionis , ex quo fieri 
debet fubtrablio , ita ut fubtra&io- fieri non. pofsit , • 
fignum ejty quotum ajfumptum effe jufio majorem , 
ac proinde eJfe minuendum. Utrumque cafum t/rones. 
diligenter advertant. 

Schol. 
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Schol. II. Si abfoluta divifione^ aliquid remantty 
ut in primo exemplo contigit^ refiduum illum poni~ 
tur fupra lineam^ dP fuh eodem ponitur divifoty at- 
que hinc oriuntur fra^iones , de quibus in Capite 
III. 

Schol. III. funt in bac Mvidendi praxi pe- 
ritiores^ produBa ex jingulis quotis in divtf orem non 
fubfcribunty fed illa memoria retinentes ^ Jiatim [ub- 
erabunt ex membro divijionisy & notant rejiduum. 
Sit dividendus numerus A per B , quotus 3 duHus 
in diviforem 43, nempe B6, non [ubfcrtbitur ipfi 
87 , fed immediate mente [uberabitur , notaturque 
fub eodem 87 rejtduum i. Sic etiam invento divi- 
fore 3 , duEloque in 3 , (ST i» 4 ( diviforis notas ) 
produSia p , dr 12 «0» fubfcribmtur fub 146 , fed 
fubtrabuntur ftatim^ ac notatur prhno 7, deinde t\ 
boc ejl refiduum 17, fub ipfo 146- ^uod compen- 
aiium valde juvat- 

B 4 3 9 y 4 S 

— — - I 4 

303 17 

Schol. IV. Si divifor habeat in fine unam , vel 
plures cypbras , «r 120, 300, 400« &C, abfcin- 
duntur ab illo cypbra , totidemque figura a di- 
videndo dextrorfum ^ deinde fit , ut moris eft , di- 
vifio cum reliquis figuris : fed abfoluta operatio- 
ne , figura ex dividendo abfcijfa ponuntur fupra 
lineam , infra quam ponitur divifor integre fum- 
ptus cum cjfpbris , Ut fi dividendus fit <^35 per 
200. Abfcinde duas cypbras ex 200 , tT duas figu- 

D 2 ras 
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ras dexfrtrfum ex dividendo <^35 ; divifo deinde 
6 per 2 , habetur quotus 3 • ^od ft prima 

diviforis nota fuerit i ^ & reliqua omnes cypbra; 
ut IO, 100 , 1000 &c. confeda erit divifio , fi 
ad dexteram dividendi abfcindas totidem figuras , 
quot funt in divifore cyphra , nam unitas non di- 
vidit , Proinde dividendo s/^.^6poper loooo, quo- 
tus erit 14 y dividendo per 1000, quotus erit 
145 rro-o 

Schol. V. Efi alius non inelegans dividendi 
modus , quem Itali vulgo vocant , partire per ri- 
piego; qui tunc folum adhiberi potejl , cum divi- 
for potefi refolvi in fuos faSores : Sit dividendus 
numerus 154^0 per 45 , quia divifor 45 refolvi 
potefi in. fuos faBores 5 CT p , ex quibus componi- 
tur^ divide primo per 5, quotus efi 3092 : divido 
deinde quotum 30^2 per p , oritur quotus quafi- 
titt 343 7 . Similiter dividendus fit 134^3 per 
3 <5 , qui 35 componitur ex 4, & p ^ divide per 4 
numerum datum y quotus erit 33^5 7, buTK di- 
vide per p , quotus erit 373 ^ . Ut ex duabus il- 
lis fraHionibus fiat unica fraSlio , duc refiduum 
8 in diviforem 4, produco adde refiduum pri- 
tnum l y fit 35. Duc deinde 4 in p fit 3<f , erit 
fra&io i-’ , unde 373 p* quotus quafitus . Ratio 
hujus fuo loco innotefcet. 

Examen divifionis fit per multiplicationem. Nam 
multiplicando diviforem per quotum , reifituitur 
numerus dividendus, modo illi addatur , fi quid 
ex divifione remanfit. 

Vel fit examen per abjeftionem p, vel 7. Nam 
rejtflis primo p, vel 7 tum ex diviibre, tum ex 

quo- 
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quoto , refidua 8 & 4 notantur in angulo crucis 
iinidro A in B ^ ducuntur inter fe , deinde 
produ6Ii refiduum 5 , abjeftis p vel 7 , ponitur 
in vertice ipGus crucis , cui quidem additur refi> 
duutn divifionis faflx , ablatifque ex bac fumma p , 
vel 7 , quod remanet , ut hic o , ponitur in an- 
gulo crucis dextero C , cui squale debet cfle 
id , quod reftat ex dividendo , abjeftis pariter p , 
vel 7^, 8 n notatur in E, Patet lequenti exem- 
plo. 

31 45^3^8 oC o o 

106 — — — 

* ^ ° ——I 3 J 5 4 o E 4 ^ 

Demonjir. Ex praxi a nobis tradita tot notis 

conflare debet quotus , quot funt membra divifio- 
nis , ut in Coroll. n. 3. di£lum eft . Sed finguls 
quoti nots toties unitatem continent , quoties 
lingula divifionis membra diviforem .• nam in pri- 
mo exemplo, in quo dividitur 18^730 per 45, 
primum membrum divifionis i8tf continet quater 
diviforem 41 , ficuti prima quoti nota 4 continet 
unitatem . Siquidem ex regula, tradita ducitur 45 
in 4 , & produ 61 um 180 ( diviforis 45 quadru- 
plum) fubtrahitur ex membro divifionis i8<J, er- 
go patet , divifionis membrum 1 85 quater conti- 
nere diviforem , ficuti quotus 4 totidem unitates 
continet , alias fubtrahl non poflet . Remanet qui- 
dem , faaa fubtraaione , numerus fenarius , fed 
hic fequenti figurs 7 jungitur pro fecundo divi- 
fionis membro , ut diautn eft . Pari ratione idem 

often- 
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/ 

odenditur de fingulis ipHus quoti notis ; unde 
fcquicur , integrum quotum 41 4P toties unitatem 
continere , quoties dividendus 18(^730 continet 
diviforem 45 , adeo ut quotus 41 4p asque multi* 
plex fit unitatis ■, ac dividendus aeque multiplex 
cft diviforis , & fuperfint 25. 

PROPOSITIO YII. 

• \ 

De divifione integrorum per numeros 
diviforis multiplices, 

M Ethodus dividendi numerum per numeros 
diviforis mnltiplices adhiberi potiflimum 
folet , cum numerus -dividendus eft valde pro- 
lixus . 

Sit exemplum . Ex do£lrina Tychonis fol motu 
diurno horarum 24 peragit orbitam milliariorum 
Italicorum 2 1400 1 1712, quzritur quot milliaria 
conficiat uno horae minuto . Reducantur horae 24 
in minuta , multiplicando illas per 60 , erit divi- 
for , per quem dividi debet numerus milliario- 
rum 1440 , feu 144) (ablata ab ipfo-cyphra, 
& ex dividendo A ultima nota dextrorfum 2 ) 
qui ponatur ad dexteram dividendi , ut in B , 
& notetur punSum fub tertia ipfius dividendi no- 
ta 4) cum divifor B femel contineatur in 214 , 
ut in pute. Propof. di£lum eft . Tum feribantur 
fub ipfo divifore B finguli multiplices 288 , 432 , 
57<f &c. cum notis appofitis 1,2, 3, 4 &c, ut in 
exemplo . 

Quia 
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Quia divifor B continetur femel in 214 , 
Ibribatur i in quoto C , fubtra6loque divifore 
ip(o ex 214, remanent 70,. additaque fequenti 
figura, dividendi fiunt 700 . Tunc obfervetur 
qualis ex multiplicibus fub B exifientibus fit pro- 
xime minor , quam 700 , patet illum efie 575 . 
Pone igitur in quoto notam illi appofitam 4 y & 
lubtrahe ipfura 575 ex refiduo 700 , remanent 
124 y quibus addita figura fequenti , habetur 1240. 
Iterum obferva , qualis multiplex fit proxime 
minor ipfo 1240; reperitur 1152, cui appefita 
efi nota 8 y hanc pone in quoto C , & illum 
fubtrahe ex refiduo i240y refiduum efi 88 y & 
fic deinceps ^ donec exhauriantur omnes dividen- 
di figurae . Sic enim nullo fere labore invenitur 
quotus 14851 ip, cum refiduo , quod quar- 
tam fere milliarii partem importat , ut in Cap. fe- 
qucn. explicabitur . Sol igitur unico horx minu- 
to conficit milliaria Italica 14851 ip_ 
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Schol. I. EJl etiam facdlima divifio per tahellas 
Neperianas , de quibus dibium eji in Schel, 4. 
Propof. V. quce ex bac Fropof, [equitur , Nam ejio 
dividendus numerus A 142188 per B 578 . Ap- 
ponantur tres tabella , qua in verme referant 
divi for em 578 , prafixa illis tabella numerorum 
exponentium i ^ 2 , 3 , 4 , &c, ( vid, tabellam XZ 
pag. ip, ) T<um determinentur punBo in numero 
dividendo tot nota , quot divijibiles funt per 57 8> 
nempe 1421 . Patet exponentes 1,2, 3,4, indica- 
re fummas multiplices , hoc eJl duplum , triplum , 
quadruplum &c. ip/ius diviforis 578 y quod ex 
ipfa conjlru^ione tabellarum , & ex Schol. pra- 
eit, facile inttlligitur . ColleSis enim in unam 
fummam numeris ex triangulis , & rhombis dire- 
hle ad exponentem ex. gr. 2 appofitis , habetur du- 
plum ip/ius 578 , nempe li $5 , & Jic de aliis , 
Obferva igitur qualis numerus Jit aqualis , vel 
proxime minor dividendi membro 1421 , occurrit 
Jiatim in fecundo ordine fumma 115^ , proinde 
ejufdem ordinis exponens , nempe z ^ eJl quotus 
quajitus , qui ponatur in C , fubtrablifque 
ex dividendo 1421 , remanent 2^5 . Pro fecundo 
divijionis membro adde fequentem notam 8 , fiunt 
2^58 , & eodem modo operare : hoc eJl obferva in 
tabellis , qualis Jit numerus proxime minor 2^58 
'invenies in quarto ordine fummam 2312 , qua 
indicat quotientem 4 ponendum in C , fubtraiiij- 
que 2312 ex 2^58 , refiduum eJi 34^. Addita 
demqm ultima figura 8 , fiunt 3458 , qua in ta- 
bellis quajita , dant quotum 6 Jine ullo rejiduo . Eji 
erg^ quotus 24<5 . ^od totum tum ex tabella 

pra- 
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pracitata XZ , tum ex fequenti [cbemate fatis 
patet , 

C24« a ,42,88 - 

115 ^ 


- 2 d 5 S' 
2312 


- 3 4 d 8 

3 4^8 


0000 

Schol. II. Si membrum dividendum minus fit 
ipfo divifore , additur quoto cypbra , & alia figu~ 
ra membro dividendo adjicitur , ut in Prop, VI, 
diSium efi , Ceterum fi quis in bac dividendi pra. 
xi fit aliquanto exercitatus , divifiones etiam pro- 
lixas citijfime expediet , eritque minus obnoxius er- 
roribus , qui inter dividendum ex incuria , vel baW 
lucinatione nafcuntur . 
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CAPUT II. 

De Calculo Denominatorum . 

R Egulae vulgaris Arithmeticae haflenus tra- 
ditae applicari jam debent numeris denth 
minatis , hoc eft numeris divcrfarum Ipc- 
cierum • Quod quidem difficile non erit , fi di- 
grofcaiur valor unius fpcckri refpeflu alterius ; 
nimirum quot partes minoris fpeciei majorem Ipe- 
citm conflituant. Sk ut addantur, vel iubtrahan- 
tur dies , hor« , ac minuta , necefle eft icire mi- 
nuta temporis do unam horam , horas autem 24 
diem unum efficere • Idem de monetis , ponderi- 
bus, ac menfuris valet : quae licet, pro diverfitate 
Provinciarum, imo dc Urbium variae lint , modus 
tamen cas calculandi eft ubique proportionali ter 
idem; adeo ut fi quis unius loci monetas, ponde- 
ra ac menfuras addere , fubtrahere , multiplicare , 
ac dividere noverit , ad alterius quoque regionis 
calculum cafdem regulas applicare facile poterit • 

PROPOSITIO I. 

Dc Jldditione numerorum denominatorum * 

I. 'Y^Xemplum ftt de vulgari moneta Romana , 
■ 1 quam componunt Icuta , aftes , & quadran- 
tes ; hoc eft quadrantes 5 afTem i , & aftes 100 
fcutum I, quod decem denariis argenteis, feu ju- 
liis conftat. 

Difpo- 
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Difponantur fpecies (imiles fub fimilibus ; ac pri- 
mo quidem loco dextrorfus Tpecies minimz, tum or- 
dine majores ufque ad maximam ; ut in hoc exem- 
plo collocentur primo quadrantes , lecundo alTes, ter-' 
tio fcuta; & Ii qua fpecies intermedia defit, vacuus 
ejus locus repleatur cyphra . 

Tum addendo quadrantes i,4, fiunt 9 , 

quibus continetur aflis i , & remanent 3 , quae Icri- 
be infra lineam. Adde deinde affem l ad lequen- 
tem feriem aflium , nempe ad 5 , o , 8 , 5 fiunt 
ip affes . Scribe p infra lineam , 8c. pro decade 
una adde i ad allium decades i , a , p , 3 , lunt 
decades 16 y hoc eif alTes ido; relerva itaque de- 
cades IO , ( centenarium nempe i ) pro fequenti 
fpecie, & feribe infra lineam 6 . Addantur denique 
unitates , decades ^ & centena fcutorum eo modo 
quo faftum eft in Propof. 2. Cap. i. cum fint nume- 
ri homogenei, prodibit fumma fcutorum ^opp , af- 
fes dp , quadr. 3. 

i Scuf, ^ad, 

330. 35. o. 

572. p 8. 3. 

784. 20. 4. 

3512. 15. I. 


Summa 5 o p p. d p. 3. 

II. Libra in Urbe confiat unciis 12 , uncia vero 
denariis 24. Addendae fint ergo 

E 2 Lih. 
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De Calculo Demomiim.torum 


Lib. 

Unc. 

Den. 

3 8. 

I 0. 

2 3 - 

7 0. 

I I. 

1 6. 

5 - 2- 

0 5 - 

2 2. 


Summa 462. 04. 13. 

Habentur librse 4<fz , unc. 4 , deir. 1 3. Nam de- 
narii 22, i6j 23 additi faciunt di , in quibus bis 
continetur 24, hoc eft unciae 2, quae fequenti co- 
lumnae addendae fune, 8c remanent denarii 13, quos 
feribe infra lineam . Similiter unciae 5 , 11 , 10 
cum duabus praecedentibus faciunt 28 , qui con-> 
tinet bis 12 , nempe libras 2 , fequenti columnz 
addendas , & remanent unciz 4, quz pariter Icri- 
buntur infra lineam . Demum additis libris 2 ad 
przdi 61 am librarum columnam , continuatur addi- 
tio , ut in Propof. 2. Cap. I , & habentur librs 
462 , unc. 4, den. 13. 

III. Addendi funt pedes Parifienfes , pollices, 8c 
linez. Pes autem Parifienfis in pollices 12 , pollex 
vero in lineas 12 dividitur. Sint ergo 


PeJes PoU. Lia» 
128. IO. 5>. ' 
320. II. 2. 
572. 08. 7. 


Summa 1022. 06. 6, 


Qiiod quidem manifeftum eft : nam 7,1,9 
faciunt lineas 18, hoc eft pollicem i, qui refer- 

vatur 
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vatur fequenti columnae addendus, & fcribitur in- 
fra lineam refiduum 6 . Deinde pollices 8, ii, lo 
cum I praecedenti , fiunt 30 , qui bis continent 
12, hoc efl pedes 2 fequenti columnae addendos, 
8 c fcribitur infra lineam refiduum 6 . Demum addi- 
tis pedibus 2 ad primam columnam fequentem , 
continuatur additio , ut in Propof, 2. Cap. i. cum 
iint numeri homogenei. 

Examen fieri poteft fic : completa fuperioris 
exempli additione, duc lineam fub ordine numero- 
rum atque iterum adde omnes numerorum or- 
dines modo jam explicato , praeter folum ordinem 
qui relinquitur : habebis alterum aggregatum 
C , quod deficit ab aggregato primo B , defe6Iu 
numerorum ordinis A. Si ergo aggregato C addas 
numeros habebis aggregatum D aequale aggre- 
gato primo B \ alias fuit erratum.. Hoc examen 
ufurpari quoque poteft pro numeris homogeneis , 
ut patet. 



Ped. 

Poli. 



A 12^. 

I 0. 

9. • . 


320. 

I I. 

2. 


5 7 2- 

0 8.. 

7 * 

n? ;s 




♦ i - 

B 1022. 

o< 5 . 

6. . 


C 8 p 3. 

07.. 

9. - ’• 

• ' ' 





D 1022. 

o 5 . 

6. 








PRO- 
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De Calculo Denominatorum 


PROPOSITIO II. 

De Subtf asione numerorum denominatorum» 

D lfponantur fpecies firoiles fub fimilibus , ut 
in prae, Propof. di6lutn cft , & numerus mi- 
nor , feu iubtrahendus , collocetur lub majori , a 
quo debet fubtrahi. 

Quoties inferior numerus a fuperiori fubduci 
nequit , utpote illo iqajor , toties numero fuperio- 
ri addatur unum integrum fequentis fpeciei , ut 
fiat major fubtrahendo . Deinde numerus fpeciei , 
ex qua fumptum fuit illud integrum , unitate 
minuatur . Quod exemplis patebit . 

1. £x pecunia accepta A fubtrahenda fit pecu- 
nia expenia B . Quia quadrantes 4 fubtrahi ne- 
queunt ex quadrantibus 3 , fumo i ex alTibus 28 , 
iioc e(l quadrantes 5 , qui cum 3 faciunt quadran- 
tes 8 , ex quibus fubduflis 4 , remanent 4 infra 
lineam feribendi . Deinde minuendo unitate affes 
a8 , vel augendo unitate ( idem enim eft ) affes 
3^, ira ut prima Hgura 6 fiat 7, iubducitur 7 a 
fuperiori numero 8 , & feribitur infra lineam re- 
liduum I . Rurfus quia 3 lubtrahi nequit ex 2 , 
fumo I ex fcutis, ut ad 2 addantur 10 , ac fiat 
12, ex quo fubtra< 51 is 3, refiduum, quod feribitur 
infra lineam , eff p . Minuitur deinde 8 , vel au- 
getur 7 unitate , & fit o . Tum continuatur lub- 
traflio, ut in Prop.4. Cap,i.^ & habetur refiduura 
C Icut. 140, afs.pi, quadir.4. 

Scuf, 
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Cap. II. Prop. II. 

Scut. jifs, ^adr, 
A ip8. 28. 3. 

B 57. 35. 4. 


C 140. p 1. 4. 

II. Subtrahendus fic numerus N ex numero M, 
iicilicec 


D/«. Hcr<e. Mia. 
M 21. 14. 53. 

N IO. 13. 57. 


I I. 00. 55. 


21. 14. 53. 

Cum minuta ^7 fubtrahi nequeant ex niinutn 
'53 , defumitur unum integrum ex fequenti fpecie, 
nempe hora i , feu minuta 60 ^ quae addita mi- 
nutis 53 faciunt min. 113 , ex quibus fubtra£Iis 
57,fcribitur infra' lineam reliduum 55. Au£Io de- 
inde unitate numero 13 (it 14, adeoque fa£Ia fub* 
traflione , nullum eft reliduum , 8c feribitur o. 
Demum fubdu6Iis 10 ex 2 1 reliduum ell 1 1 , ell 
ergo numerus qiiaelitus ^ dies 1 1 min. 55. 

Examen ht addendo refiduum numero mi- 
nori N , nara fafta additione , ut in Propof. prae. 
diflum eft, rellituitur major numerus -M, fi erra- 
tum non fuerit. 


PRO: 
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De Calculo Denominatorum 
PROPOSITIO III. 


De Mulfiplicatione twmerorum denominatorum^ 

P Rimo reducantur omnes fpecies ad minimam^ 
ut fi multiplicandae fint librae, lolidi , ac de- 
narii, reducantur omnes ad denarios. Deinde fpe- 
cies reduflx multiplicentur, ut moris elt, perPro- 
poj, 5. Cap. I. Produftum vero reducitur ad majo- 
rem Ipeciem perdivifionem. 

I. Sit exemplum. Plancus expendit fingulis die- 
bus libras 5, Iblidos 15 , denarios 8. Scire cupit, 
quantum toto anno, leu diebus 355 expendet. Cum 
denarii 12 lolidum unum , lolidi vero 20 libram 
conilituant, duc libras 5 in 20 ; & produ£Ioadde 
15, habebis lolidos <15. Quos quidem duc in 12, 
3c produ£Io adde 8, habebis denarios 1388 ; qui 
multiplicandi lunt per dies 3^5, fitque per Prop, 
5. Cap. i. productum denariorum 505^20 . Hos 
divide per 12, habebis lolidos 42218, & denarios 
4 ; Utque lolidi ad libras reducantur, divide illos 
20, erunt iibrx 2110, 3 c lolidi 18 . Itaque Plan- 
cus uno anno expendet lib. 2110, lol. 18, den.4. 
£n totius redudUonis typus. 

I • * • 

20 

Li^. 5 


100 
adde 15 

So/. 115 

Sol. 
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Cxp. n. PROp. III. • 
Sol, I I 5 

I 1 


230 


1380 
adde 8 


Den, 1388 

II. Sit exemplum. Cum fol motu proprio con- 
6ciat fingulis diebus minuta 5p , & fecunda 8, 
quserituf quantum progrediatur diebus 30. Redu- 
cantur minuta 5p ad fecunda , multiplicando illa 
per do, & addendo 8 ad eorum produ£lum , fient 
lecunda 3548, quas nniltiplicari debent per dies 
30. Erit per Pr<^of, 5. Cap,i. produ6Ium 10^440 
fecundorum. Hatc divide per do, quotuf dat mi- 
nuta 1774, quae quidem fi iterum dividas per do^ 
habebis gradus 2p , min. 34 , quos fol motu 
proprio percurrit in Ecliptica diebus 30. 

Examen muhiplicatipnis fit per divifionem 
ia fequenti Propof, 4 

PROPOSITIO IV. 

De divifione numerorum denominatorum, 

T Am diviforis , quam dividendi. fpecies redu- 
cantur ad minimam , ut fa£lum eft in prae,. 
Propof, Tuna fiat divifio per Propof, S^Cap, j. 

F l.Emit 
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I. Emit quis ferici ulnas 6 o , pal. 6 , unc. lo, 

expenditque fcuta Romana ipi , alTcs lo , que- 
ritur quanti ftetcrit ulna . Duc ulnas 6 o in 8 , ut 
fiant palmi; & adde produco tf , erunt palmi 
48^. Hos duc in 12 , ut fiant uncie , additilque 
unciis IO , erunt uncie 584*. Reducantur pari- 
ter fcuta ad a fles , & addantur aflesio, fient afles 
2p2io . Itaque dividantur per Prop. 6 . Cap. 1. 
aflTes 2P2IO per 5842, quotus cft 5’: hoc eft un- 
cia quelibet valet aflibus 5 , proinde uncie 12 , 
feu palmus, valet aflibus <fo, adeoque palmi 8 , 
five ulna , valet aflibus 480, hoc efl; fcut. 4, af- 
fibus 80. "■ 

II. Fingamus lunam diftare ab aliqua fixa gr. 

45, inin. 30, fcc. 25, queritur quanto tem’pore 
llellam illam luna aflequetur. Ex TaS. Aflbnfinis 
luna motu fuo diurno conficit gr. 13. min. 10, 
fec. 35. Proinde dividendi lunt gradus 45 , min, 

30, lec. 15 per gradus 13, min. 10, fec. 35, ut 
habeatur appulfus lun* ad fixam. 

Primo duc gr. 45 in do, & produftq adde 30, 
fient minuta 2730. Hec duc rurlus indo, &ad-.- \ 
de producto 25 , habebis fec. 1^3825 , numerus 
fcilicct dividendus. Eodem pa 61 o invenietur divi-* 
for, nempe min. fec. 47435. Tum faftadivifione 
per Propof. 6 . Cr.p. i. habetur quotus 3 , hoc eft 
dies 3 , & remanent partes Icilicet unius 

diei, ex qua fraftiohe eruuntur horas 10, min. 53 
circiter, modo explicando in Propof. /^^C/ip. 3. Lu- 
na igitur ad ftellam perveniet diebus 3 , horis 10, 
min. 53. 

Examea dtvtfionh jit per muhipliee^iwjem. 

Nara 
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. . Cap. n*'PiiQP. IV. 41 

Nam fijn exemplo primo mule ipUcav eris 
pof^prse. ' u\nu 60y pal. 6 , unc. lo per fcut. 4 
air. 80 , hoc ell uncias 5842 per afles 48« , fiet 
pro^^lum 28041^0, quod divilum primo perx2, 
deiiMc per 8, dabit in quoto Icut. 2pz. 10. Simi* 
liter in fecundo exemplo du 61 o divifore 4743$ in 
quotum I, additoque ad produflum refiduo 
relUtuitur numerus, qui fuit divilus 153825. 

CAPUT III. 

Dff Calculo FraSlorum. 

DEFINITIONES. 


N Umerus fraSluSy qui Sc fraOio , vel suiHutU 
dicitur; efl pars, leu partes alicujus nume* 
ri integri in plures aequales partes divifi . Ut ft 
totum aliquid dividatur in tres partes aequales , & 
ex illis quifpiam duas partes obtineat, dicetur ha* 
bere duas tertias partes, fcilicet 7 , qute frafUoneia 
efficiunt. 

Itaque ad numeros fraflos exprimendos duo nu* 
merP requiruntur , alter qui Icribitur lupra lineam, 
& dicitur Numfrufor , quia numerat partes , quae 
de illo toto divilo habentur : alter qui Icribitur 
infra lineam , & dicitur Denominator , feu Nomi» 
nator y quia nominat in quales partes illud totum 
fuerit diyifum, nempe tertias, quarus^ nonas &c. 
• videlicet. 


• t « 



8 cc. 

2 


Qiiae 
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. Quas fra6iioney fic ■ pronunciantur , una dimidU ^ 
una tertia^ dua feptima , quatuw nona , undecint 
•otgefima tJ‘c. intclligitur pars, feu partes. 

. Si numerator aqualis fit denominatori , minutia 
aqualis cft uni kuegro . Sic f- aquivalent uni in- 
tegro in*tres partes aquales divifo. Adiunt enini 
funaes. partes i illius integri, adeoque f funt i. I- 
tem 7, 7 &c. fignificant i. Hinc patet, uni- 

tatem efle illud totum divifum in partes tertias y 
quintas , fextas &c. 

Si numerator fuerit denominatdre major, tunc 
minutia erit plus quam unum integrum . Sic 7 plus 
funt quam unum integrum in tres partes divifum, 
fed im^rtant r, 8 c infuper 7. Similiter ^ fignifi- 
cant tria integra', & adhuc 

II. Minutia minutia eft pars alterius minutia y 
su fi fira6Ibnis 7 fumatur dimidia pars , nempe 
r, erit hasc minutia minutia, qua a majori di- 
fiingui folet per interpofitam lineam. Sic 7l7figni- 
ficat dimidium trium quartamm. 

Compendii gratia utemur in pofterum fignis , 
qua fequuntur. 

^ Signum aqualitatts , Sic a z=z B fignificat duas 
quantitates a tx. b efie aquales. 

+ Flus , Signum additionit . Ut a b fignifi- 
cat fummam duarum quantitatum <» , & ^ . Sie 
3+5 fignificat fummam 8 , 3 c exprimitur 3 + 
5 = 8 * 

— . Minus. Signum fubtradionis , Ut a « — ^ figni- 
ficat a minus hoc eft a quantitate/» fubtra6lam 
efle quantitatem b. Sic 5 — 3 = 2. 

X Signum multiplicationis . Sic /» X B. fignificat 

a mul 
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multiplicatum in ^ , vel per A . Ut 3X5 15. 

- : : Signum proportionum ttijualium . Sic a . ^ 
: : c , d denotat eandem e(fe proportionem inter 
d 8 c ^ y qujB eft inter c & </ . Ut 2 . 4 : : 3 . d. 
Itera I . 3 : : p . 27 &c. 

'H Signum proportionis continua . Sic -H ^ , 
b c , denotat a eiTe ad b y ficuti b ad c . Ut 2, 4, 8« 

AXIOMATA 

I. T TNitas fe habet ad fraftionem , ut denomi- 
nator ad numeratorem . Sic i * -7 : : 3 . 2. 
Unitas enim ex di£lis e(l totum divifum , quod 
fe habet ad partem , ( qua: efl fra^lio ) ut fra£lio» 
Yiis denominator ( qui ell totum , quod fuit divi^ 
fum ) ad fui panem y nempe ad numeratorem . 

* II. Minutiae , quarum denominatores habent ad 
fuos numeratores eandem rationem , fune inter fe 
aequales , & valent omnino idem . Sic 7 , 7 , 
^ » r. ) HI fraftiones aequales , idem* 

que hgnificant . Quod ex primo Axiom » , tum 
etiam per fe patet . Nam lingulae hae fraftiones 
unius integri medietatem important . Hinc £ra£lo- 
rum valor non ex magnitudine numerorum , qui* 
bus exprimitur , fed aeftimari debet ex proportio- 
ne majori , vel minori , quam numerator habet 
ad fuum denominatorem ; proinde major eft 7 , 
quam i , vel 7V0 

III. Minutia , cujus tam numerator quam de* 
nominator per eundem numerum multiplicantur , 
aut dividuntur , valorem non mutant . Sic mul- 
tiplicando 7 per 5 oritur ^ , quas idem valet ex 

2. Axioot^ 
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2 . A*tom. Pariter dividendo p* per 5 , fit 7 «)ut 
dem valoris cum . Item divifis 7 per 3 , fit 
7 , quz idem valet ex 2. Axhm, 

Schol. Multum imereji , ut tyronts baRenus 
tiiSa bene intelligant , prius quam ad frablorum 
regules addifcendas procedant , alioquin difficilia 
illis , & valde obfcura erunt , qute fequuntur • 

PROPOSITIO I. 

Datis duobus numeris , maximam eorum \ 
communem menjuram invenire . 

M Eofura duorum numerorum communis dicir 
tur numerus , qui ille» exa£le , St fine re» 
fiduo dividit ; feu numerus , qui aliquofies lum- 
ptus illos adaequat . Sic 3 dicitur menlura com» 
munis numerorum iz & '2i, quia alterum quater, 
alterum fepties fumptus adaequat . Dicitur autem 
menfura maxima numerus , per quem lolum duo 
numeri reducuntur ad numeros primos, feu mini» 
mos . 

1 . Dati fint duo numeri A St B ^ quorum men> 
fura communis maxima quteritur . Dividatur ma» 
jor A per minorem B , St ncgle£lo quoto , no> 
tetur refiduum C : deinde B dividatur per refi» 
duum C , tum refiduum C per refiduum D , & 
fic deinceps nulla habita exponentium ratione , 
donec tandem divifor occurrat JF , qui praeceden- 
tem exa£le dividat fine ullo refiduo ; hic erit ma- 
xima communis menfura qusfita . 




4f 



Cap. III. 

Paop. I. 

Exempl. r. A 

2 3 4 

Exemplat» 438 

B 

> 4 4 

X 0 2 

C 

9 0 

3 0 

D 

5 4 

X 2 

E 

3 ^ 

6 

F 

X 8 

0 

' • ■ 

0 

. 


IT. Quod fi poft omnem divifionem remanet i,- 
fignum elT , nuUatn reperiri poffe communem 
mcnluram inter numeros datos , eofque eflc -inter 
fe primos . 

Dati fint numeri M & N, divide majorem M 
per N , 8 c ncgicfto quoto , nota rcfiduum R , 
ac fic deinceps profequere ; occurrit demum i , 
adeoque numeri dati M 8 c. N iunt inter fe primi. 

JSxcmpl. i, M I 3 4 Excmpl.z, a d p 

N 4 p X 4 7 

' R i 6 12 2 

■S I } 23 

X O 2 2 


3 

X 


3 

1 


Demonfhr, per fe manifefia eft . Nam per con- 
tinuam illam numeri minoris a majori fubtraf^io- 
nem ( divifio enim efi compendiota fubtraflio ) 
devenitor tandem ad partem aiiquotam , 4prel ali- 
quantam nutiiierorum datorum, in primo cafn pars 
illa aliquota erit maxima communis menfura duo- 
rum numerorum ; in fecundo cafu evidens eft , 

hhI- 
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nullum alium numerum , pr*ter unitatem', meti, 
ri pofTe numeros datos , adeoque fiunt inter le pri> 
'mi { per Defin. 8. ) . * ' 

Scholr Nota , quemlibet numerum fe ipfum 
mei metiri ; proinde dari pote/l menfura commitm 
nis maxima inter duos numeros , quorum' alter 
Jimplfix Jit , feu primus , dT. alter compojitus . Sic 
7 eji maxima communis menfura inter y 2 I , 
Nam utroque divifo per 7 , habetur c (I^ 5 . Item 
5 t!r 75 di-Stji per 5 , faciunt i CT 15 , adeoque 
5 ejb maxima communis menfura • & Jic de aliis^. 

• P R O P O S I T I O II. 

■ 

FraHiones ad minimos terminos reducere . - 

F Ra6lio dicitur ad minimos terminos reduci y 
cum alia illi asqualis , nempe valoris ejufdem, 
minimis tamen terminis exprefla reperitur. 

I. Data fit fraflio ad minimos terminos 
reducenda , quzratur maxima communis menfura 
inter numeratorem , & denominatorem , per Pro- 
pof prae, invenietur 8 . Per hunc divide tam 
160 , quam 2p5 , fiet minutia ejufdem valoris , 
Sc minimis terminis exprefla. per Axiom. 3. 

"II. Sit minutia data reducenda ad minimos 
terminos . Inveniatur maxima communis menfura 
inter ptf , & ifo , per Propof. prae, erit 12 , per 
quem d^^ifo utroque datz fra£lionis termino , ha. 
betur nova fraftio 7 minimis terminis exprefla • 
Hzc praxis vulgo dicitur febifarie i rotti . 
Demonjlratio patet ex 3. Axiom. 

PRO- 
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PROPOSITIO III. 

Fra6liones ad idem nomen reducere. 

F Ra£Iiones reducere ad idem nomen , eft effice- 
re) ut fra£Iiones diveriorum denominatorum 
eundem denominatorcm acquirant, led idem vale- 
ant ) quod prius. 

I. Sint du2 fra£liones ^ & B ad commune no- 
men reducenda. Duc inter le ad invicem denomi- 
natores 5X4, & 4X5, erit denominator com- 
munis 30 . Pro nuineratoribusinveniendis multiplica 
per crucem , feu deculTatim , numeratorem unius 
minutis per denominatorem alterius, hoc efl 2 X 
4) & 3 ^ 5) erunt novi numeratores 8 & i5,qut 
dire£le collocandi funt fub illa minutia, cujus nu- 
merator fuit multiplicatus, ut in lequentibus duobus 
exemplis apparet. Habentur ergo dux novs fra£lio- 
nes C 8c D ejuldem nominis, ut patet, & quidem 
valoris ejuldem per 3. Autom. 

Nam termini fraflionis A multiplicantur pereun- 
dem numerum , hoc eft per 4 denominatorem fra- 
£Iionis B, unde oritur fraflio C priori xqualisper 
Axtom. cit. Similiter termini fraftionis S multipli- 
cantur per 5 denominatorem fraflionis A^ & oritur 
fra6Iio D priori xqualis per idem Axtom. ergo fra£lio- 
nes C8(.D idem valent ac dux priores . 

I y ■ • 

\J 

• o 9 • 

G II. Quod 


A ^ B 
C ^ D 

b 

* \ 

X 
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II. Quo 3 fi reducendas fint ad idem nomen plu- 
res quam duae fraftiones , ut/f, 5 , C iic.ducom. 
nes denominatores inter fe 3 X 4 X 5 fiet F com- 
munis denominator do, qui dtvilibilis ei 2 per An- 
gulos denominatores 3 , 4 , 5 , ut patet. 

Ad inveniendos itaque novos numeratores , di- 
vide communem denominatorem do per 3 deno- 
minatorem fra£lionts quotus cft 10, cercia ici- 
licet denorainatoris communis pars , quem duc in 
numeratorem Si, habebis 40 duas tertias partes ip- 
fius do , adeoque H = t pcr Axitm.t. 

Similiter divifu do communi denominacore per 
denominatorem 4 fra6Iionis 5 , habetur 15 quarta 
pars ipfius do. Duc 15 in | habebis 45 , tresquar» 
tas partes ejufdem do , adeoque per Ax% x% 

Eadem ratibne invenitur J-| s: . Proinde fraOio- 

nes datx A ^ fi, C, aequales funt fraflionibus 
R ; quod per fe manifefium eft. 

ABC 

,*■ X i X f ss do f 

IVf IV R 

4 ^ 41 1> i 

** 

CoroU. Ex hac Propof. innotefeit, utra duarum, 
vel plurium fraAionum datarum fit major. Nam it 
reducantur ad. idem nomen, ex majori numeratore 
apparet, qu* fit major. Sic in fuperiori exemplo 
fraftio B eft teterarum maxima , qiiod indicat nu- 
merator fraflionis iV. 

Schol. 
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, S^hol. Cum dcnominaur unius fr/t&ionis euaBs 
dividis denominaporcm ahnius , tunc dua illa fra* 
Bionei facile reducuntur sd idem nomen , multipli» 
eando per illum quotum, terminot fraBionis illius ^cu» 
jus denominator fuit divifor • Sint reducenda ad idem 
nomen fraBiones 76^,“, quia 3 dividit exaBe 15, 
multiplica per quotum 5 terminos fraBionis 7 , ori» 
H ^ufdem nominis cum alia fraBione^ ^i^d eji 
valde commodum in calculis Algebraicis ^ uttn .no^ 
firis Infiit. Analyt. annotavimus. 


PROPOSITIO IV. 

FraBionem ad aliam dati nominis j 
& ejufdem vahrit revocare. 

* 

I* H AAta iit fraSio f , qux revocari debeat in 
■I V aliam , cujus denominator datus (it 60. 
Duc numeratorem 2 X & produ£lum 120 di^ 
vide per denominatorem 3 , quotus 40 erit nu« 
merator minutiae quasHtae *-* , quae quidem cft ejuf- 
dem yaloris cum minutia data per Axioma a« nam 
3. 2 :: 60. 40. ut patet. , 

Data fit fragio , quae fignificet unius 
diei partes , ut in Propof 4. Cap, 2. reducenda 
ad horas. jDuc 21520 X 24, & produftum divi- 
de per\ denominatorem 47435 y quotus dat horas 
IO & remanent partes unius horae. Quae 
ut ad minuta reducantur , duc 42130 X do, & 
produ£tum divide per eundem denominatorem > 

G 2 quo- 
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quotas dabit minuta prima 53 , & remanent 
partes unius minuti primi . Ut invenias Iccunda 
duc. 13745 X do, & dividendo per 47435 >‘!“ 0 " 
tus dabit min. lecunda 17. Luna igitur ad llellam 
pervenit diebus 3.hor. 10. min. 53. fec.17. 

II. Quod fi datae fraftionis denominator non 
exa£le dividit produ£^um, ut fi 7 reduci debeant 
ad fradlum , cujus denominator eft 8 , produftum 
id , quod oritur ex a X 8 , non exa£le dividitur 
per denominatorem 3 , nam remanet !.• tunc po* 
natur quotus 5 fupra denominatorem datum 8 , 
cique jungatur fraftio orta ex refiduo , nempe 7 , 
quae erit fra6Iionis fraftio ; & facit hunc lenium ^ 
duae tertiae in aftavas reda£lae dant quinque o£ta- 
vas, & unam tertiam unius o6lavae , Icilicct 7=7 
+ T^T* autem 7 idem valeant ac - + 

r^T patet. Nam 7I7 z= per Propo/. 7. ^u/us; 
proinde 7=7 + .% = ( per Ax. 3. ) H + A 
7 per Prop. 2. 

Schol. I/f»c habetur ratio explorandi •uatorem 
eninutiarum in partibus earum notioribus ; ut fi 
fcire velis quid valeant 7 unius fcuti Romani in 
/ullis , vel ajftbus , ^ia 1 o /ulii , aut ajfes 1 00 
efficiunt fcutum Romanum i , duc numeratorent 
3 in 10 , aut in loo , & produbium divide per 
denominatorem 5 , erunt in primo cafu ,7 , in- 
fecundo , hoc eji /ulii fex^ aut ajfes do . Item 
dantur ~ unius pedis , fcire volo quot pollicet 
beee fraRio importet . ^uia 1 2 pedem i efficiunt^ 
duco 3 X i2, (ir productum "^6 divido per y ^ quo- 
tus dat 5 , unde habentur ,7 hoc eft pollices 5 , 
C5* remanet 7 . ^od fi iterum fupponas pollicent 

divi- 
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Jividi M 12 lineas ^ facile erit oeplorare^ quid im- 
portet una feptima pars unius pollicis, Hxc pratcis 
njulgo dicitur valutare i Rotti. 

PROPOSITIO V. 

FraBiones ad integra revocare, . 

I. numerator dcnominatore fuo major eft, 

V ^ fraftio reducitur ad integra , dividendo 
numeratorem per denominatorem. Sic 7* diviiaeper 
3 dant integra q» Item diviiae per za dant 5 
integra. 

II. 'Qtiod fi denominator non exa£Ie di vidit nu« 
meratorera , fit ex refiduo minutia. Proinde '7 diviiz 
per 3 dant integra 5 7 . Similiter y divils per 7 
dant 3 7 . 

Schol. Hinc habetur praxis reducendi monetas , 
pondera^ ac men furas in altas fpeciei altiorts , Sic 
ajfes 350 Ji dividantur per 100^ reducuntur ad frum 
ta Romana 3 , feu 3 7 . Pariter minuta 1 20 

divi f a per 60 , dant horas 2 . Patet divi fores tftot 
ICO, (ir 60 ejfe denominatores minutiarum , per 
quos eorum numeratores dividuntur per hanc Propo» 
/itionem. 
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PROPOSITIO VI. 

Numerum integrum in minutiam dati 
nominis reducere» 

S it datus integer v. gr. 3 reducendus in fraflum, 
cujus denominator fit 7. Multiplica- integrum 
■ip(um 3 per denominatorem datum 7 , & produ- 
«o lubferibe ipfum denominatorem 7, eritfra6lio 
tiuaefita V*-^^™diter unitas reducenda fit in fhu 
«um , cujus denominator fit 5 , erit f ziz i 
di£lis ad Definit, i. Cap. hujus. 

* Schol. I. Si integro cuiltbet fupponatur unitas , 
fit fraStio ; vel quafi fraBio integro aquivalens , 
ut'~zz 6 ^ f — 8 &c. quod pro mmiplicatione , (3* 
divifione fraBorum annotetur. 

Schol. II. Hinc •vero oritur praxis reducendi mo- 
'netas^ pondera^ ac menfuras in alias inferioris fpe» 
eiei. Sint jcuta Romana 55 reducenda ad ajfies , 
multiplica 55 X loo, habebis ajfies 5500. Item mUm 
iiaria Romana 50 convertenda fint in pajfius , quia 
P^Jfius 1000 milliare i efficiunt , duc 50' X 1000 , 
fient pajfius 50000. Patet in his exemptis numeros ik 
los 1 00 , dr 1 000 ejfe denominatores datos , per quos 
multiplicantur numeri integri 55, < 5 * 50, ut fiant fra^ 
Biones " , juxta hanc Propof. 




PROu 
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PROPOSITIO VII. 

Fra^ionem fr/tBtonis ad Jimplicem 
fra^ioncm reducere . 

\ 

D U«, vcl plures fra^iones fra6lionum ad unam 
fimplicem fra6lionera reducuntur hoc pafto. 
Multiplica fingulos numeratores inter fe , & fin- 
gulos pariter denominatores inter fc , diro pro- 
du6la minutiam efficient aequalem omnibus illis 
minutiis minutiarum datis . Sit minutia minutiae 
7)7) hoc eft una quarta pars duarum tertiarum 
ad fimplicem minutiam reducenda ; duc inter fe 
numeratores 1 X 1 , & denominatores 4 X 3 , erit 
nova quaefita minutia p.rsj-. Similiter rcdui» 
cendac fint ad fimplicem minutiae minutiarum 
7)7)7» multiplicatis inter fe 3X2X3, item 
4 X 3 X 5 1 habetur nova minutia omnibus illis 
«qualis r’ = ;7 Frop» t. huius, 

Dtmunji, fenfibili alkjuo cjtemplo res manif> ^ 
fia erit . Ponamus hanc ipfam minutiam minutuK 
rum 7) 7) 7 defumptam fuiflfe ea uno fcuto Ro- 
mano , qtx^ decem juliis confiat ; dico hanc m^ 
nutiam minutiarum continere unios fcuti, nem- 
pe tres julios . Nam 7 unius fcuti continent le» 
julios , cum iulii duo fint 7 unius fcuti . At 7 
lex juliorum funt quatoor julii , ut patet , 8 c 7 
quatuor juliorum funt tres ijulii . Ergo evidens 
eft, minutiam minutiarum 7) 7)7 continere 
nempe tres julios. 

la- 
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Id facile illudrari poted dividendo lineam re- 
giam in partes aequales tres , quatuor &c. Nam 
fi quaeratur dimidium unius tertiae partis ejurdem 
lineae , patet illam effe parteoi lextam totius . Di> 
vifis enim bifariam fmgulis illis tertiis ejus lineae 
partibus y erit tota linea divila in lex partes aequa* 
les ; proinde -j- unius tertiae facit | . Q^-iod erat &c. 

Haec regula apud vulgares Arithmeticos audit 
injUxare i Rotti , 

PROPOSITIO VIII. 

Fradiones addere . 

I. OI fra£Iiones addendae fmt ejufdem nominis , 

^ adde fimul omnes numeratores ^ eorumque 
aggregato denominatorem fublcribe . Sint adden- 
dae 7, 7, 7,7 additis numeratoribus 1 + 2 + 5 
+ d 14 , fit fra£lionum fumma 7=2 per 
Frop. 5. hujus . 

II. Si fra6liones addendae (int diverfi nominis , 
reduc ad idem nomen per Prop, 3. & operare , 
ut di£Ium efl . 

III. Quod fi addendi funt integri cum fra£Hs , 
adde feorfim integros , & ieorfim fra^fos ; ut fi 
ad 4 7 addendi fint 3 7 fiet fumma 7 7 . Res per 
fe patet . 
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PROPOSITIO IX. 
Fra&iones fubtrabere, 

I. 0*1 minutix fune ejufdem nominis , minor ea- 
O *‘**>*'* majori . fubducitur , & refiduo fub> 
feribitur communis denominator . Sic 7 — f- = 7 . 
Item . 

II. Si diverfi iint nominis, reducantur ad idem 
nomen . per Pro^. 3., & operatio fit ut antea. 

III. Si ab integris fubtrahenda (it aliqua fra> 

Aio , reducantur integra ad • fraAionem ejufdem 
nominis cum data fraAione per' Propof, d., 8c cc- 
tera fiant, ut fupra. Subtrahere oporteat 7 ex 4 , 
reduc 4 ad tertias , erunt 7 . Deinde 7—7 
r= 7* = 3 7 per Propof. 5. Similiter fubtrahen> 
da ^nt » 7 ex 5 7 , hoc cft 7 ex 7: reduc ad 
idem nomen has duas fraAiones per Propof. 3, 
erunt V, & t » adeoque s i = — 3 r , 

per Propof 5, 

' Schol. Ut minutia addi , vtl fubtrabi pofsint , 
femper idem nomen habere debent^ quod notetur, 

PROPOSITIO X. 




= ->Vi 


Fra3iones multiplicare . 


I. 0*1 multiplicanda cft fraAio per fraAionem , 
duc inter fc numeratores, itemquedenomi* 
natores inter fe , res*erit confefta . Multiplican- 
da fit fraAio 7X7 du£lis 2 X 2 , & 3 X 5 , ha- 

H betur 
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bctur produ£lu(n quzfitum p, . Sic 7 X 7 p^ 
= 7 per . JPropof, 2, .1 

II. Quod fi multiplicandus fit integer per fra- 

ftum, vel fra£lus per integrum , lemper integro 
fuppone unitatem ,• ut fiat quafi fraclio ; deinde 
operare ut lupra . Sit mulii^icanda 7 X 7 fup 
pofita. integro unitate , erit 7X7, proinde pro- 
digum , . . . , ' 

III. Si vero alter multiplicantium - fit - integer 
qum fra(^lo, reducatur totus ad fraflum, multipli- 
cando illum, per deuominatorem ejuldem frafU / 
ut fi multiplicari oporteat 2 7 'per ^ , fiat 7X7 ; 
erit producum 7 . Similiter fi uierque multU 
plicator fit integer cum fra6lo, uterque reducitur 
ad fracum ejuidem nominis cum minutia fibt ad- 
fizrente : ut fint multiplicanda 3 7 X s 7 > redu- 
cantur ad fra£Ios , erunt 7X7 = ^’:^ rl 
per Propof._ 5. 

, Demonftr. Ex regula tradita multiplicare fra- 
ftum A per fragium B eft producere fraftum C , 
qui toties contineatur in fraflo B , quoties fra- 
^us A continetur in unitate . Nam ficuti fra^us 
C ,continetur bis in fra6Io B, ita fra£Ius A bis 
continetur in unitate , ut patet ; ergo ex defini- 
tione multiplicationis fraftus C eft prodq^um fra- 

Ai A multiplicati per fra£lum B. 

A f. C 

, Coroll. Hinc patet ratio , quare in minutiis 
producum multiplicationis C fit minus , quam 
ia£lores A Sc B , Nam cum unitas fit ad , 


Cap. III. ftiop. 'X ' ^ 

ut B ad C ex Defin. multiplicationis per Prop. 5. 
Cap. I.; & unitas major iit quam A ^ etiam B 
ifaajor erit quamC, proinde C minor. 

< SchoU. '1. Multiplicatio fraBionum fit etiam 
eleganter per divijionem , dividendo fcificet deno» 
minatorem unius per numeratorem alterius minu- 
tia ( modo divijibiles Jint’ fine rejiduo) ; Sint enim 
multiplicanda 7 X r« » divide p per 3 , ( 9 * 10 per 
fit 7 produBum quafitum . Idem enim produ- 
citur ^ ac fi more confueto multiplicentur . Nam 
= i-; = f per Prop. a. 

' Schol. II. Si integrum cum minutia ducendum 
fit in integrum^ quod exaBe divifibile fit per de» 
nominatorem minutia y ut fi ducendum fit 38 ~ 
X i8 , praBici primo refolvunt integrum in fra- 
Bum , Jit que iitf , deinde divifo 18 per demrdi- 
notorem 3 , habetur quotus 6 , per quem multi- 
plicant ipfum 116 y & habetur produBum quafi- 
tum 6p6 . Ratio per fe patet, 

Schol. III. Si vero integrum ducendum fit 
in minutiam , ut 32000 X7 , praBici prius di- 
vidunt 32000 per 5 , deinde quotum 6^00 du- 
cunt in 6, 

P R O P O S I T I O XI. 


FraBiones dividere . 

I. 01 termini diviforis cxa£le dividant terminos 
■ dividendi , fraftus , qui inde oritur , erit 
quotus . Ut fi dividenda fit minutia 7 per 7 , di 

H 2 vifis 
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viCs 4 per %y 8 c 9 per j , quotus erit 7 . Simi- 
liter fi denominator fit communis , fatis erit di- 
videre numeratorem per numeratorem , deleto 
denominatore ; fic dividendo 7 per 7 , quotus 
erit 3 ; & dividendo 7 , per 7 > quotus erit 2 7 . 
Item dividendo 7 per 7 , deleto communi deno- 
minatore , quotus , erit - . 

II. Quod (i termini diviforis non exafte di- 
vidant terminos dividendi , aut denominator non 
fit communis , tunc inverte diviforem , ita ut de- 
nominator ponatur loco numeratoris , numerator 
vero loco denominatoris , deinde duc tara nume- 
ratores inter fe , quam denominatores inter fe y 
produ6Ium erit quotus quxfitus. Dividenda fit mi- 
nutia 7 per 7 , inyerfo divifore , erit 7 X 7 1:= f 
qbotus quxfitus . Ita fi dividere oporteat 7 per 
7 , hoc efi , fi dicatur , 7 unius Icuti Romani 
dat 7 unius ulnz , quot ulnas dabit fcutum 
unum : divifis ( inverfo divifore ) 7 per 7 , quo- 
tus dat ulnas a 7 . Nam 7 X7=;7=;27pcr 
Prop. 5. &U/US, 

IIL Quoties occurrit fra6lus dividendus per 
integrum , fatis efi multiplicare denorainatorem 
frafti per ipfum integrum . Sit dividendus 7 per 
2 , duc 5X2, quotus erit . Item 7 divifus 
per 5 , dat quotum 7, . Nam femper integro 
Ibpponitur unitas . ^ 

IV. Cum divifor , aut dividendus , vel uter- 
que eft integer cum minutia , rdducendus eft in- 
teger ad minutiam fibi adjungam ; ut fiat unica 
minutia , & operatio inflituenda eft , ut fapra . 
Sint dividenda 24 7 7 > 7 X 7 = f;* 

= 3 <J 
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~ per Propof, 5, Similiter fmt dividendi 

15 ^ per £2 r, fiunt 

Damonflr. Dividere frA^lum A per fraftum B 
'cft invenire quotum C, ad quem ita fit unitas, 
ficuti divifor B ad dividendum A ex divifionis 
definitione ad Prop. 6 . Cap. i. Sed unitas elt ad / 
fraftum C , ut divilor B ad dividendum A. Uni- 
tas enim eft ad C , ut denominator 3 ad nume- 
ratorem 4 ex Axiom. i. Fra£lus autem B elt ad 
fraflum A^ ut 3 ad 4; nam redaftis ad idem no- ^ 
men ^ & B per Prop. 3. oriuntur frafti aequales 
M & N, qui ob communem denominatorem fe 
habent ut 3 ad 4; ergo unitas eft ad C, ut B ad 

A; proinde C eft quotus quaefitus. Quod &c. 

B A C 
1 % ^ 

T T % 

Af N I i.r:: 3-4 

7 ■« 1 

Coroll. Hinc patet ratio, cur in divifione minu- 
tiarum quotus fit major numero ipfo , qui divid^ 
tur; quod quidem accidit, cura divifor minor eft 
unitate . Nam cum divilor fit ad dividendum , ut 
unitas ad quotum , erit permutando divifor ad uni- 
tatem , ut dividendus ad quotum, adeoque fi di- 
• vifor minor eft unitate , etiam dividendus debet 
effer minor quoto. 

Schol. I. Ubi occurrit integer magnus^ cum fra. 

Bo dividendus per integrum ^ ut ^34 - per 5 , 

pra- 
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*pra^ici dividunt integrum per integrum ^ nempe 6 
per 5 , nulla habita ratione frabiionis , ut inveniant 
quotum 126 . Tum Ji quid remanet ( ut hic 4 ) 
illud reducunt ad fradionem per Prop. 6 , , hoc e fi 
•ad y, quam addunt ad frailum f- ; fitque fum- 
ma Y per Prop. 8., qua quidem fumma divijaper 
5 dat quotum per hanc Propol. n. i.^undeque- 
tus quajitus efi 126 J-J. 

C A P U T IV. 

De fradlionihus Decimalihus, 

DEFINITIO I. 

F Rafliones Decimales funt illae , quarum de« 
nominatores in ratione decupla ab unitate 
incipiente progrediuntur , nempe i. 10. 100. 
1000. lOOOO. &c. ' ^ 

Supponatur menfura aliqua, ut pes, virga, li« 
bra, vel re6^ linea divila in decem aequales par- 
tes, iingulae deinde hae partes in alias decem par- 
tes , atque hae lingulae rurfus in alias decem , & 
£c deinceps, quantum quifque velit; oriuntur ex 
hac divilione partes decimae , centelimae , milleli- 
mx, centeiimx millenmx &c. quae vocantur etiam 
prima , fecunda , tertia , quarta &c, iilque di- 
ilinguendis apponuntur virgulae , integris autem 

O III III IV 

cyphra o . Sic ixa£lio decimalis , 5. 8 d 4 2 H- 

gnifi. 


xl t ^ 


' • Cav. IV. Dbfim. I. 6$ 

gniiicae quinque integra , o£lo primas , fex fe-. 
eundas , quatuor tertias , duas quartas . Sed fatis 
elt virgulam ultimam apponere , & integra pun> 

*' ' ■ ' > ' •'> ji , I ir '■ . ■ , ]■ 

fio iiftinguere , ut 5. 8442. Qijx quidem fra< 
flio idem valet ac 5 + + db, , 

commodi gratia decimales Icribuntur 
inftar integrorum, omilTo denominatore , modo.fur 

pra explicato, nempe 5.8^42.. 

Coroll. I. . Hinc fequitur virgulas illas , Hve 
apices decimales , qui numeris apponuntur , elTe 
* ’ ' - ■- 1 n iti 

loco denominatorum/ ut in decimali 5.8^4, 
apex unus importat denominatorem 10, duo api- 
ces denominatorem 100, tres denominatorem 1000 
&C. hoc cft i -V,. 

i CoroL II. Itaque decimales ad eandem denomi» 
nationem facile reducuntur, addendo tot zeros vir- 
gulis decimalibus affc6Ios , quot opus fuerit / ut 
1 

fi decimalis 3. 5 reducenda fit ad fecundas , ad 

• 11 IIX 

tertias , vel quartas &c. feribitur 3. 50, 3. 500, 

JY X 

3 . 5000 . . Valor enim non mutatur , nam 5 

II II III 

rr 50, 5 50 &C. ut julii quinque funtalTes 50« 

CorolL 111 . Si integro cyphne quoccunque cum 

vir- 
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virgulis addantur^ ejus valor idem mafiet ; ut fi 

III III 

ad 3 addas ooo, ut fiat 3 . 000, non mutatur 
integri valor . Significat enim , ut prius , tres uni- 
tates, non ^utem unitates 3000; nam HV! = 3* 

Schol. Ubi nullum pracedit integrum ^ ut in de- 
cimalibus “ tunc loco integri ponitur z^ro^ 

nempe 0.8, 0.24, 0.725, qux aquivalent proce- 
dentibus ^ CTc. 


DEFINITIO II. . 

F Rafiionum decimalium notae dicuntur e(Tc ejuf- 
dem ordinis feu gradus , quarum iidem (iint 
denominatores , vel iidem apices . Sic in decimft* 
libus o. 5^79 , & o. 045 , notae 5 & 4 , item 7 & 5 
dicuntur ejufdem gradus , quia utrique refpondet 
idem denominator, fcilicet ~ & item 
Nam utrique refpondet idem apex, qui fiat loco 
denominatoris per Coroll, i. 

DEFINITIO III. 

P Rogreflio decimalis interrupta dicitur , cum 
habentur v. g. partes millefims , fed partes 

I IV 

decimae , aut centefimae nullje funt ; ut 4. 2 5 , 
ubi partes centefimae , 8 c miilefimae defunt , quae 
quidem cyphris interpofitis fupplentur : fic eadem 

IT 

decimalis, interpofitis duabus cyphris, erit 4.2005. 

Simi- 
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CAp. IV. Prop. I. 

ixv , V 

Similiter J. s 7 > jiet J. 05007 . Eadem ratione 
“ro Scribitur o. 005 , & 3 + fcribitur 

IV 

3. 0045. Semper eniin valor eft idem, ut in Co- 
ro//. 2. & 3. fuit explicatum • 


PROPOSITIO I. 

Decimahs addere , & fubtrabere* 

\ ' '■ ... * 

F Rafliones decimales addendas , vel fubtrahen- 
das fic difponantur , ut notas decimales ejuf- 
dem gradus (ibi mutuo refpondeant per Defin. 2. ; 
& (i progreflio fit interrupta, ut in fecundo ex- 
emplo feqiienti , fuppleantur loca vacua per De^ 
firi, 3. ; Mein^e additio 8c fubtra6Uo fiat , ut in 
Propof» 2. & 4,Cap. 


Addhsohb exempla* 

jjt m 1X1 

jf 3. 2 4 5 5. 2 7 = 5. 2 o 7 

,11 J I IX II 

B 7. z 9 <y. 4 5 = 4 5 

III I IXI 

C I o. ^ 3 S I Summa x i. ^ 5 7 


Ratio horum patet ex diflis : nam fi decima- 
les B fiant ejufdem denominationis per Co* 

roLi* erunt per Cor.i* A =: 

** 9 ^ t r\ r\ /% 


• ^ 


1 


prom 
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proinde ‘A B 

■*■' ■*' iil» iQro* looa' looa 

= e I o. d 3 5 per Defin. r. 


A 

B 


e 


SubtraBionis ^ exempla . 


4-572 

U 

I,- 2 J? 


* uc 

7. 4 2 23 7. 4 o 2. . 

11 111 iif 

3 5 == o. o 3 5 


3. 2 S 2 - ‘differentia 7. 3 7 


Ratio plane eft eadem ac additionis : nam fi 
decimales A 8 c B ad eandem denominationem re*^ 

ducantur per Cor. 2. erunt per Cor., A ' 

» ' * I 4 .0 o , 

hinc A — B = 

4 . . 1000 , . 1000 

= iVr<.* = C. 3. 2 8 2 per Defin. t, 


Schol. Ut ex integris ^Jecirnales fuhtrahi pof- 
fint , addantur integro t^tt 2^ri , ijuot junt api» 
ces decimales fiub^benda Sic ad fubt, rabendum 

ex 8 sntegns tres centejimas , boc ey? o. o 3 , ad» 

duntur ~ad 8 duo T^eri , ut fiat 8. O O , eritque 

refiduum 7,^7 , ut patet. 
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■ Cap. -IV. Prop. -II. - Sy ' 

P R O P O S I T I O H. * 

Decimales multiplicare , 

F Rafliones deqimales multiplicamur ut inte- 
gra per Prop. 5. Cap. i. , nulla habita ratio- 
ne virgularum decimalium . Sed ad diftinguen- 
das in produ6lo partes decimales ab integris , ad- 
duntur fimul apices utriufque fafloris ; fumma 
enim dat ‘numerum notarum decimalium , qus nu- 
merari debent in produflo , incipiendo a dexte- 
ra finiftram verfus. 


. Exempla. 


t • 11 

■t 11 

VI 

I. 4. 0 5 

ir* ,,0.7 4 5 

III. 0.0 0 0 3 5 5 


V , " 

, IV 

^ 3-* 

4 » 

0. 0 0 4 8 

810 

I 4 p 0 

' ^ ^ '2^48 

i 2 r' s 

* ' « p =8 0 ■ 

' f ' 

^ 1424 

, » . \ . 

* in 

V 

‘s X 

X 2.p 6 0 

0. 3 I 2’ p 0 

o.ooooox 7 08 8 


. Operandi modus ex di£lis jfacile dcmon- 


ftratuf . Nam in - primo exemplo ‘4. 05 ^ 

I ^ 

& 1 3=: per Defin. i; Eft autem pir Pro- 

- -• ■■ I ‘ MI 

‘ - I 2 per 
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6 S De Calculo Decimali 

per Defin. i. & Coroll. i. quod eft ejufdem ex- 
empli primi produ£lum. 

Ex eodem primo exemplo manifeftum eft , tres 
tantum noras 'decimales in fa6lo ablcinJi , quia 
. ex fadoribus habentur apices tres . In reliquis 
exemplis quia faflores plures apices continent , 
quam produ6ium notas , idto ad complendum 
numerum apicum xqualem , tot adduntur ad fi- 
nidram zeri , quot delunt in fa6lo notat decima- 
les ; unus prxterea zerus additur cum punflo ad 
locum integrorum indicandum. ' ’ 

Schol. I. /i firt afierutro fa&orc progref- 

fio dcamalis Jit interrupta ; ut fi multiplicari 

I 1 1 1 II 

oporteat 4 5 per 3. 2 primo progrejfio interpofi- 
tis 2^ris Jiat integra per Defin. 3. , Jbot: efi fiat 

1 III III II ■ II ' ' 

45=405, cST 3. 2 = 3. oa, deinde multipli- 

III II V 

cando 40 5 X 3. o 2 habetur produSlum t. 22310. 

* * . 

Schol. II. Si [adorum unus fit, numerus integer 
fine ullo decimali.^ in produdo numerantur tot nor 
t<e , quot apices continet alterius [adoris ultima 

•' 1 1 II 

nota dextrorfus. Sic 3X4.25 = 12.75.* ^ 

Pr‘o POSITIO III. 

Decimales dividere . • ‘ " 

F lat divifio, ut in integris fieri folet per Pro- 
po[ 6 .Cap.i.', utque nota: decimales in quo- 
to diflinguantUT, fubtrahe numerum apicum, quos 

habet 
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Cap. IV.. Prop.. iir. ~6§ 

habet divifor , a numero apicum , quos habet di- 
videndum refiduum ' dabit mu merum notarum de- 

cimalium , quae numerari debent in quoto a *dex* 
tera frniflram verfus . Si quoti' figurae pauciores 
fint , addantur cyphrae , ut in tertio exemplo. 


Exempla . - 


XI 

I. 3 ) 

. V. 

«• I 3 S 3 

XXI 

I 4-3* t 

• XI ^ 

II. J. 2 4} 

XII 

1 8. 8 5 4 

3 144 

•—00 

1 3* 

III 

III. 27. s8p) 

XXI 

0. 3 5 4 • • • 
a 7 5 

e 


— 7 8 I I o - 
5 3 ^ 7 8 ‘ 


a 2 p 3 2 o 

^220712.. . ^ , 

^ 85 . 080 
82757 


, ‘ 3 3 I • 3 &C, 

• . • ' : 
Operandi ratio clara eft • Nam in primo 

XI 

exemplo per Dafirh u habetur 3 ss 77^ & 
i o» 


7^ De Cxlculo' DeaMAU 

o. i^5^3 ^ *r K ~ Vo > , proinde dividendo nume- 
iratofem per numeratorem , 8 c denominatorem per 
denbniinatorem ac fi eflent numeri iotegri , habe- 

tur riova fra£lio * ^ ~ 4 * 5^1 per Defirt. i. 

nempe quotus in primo exemplo inventus. 

% 

Schol. ^od fi diviforis , auf dividendi decU 
mnlis progrejfio interrupta fit , fiat integra per 
Dcfin. 3. deinde infiituatur divifto , ut jupra di^ 
dum ejl ' I . . i ' _ .II 

PROPOSITIO IV. 


; ^Integrum y vel fradum in par/es decipiat et\ 
* reducere^ 


I. 


E Sto reducendus in- partes v.g. decimas nu- 
merus 6, Ducatur .5 in 10 , & produfto 

fubfcribatur denominator 10 , erit > fcu 60 
per Defin. \ . Similiter 28 ^d ccntefimas reduftus 


II 


VTo j fcu- 2 8. orr; 

n. Reducenda Iit fraftio ex. gr. -f in partes 
millefimas-^l dbcatut numerator 3 in 1000, & 
produ£lum dividatur per denominatorem 5 , erit 

trAr'1 pj r .‘i , !) ^ ‘ jj, 

do©. , unde apparet 7 = — 0.600 

jpeirJ^efiih cl(i, ». *< _ - •• '<'S 

.0 Simi- 
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, Cap. IV. Prop. IV.'^ 

^SHniliter fraclio ~ redlicenda fit ia ■.partes cen-! 
tedmas millefimas , hoc efi in. 1.00000 . Operan-> 
dum ut fupra , & invenietur f > o. 42857 ,_fed 
> 0.42857, de/e£Iu exiltcnte minori: quata 7;;^ 
£fi enim fra^lio decimaiis approximans, quae noni 
exprimit rationem nifi prope veram, ut ChiWoh 
fius advertit. > 

Schol. Hxc propojitio maximum habet ufum , tum 
m rdivijionibusi^ in ,quihm habetur rejiduum alicujus. 
momenti^ tum etiam in extractione radicum . Nam 
in utroque cafu ex bac propofitione hiberV potefl'frs^ 
Sio decimaJis magis magi /que approximans qute ex^ 
primat rationem prope veram quoti , Jive radicis q«eO^ 
ftta. Ratio autem operationis habetur ex regula.pror 
portionum , de qua inferius , Nam in: fecundo extm-' 
pio eji 5 . 3 : : 1 000 . 5 oo , & fic de aliis, i 

PROPOSITIO V. 

Decimales particulas ad fraSionem data ^ 
denominationis reducere. 


Q’ 


Uaeritur quot uncias unius pedis Romani con> 


III 


ficiant particular- decimales 750 . Quid 
,^s Romamis dividitur in- uncias 12, hinc paict, 
particulas decimales- convertendas e(fe in partes 
duodecimas. Sunt autem per Defin. i, particulae*- 

. III 

75Q = . Ducantur igitur paniculas decima- 

les 


7^^ De Calculo Decimali 

les 750 in 12, & prodii6lum dividatur per 1000, 
7^ = 9 ;* habentur ergo , proinde 

t 

j III * 

750 n: p, z=z f-.- Igitur, particulae, datsB conficiunt 
novem uncias, fcu ^ unius pedis Romani.- 
. Similiter fc ire. volo , quot a fles , feu quot par- 
tes fcuti Romani , quod in alTes 100 dividitur , 

contineant 'decimales particulae 5^10. Cum per 

i*. » : IV * '• 

Defin» I. fint 5 *^“i o r:: , fi ducantur 5^10 

ioiioo, & produ6Ium dividatur per loooo , erit 
•7^,= 5d + Continent ergo aflfes 5^ +ro,hoc 
elt aflcs. 5^ , & unius 'quadrantis Romani femif- 
fem«wRatio innititur regulae proportionum, de qua 
inferius. 

Schol. I. Simon Stevtnus , dectmaVtum auBor in» 
gentofifsimus ^ eas loco fraSl tonum vulgarium adbiben» 
das propojuif.y fummo quidem calculi commodo^ cum 
dectmales traBentur fine molejlia ^ non fecus ac inte» 
gri ejfent. numeri , ut vidimus . At recentiores Mathe» 
matici Tacquetus ^ Prafletus ^ Re/neau»^ Wolfius^& 
alii hoc praelatum inventum illujlrarunt , additis 
quoque demonjirationtbus ^ qua in auBore defideraban» 

tUT . ' 

Schol. IL Ceterum fraBiones decimales in orriniferc 
Matbefi , magni funt ufus ^ maxime vero in approxima» 
tione/ radicum in Algebra . Proinde Analyticis nojirh. 
Jnftitutionibus bac ipfa de calculo Decimali notitia fuit 
tanquam appendix adjeBa» . 



4 


CA- 


7 i 



De extraBione Radicum, 

I numerus ^uicunque ducatur in fe ipfiim , 


ut g X 3 producitur p , qui dicitur numerus 


quadratus , propter aiuiogiam , quam dicit 
ad quadratum Geometricam • Item fi ducas 4 Y 4 
oritur 16 pariter quadratus « Illi vero numeri 3 
& 4 , ex quibus in le dualis planum illud y feu 
quadratum oritur , dicuntur latus quadrati , feu 
fadsx ^ & exprimuntur hoc fi^no V , quod fignum 
radicate vocant* 

Si radix 3 multiplicet quadratum p , vel 4 
multiplicet 16 , tunc producitur 27, vel qui 
dicuntur cubi ; quia rcpraefentant corpus «quali- 
ter longum , latum , 8c profundum , quod b Geo- 
metris denominatur cuIh4s , & numeri illi 3 & 4 9 
dicuntur radix , feu latus cuborum 27 > & <^4* 

Quod fi cubus ipie per fuam radicem multipli- 
cetur , ut 27 X 3 , oritur quadrato^quadratus 81 * 
Si iterum 81 X 3 , oritur quadrato^cubus , 8c (ic 
deinceps* H«c produ£la ‘recenti6rcs Mathematici 
vocant dignitates , feu poteftates ; nempe vocant 
radicem dignitatem, feu poteftatem primam: qua- 
dratum fecundam , cubum rertiam , quadrato-qua- . 
dratum quartam , quadrato-cubum quintam 8cc« 
quas etiam literis fic exprimunt , a' a* a' 

M* ScC* » . ^ . 



DE. 
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74 De Extaactione Radicum 

definitio. 

E Xtraflio igitur radicis quadrat* , vel cubic* 8cc. 

( feu fecundjB , tertix , vcl quartx poteftatis &c. ) 
cil inventio illius niimeri , qui fertel , bis y ter , 
vel pluries in fe du£lus illam potellatenl genuit ,, 
adeoque ab ipfa potedate denominatur radix fe>> 
Cunda , tertia , quarta &c. 

Si numerus datus centenarium non cxoedit , Sc 
fit quadratus, ejus radix habetur ex tabella qux 
fequitur ; ut (1 quxratnr radix quadrati 64. , ejuS 
radix invenitur 8 . Quod (1 numerus Uon lic qua^ 
dratus , ut ex. gr. 50 , Tumenda ed eX eadem ta« 
bella radix proxime minor , hoc ed f , quie in 
fe du6la producit 4p, quadratum maximum con- 
tentum in dato numero 50. 

♦ f 

Schol. I. Nora , ^jtiadratum 
mafvs fuperatt qnadratum 
proxime mims ^upU radicis 
’ quadrimi minoris plus uni- 
tate . Sic 1'S majus 'eft qUa- 
dritto p dupla radkk 5+1, 

^ hoc efl 7 . item ^<6 fkperat 
4 ^ duple radicis 5 + ' ? 
nempe ii. 

Schol. If. Simii itet cubm 
'major ex. ^r. ‘64 fuperat cu- 
bum proxime minorem ■27 triplo radicis cubi mi^ 
nor is du£lo in radicem majoris cubi plus unitate 
nempe P X 4 + i 37 , ^ ftc de aliis . 

PRO- 


i 

1 

1 

2 

4 

8 

3 

9 

27 

4 

16 

64 

5 


1^5 

6 


21(5 

7 

49 

343 

8 

64 


9 

81 

719 
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P R O P O S I T I O 


dsfo numero radicem quadratam^ /eu 
fecundam eutrabere» 


S it numerus Ay ex quo radix fecund» extrahen.' 
da At. 

A I S 5 d 2 4 

• « • 

X 1 5 

^ ’ 

g - C •— 2 6 S 


( 


B 

43» 


•) 


i'> j 

ri!. .. £) 


? 4 P 






?tfi) — I 7 2 4 
1 7 2 i 


i.T : -t:i 


£ 


M 


O O O O 


i ‘ 'Xii 


e\. af..i : i. •' 

-qt p , s r’ 

r r , , ^ 

C. ' . • - : -'Vi'", J 

I. Sub ultima Agura ad dexteram notetur 
pun£Ium , deinde lub antepenultima , & fic dein* 
ccps , ut totus numerus didribuatur in membra 
( ut hic tria ) quz continebunt binas Aguras , ex* 
eepto ultimo ad AniAram , A numerus Agurarum 
At impar, quod unam habebit. Quot erunt mein* 
bra,,tot Aguris radix quzAta conltabit. 

. 2. Quzre ex tabuU luperiori radicem primi 
membri ad AniAram , nempe^iS, hoc eA radiceni 
proxime minorem , fcilicet 4 , quam pone dcx* 
trorfum poA lineam, ut in B. 

3. Duc radicem 4 in fe ipiam, & quadratum 

K a . 
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y6 De ExTRAcrroNE Radicum 

i6 pone fub ipfo membro x8 , ex quo fubtnh»^ 
tur ; cum refidno i ( quod notatur infra lineam ) 
adde fcquentes duas figuras 66 ^ quae fimul fa. 
ciunc i66^ 

4) Radicem ipfam 4 duplica , fit 8 , quem po- 
ne in C pro divifore numeri 26 ( excluditur enim 
femper a diviGone figura notata pun£lo ) & quo- 
tum inventum 3 appone tum radici in £ , tum 
divifori in C , unde fit 83. 

5. Per radicem* modo inventam 3 multiplica 
omnes numeros in C pofitos y & pr^u£lum 249 
fubfcribe numero 2d*d ; a? quo.fji£U ItibtraSione , 
remanent 17. 

5 . Adde huic refiduo Hequen^ duas figuras 24^ 
fient 1724; eandemque operationem -rurius. infU- 
tue; nimirum duplica totam radicem B, habebis 
%6 y quem pone in D pro divifore numeri 172 
( exclufa figura ultima ) quotus erit 2 , quem ap- 
pone tum radici 'in B, tum divifori in I), &per 
ipfam radicem 2 multiplica numeros omnes in D 
%6x . Deinde produflum 1724 fubfcribe ipfi nu- 
mero 1724 1 a quo debet fubtsahi ; cumqi:» nihiA' 
remaneat , figaum efi y datum numerum efi*e vere 
quadratum . > 

Sit aliud exemplum . Extrahenda cft radix qua- 
drata ex dato numero M ^015^25. 

X. Dividatur in membra per pun 3 a , indpien- 
do dextrorfum modo jam explicato . Sunt quatuor 
membra , quorum primum ad finiftram continet 
unam figuram nempe 6 . HujtK radix proxime 
minor eft 2 , quam^ pone in JV dextrorfus , ejut 
que quadratum fubtrahe ex prime membro d, re- 
manent 
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Cap. V. Prop. I. 7^’ 

intnent s j quibus adde duas figuras fequemi» 
membd , nempe ot , fiant 201 , 

y N 

4 ^ *4S» 

R 44) 201 

. , - • , * 7 

^4*S) — 2 S Sf 

- a 4 a S 

I 

^ A 90 X ) — 1 3 I 2 S 

. ; 5 > 8, o 4 


3 3 a * 

2. Duplica radicem 2', & per ejus duplum 4^ 
quod pone finiflrorfum in , divide 201 ( reli* 
m femper ultima figura notata pun£lo ) quotus 
eft 5 , qui reponi deberet tum in JV, tum in R , 
& per 'q 4 uin multiplicari numeri in R, nempe 45, 
fed quia 45 X 5 pr^ucit 225 , quod fubtrahi ne* 
quit ex numero 201 , ut patet , proinde quotus 
5 minuitur 'unitate, & ponitur tam in N, quam 
in R quotus 4, qui duflus in 44 producit 176^ 
quod fubti^um ex 201 relinquit 25. 

3. A^e biiic refiduo duas fequentes figuras 5^, 
efficiu^^;;<i^44 . Repetenda eft eadem operatio to^ 
ties , quot reftant membra in dato numero . Ni- 
nunyn duplicanda elt radix 24 , 8c per ejus du- 
plum. 
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De ExTEACTtONB IIaoicum 

pimp i^8 , ^uod ponitur finii\rorrum in ,4^, div*.^ 
denda lunc 255 ( reli£la ultin|« figura quotus^ 
5 e(l nova radicis Bgura , quas ponitur 'in N , 
tum <tiaip in ,&;peripfam multiplicando omnes 
figuras jn^ exiltentes , habetur produflum 2425 
fubtrahendum ex 2555 , fa6laque fubtra£lione 
habetur r?fiduum 131 . Cui adde ultimas duas figu> 
ras 25 , & operare ut iupra , invenies ultimam 
radicis figuram 2 , quam' pone in N & 5* , ac ce* 
tera projequere , ut Iseplus diflum efi< , 

Eft igitur radix quae(ha“N 2452 , &’ remanent 
3321 , adeoque numerus datus non efi revera 

quadratus. ‘ ^ 

Corol. Hinc[ patet , ridicem invehtatir per divi* 
fionem unitate efic minuendam , fi produ6lum , 
quod fit ex mukiplicatronc-% majus fit numero , 
a quo fubtrahi d«b«t ; qt in fecunda figura radi- 
cis inventx fa6lum efl : quod quidem notetur. 

Schol. I. Quando divifgr non ^continetur in 
aliquo membro dividendo j apponitur in radice 
efpbra , feu 7^ro ^ ut fi extrahenda fit radix qua-, 
arata ex 3714 . ^ia fublato ex primo membra 
37 quadrato jd r/micit inventa 6 remanet I 
cui fi addatur Jequens figura | fit \ L , ( nam figu- 
ra punSio notata eticluditur a tfivsdendo’ fxqiHis ) 
qui. numerus dividi 'nequit per duplum radicis 6 ^ 
nempe 12 ; in.hoc cafu ponitur in radice cfipbra O, 
eritque radix dd , habetur refiduum I14, cui 
adduniur ftattm fi fiht ) ‘ftlia dua figura dati 
iiwneri . . . ^ . .. . ^ 

Schol. II. Si numerus datus nqn ejf \t^ratus , 
fed nnunet tefiduum , ut in aljato exemplo refi- 
* £ ••••*•.. - — duum 
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duum ri4 ; tunc fit ex rejiduo fraElip , in qua 
refiduum ipfum , ponitur pro numeratore^ pro de- 
nominatore autem > dupmm radicis inventa . Si 
vero rejiduum fit mnfits ipfa radice , tunc duplo 
radicis inventa additur unitas . Sic in eodem ex- 
emplo^ quia refidunm 114 majus efi tota radice 60 j 
addita unitate ad d u p d v m rpfms radicis y erit fraffi» 

JiJ y ac tota radix tfo -^^«x-Sch. i. pag. 74. 

Schol. III. Nullus numerus erit quadratus , 
qui haheoe md dexferano figuram ultimam 2 , vel 
3 , «/ 7 , W 8 y nW <ypirar^'unam ; fed neceffe 
efi y ut fit una ex <bis i , 4 dy Py 00 , qid~ 
bus confiant numeri fimplices quadrati. 

Schol. 1VI. ExtraSlio radicis quadrata non efi 
aliud nifit quadam divifionis fpecies , ut ex ipfa 
operatione manifefium efi ; b$p tamen difcrimine , 
quod m diwfione communi divi for efi numerus da- 
tus y in bac vero debet inquiri divifor , & quidem 
per plures partes y qua funt ipfa radix . Proinde^'"- 
nnftUtipi itando radicem per fe ipfam , v, g. in pri- 
mo exempto 432 X 438 , reftituitur numerus qua- 
.alrutut y ut fieri folet ht divifioae commu- 

ni y dueendo quotum per diviforem . Et bac rawo* 
■w? babentt examen , emklufdicando fcilicet 'per fit 
ipfatn tadicetn inventam , cS* addendo refiduum , 
fi forte fit y 

Demonfir. pendet 8 Prop, 4. iib. 2. Eocl. Nam 
fnimeriK i^dratus ^^^24 y qisi produdtur ex 
OQRpinet primo quadrata partium ^3, t. 
^ctindo, bis reflatiguluni 4 Y 3 . Tertio , bb re- 
^angtdum € 9 . 43 X 8 , feu fe£langulum ex dupto 
ipfms 43 , ^nempe ^ V 2 ; quod patet ad oculom, 
lieilipe: id«i» 
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X ^ • 

IS... 

12 ^.. 

8 ^. 

26 ^ 


1 8^524 

Ex fpeciofa tamen id longe clarius apparet, fi 
loco numerorum 4,3,2, fumantur litene a 4* 
; ut in noftris Infiif, 

PROPOSITIO n. 

Radicem quadratam per appreseimationem 
inquirere, 

E Xtra£fa radice 'quadrata , fi quid remanet , 
fignum eft , talem numerum non efle revera 
quadratum , neque habere radicen» rationalem-, 
qua: numeris exprimi poflk . Quanvis autem ve> 
ra radix (it imp^ibiiis , pocefi tamen per fra6lio* 
nes deciraales ad veram radicem magis magifque 
approximari , ita ut excelTus , vel defe£fus a vera 
radice fit minimus. En praxis. 

Adde numero , qui remanet pofi extra£Uonen 
radicis , vel numero ipfi , a quo extra6a fuit 
radix, tot cyphrarum paria , quot volueris, nem- 
pe 00, feu 0000, 000000 &c. & ex numero re- 
fiduo una cum przdiflis cyphris extrahe radicem 

fecun- 
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Iccundam , ut moris eft. Aufer deinde ex radice 
tot figuras ( a dextera, incipiendo ) quot fuerunt 
paria cyphrarum additarum . Reliqua figura radi- 
cis exhibebunt radicem una cum minutia , cujus 
numerator erunt figura ablata , denominator ve- 
ro unitas cum tot cypliris quot paria fuerunt 
addita. 

^ Sit exemplum. Extrahenda j.elV radix ex nume- 
ro 12 , patet radicem efie. 3 , & remanere 3. Ad- 
de ipfi 1 2 tria cyphrarum paria , erit 12000000. 
Extra£la ex hoc numero, fecunda radice per Pro- 
pof. 1. bk/us invenitur 3464,. ex qua ablatis ad 
dexteram tribus , figuris , ob tria cyphrarum paria 
addita , erit .. radix 3 vera quidem minor , 
fed propinquior , & exa6lior , quam radix primo 
inventa. ‘ , 

Schol. I. Si numero , ex quo radix fecunda ex- 
trahitur , minutia adhareat , reducitur minutia 
in partes centejimas , tT extrahitur radix . Ex- 
trahenda Jit radix ex 6 7 , reduc ftaSionem in 
centeftmas per Prop. 4. Gap. 3. erit fraSlio , 
cui adde 6 ^ Jit , cujus radix quadrata erit 


- Schol. II. Ji denominator minutia ^ qua 

integro adharet , Jst numerus quadratus , poteyit 
numerus integer ad unam cum ipfo minutiam re- 
duci^ & inde extrahi radix . Sic in fuperiori exemplo 
6 ~ fiet , extraliaque feorjim tum en denominatore^ 
tum ex numeratore radice , habetur 7 2 -f 7 , ut 

antea . Unde patet modus extrahendi radicem qua- 
dratam ex meris frabiionibus , qu<e numeris quadratis 

L Schol. 
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Schol. III. Si vero denominator fraBionis , » 
qua radix erui debet , non fit numerus quadra- 
tus , ut fi data fit froBio j ; tunc multiplicato 
numeratore per denominatorem , extrahitur ex fa- 
Bo radix , cui fupponitur ipfemet denominator . 
Erit igitur data fraBionis radix ^ . Ratio efi , 
quia f X 7 per Ax. 3. Cap. 3. JEqmlium 

autem fraBionum aqualts efi radix , proittde 

V ^ ■ 

Schol.lV. FraBionon quadrata fieri potefi quadratu 
per divifioneniy vel multiplicationem, Sk dtvrfa 
per 3/^7 per Ax. 3. Similiter 7 X a jfo pe^ 
idem Ax. Ex quibus habetur radix quadrata , ut pa- 
tet . Ceterum tam pro integris^ quam pfo fiaBis radix. 
maxime propinqua haberi potefi per Logarithmos , 
de quibus inferius. 

PROPOSITIO III. 

Ex dato numero radicem cubicam -extrahere, 

1. Tn\Ivtdt nomclrum datum A in mermbra , in> 

I J cipiendo dextrorfum, ita ut iingula mem- 
bra contineant tres figuras, excepto primo mem- 
bro, quod aliquando duas, vei unam tantum^con- 
tinet. Q110C erunt membra, tot erunt numeri ra- 
dicis inveniendx. 

a. Quazre radicem cubicam primi membri fini- 
Urorfum, fi fit numerus -cubicus ; fin minus, fu- 
me radicem cubi proxime minoris in tabeila fupe- 
rius pofita , qux in lioc exompio efi; 2 , quam 
pone ad dexteram, ut inB. 3. Ex 
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3. Ex hac radice fiat cubus 8 , quem fubtrahe 
ex primo membro ii j 8c refiduum 4 fcribc infra 
lineam , ut in C. ' 

4. Ad hunc refiduum addeunam fcquentia mem- 
bri figuram, nempe i, fit 41 , quem divide per 
triplum quadrati radicis invents , nempe per 12^ 
quotus 3 erit altera radicis figura , quam pone 
in B. . 

5. £x radice 23 fac cubum 121^7, qui fubtra» 
hi debet ex utroque membro numeri i/. Cumque 
nihil remaneat, fignum c(l , numerum datum efle 
revera cqbunu 


Haic operatio toties repeti debet , quot funt 
membra numeri dati, ut in fequenti exemplo erit 
manifeftum • 

Sit aliud exemplum. Efto numerus M 113^0^25, • 
, cujus radix cubica quseri tu r* 

1. Radix cubica primi membri n eft 2, quam 
pone* in N, cjufque cubum* 8 lubtrahe ex ii , re- 
manet 3, quem Icribe infra liriearn in R. 

2. Adde refiduo R fequentem alterius membri 
figuram 3, fit 33 , quem divide per triplum quadrati 
radicis inventa: 2 , hocefi per 12 , quotus 2 eritiecun- 
da figura radicis , quam pone in N. 

3. Ex radice 22 fiat cubus * 10^48 , qui aufe- 
ratur ex numero S 11390 , nempe ex duobus 


A I 2, I 6 7 f B 
8 V 23 


12) C 4 T 
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membris numeri dati M, remanent 742 , ut in T. 

4. Ad. hoc rcfiduum T addatur ex tertio mem- 
bro numeri M figura 5 , fiet 742^, qui divifus per 
triplum quadrati radicis inventx 22 , hoc elt per 
1452, dat quotum 5, qui ponatur in N, eritque 
tertia radicis figura. 

. 5. Demum fiat cubus ex < tota radice 225, nempe 
ii3PO<J25, qui ablatus ex numero M nihil relin- 
quit , proinde numerus datus efl cubus. 

M 1 1 , 3 po,d 25 A N 

8 ^ 225 . 


12) R Z ‘3 ' 

5 I I 3po 
•I 06 4S ~ 


1452) r— 742,5 

Ratio autem pendet ab ipfa cuborum genefi ; 
Nam in priori exemplo cubus 121^7 , qui oritur 
ex radice 23 , continet primo cubos 8 & 27-.par- 
tiuiTi2&3. Secundo triplum quadrati radicis 2X3. 
Tertio triplum quadrati radicis 3X2, hoc ell 

8 * • . 

35.. 

5 4 * 

27 


I 2 1 5 7 

Coroif* 
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' Coroll. Haec praxis omnium facillima , tradi- 
tur a New tono in Arttbmet. Univ. , & tribus 
pauciiTimis continetur, i. Ad refiduum, quod ori- 
tur ex lubiraftione cubi ex unoquoque numeri 
dati membro , additur una tantum fequentis mem- 
bri figura . 2. Diviio illo refiduo una cum figu- 
ra adje£fa per triplum quadrati inventae radicis, 
quotus dat alterius membri radicem . 3. Ex nu- 
meris radicalibus ( quotquot illi fint ) fit cubus, 
qui fubtrahitur ex totidem membris numeri dati, 
quot funt ipfi numeri radicales inventi . Quae qui- 
dem ex allatis exemplis fatis patent. 

Schol. I. Cum aliquid remanet , fignum eji , 
numerum datum non ejjfe exaile cubicum , ac pro- 
inde radicem inventam non eJjfe numeri dati , 
fed maximi cubi in eo contenti . Refiduum expri- 
mitur per fraSionem hoc pablo : refiduum ipjum 
ponitur fupra lineam loco numeratoris ; pro dc- 
n ominatore autem fumitur differentia inter cubum 
datum , & cubum proxime majorem minus unita- 
te . Sit exemplum , extraiia radice cubica ex nu- 
mero , habetur radix 3, & refiduum ip , quod 
erit fra&ionis numerator ’ differentia autem in- 
ter cubum 27 ex radice 3 , ( 5 * cubum proxime 
majorem ^4 ex radice 4, eJl 3<f + I per Schol. 2. 
ad Dcfin. Auferatur unitas , remanent 36 pro 
denominatore fradionis . E/l ergo radix . cubica 
numeri dati 3 + H* 

Schol. II. Si quis propinquiorem radicem , & 
qute a vera infenfbiliter differat , cupit , addat 
aliquot cypbrarum ternarios ad ipfum numerum 
datum , & profequatur radicis extradionem . De^ 

inde 
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inJe, ex radice inventa abjiciantur ad dexteram 
tot figurx , quot c/phrarum ternarii fuerunt adje- 
fli ; retiqu* enim figura dabunt radicem inte^ 
gram cum frabiione , cujus numerator erunt ipfa 
figura reje&dt , denominator vero unitas eum tot 
cypbris , quot ternarii cjfpirarum fuerunt additi , 
io fere modo ^ quo de radice quadrata diximus» 
Schol. III. Ceterum tam cubica , quam alia fu- 
periorum poteftatum radices , longe facilius per 
jilgebram expediuntur , maxime per formulas 
Newtonianas , qua generales funt ^ Cf ad omnem 
radicem extrahendam valde faciles , & expedi ts , 
Proinde hunc fontem adeant , qui rem funditus 
percipere cupiunt. 

Examen habetur ter ducendo in femet radicem 
cubicam inventam , & addendo illi reCduuna , (i 
quod fuit. Reflituitur enim cubus , feu numerus 
datus ) fi erratum non fit. 

PROPOSITIO IV. 

Ex fra&ionibus decimalibus radicem qua- 
dratam^ tr cubicam extrahere, 

E X dl6Iis fatis pater ratio extrahendi radices 
ex fra6Iionibus communibus . Pro Decimaii^ 
bus autem peculiaris efi regula. 

I. Si extrahenda fit radix quadrata , obfitrve* 
tur, an decimalis dati apex maximus fit par , ut 
in A\ tunc enim extrahitur radix omnino, ut ex 
integris per Prop. i. hujus ; & prima radicis no- 
ta afficitur apicis maximi dimidio, ut in £. 

Si 


■izod' ''' 
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Si vero apex maximus fit impar , ut in C , 
adjcda typhra., fiat par , ut in O , extra6laque 
radice, ut lupra, habetur radix quxfita, ut in E. 

I ^ III 

A 23.04 ( 48 B I C 22. 500 

IV II 

D 22. 5000 ( I. 50 E 

Patet ratio, cur prima’ radicis nota affici debeat di- 
midio apicis maximi decimalium . Nam fi fit qua- 
dratom unitas cum cyphris 2, 4, d &c. ut 100, 
10000 ,• roooooo Scc. unitas ipla cum dimidio ejuf- 
modi cyphrarum erit radix quadrata , nempe 10, 
100, 1000 &c. Cum igitur apices fient loco de- 
nominatorum /vr Coroll. i, Cap. 4. confiat propo- 
fitum. 

IL In extraHione autem radicis cubicz , obfer- 
vetur , an apex maximus decimalium trifecari 
poffit, mt contingit in M ; tunc enim extrahitur 
. radix cubica , ut ex integris per Prop. 3. hujus , 
& prima radicis nota afficitur apicis maximi tri- 
ente, ut in N. 

Si vero maximus apex trifecari nequeat , ut 
vides in R; adjice unam, vel duas cyphras , ut 
trifecari poffit , ut in S ; tum extrahe radicem 
cubicam T, ut fupra^ 

I 

III I ly 

M 1.728 (i»2. N R 2 5.2 144 

VI ti 

S 25.2x4400 ( 0.54T 

Demon, 
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. Dcmonftr. fimilis eft praecedenti . Nara fi 6at 
.cubus ex unitate cum aliquot cyphrarum ternariis:, 
ut looo , loooooo &c. unitas ipfa cum cyphra- 
rum triente erit radix cubica, nempe lo, loo Scc. 
proinde prima radicis cubicx nota afficitur triente 
maximi apicis , cum apices fint loco denominato- 
rum , ut di6lum eft per Coroll, fupra citatum. 

% 

PROPOSITIO V. 

^uajiiones aliquot refolvuntur per radicis , 
quadrata y uel cubica eu tr asionem . : 

f 

I. T^Ux exercitus habet ftrenuos milites 132^, 
vl ■ J quos omnes in acie quadrata ad prsBliutn 
ordinare vult, quaeritur, quot milites ift fronte*, 
feii latere ftabunt,'& quot futuri fint ejus agmi» 
nis ordines. • 

Ex dato numero 132^ extrahatur radix qua- 
drata per Prop, i, bujus , quae erit 3 5 cum refi» 
duo 30. Conftabiint igitur finguli ordines mili- 
tibus 3^, eruntque ordines pariter ^6. Rema- 
nent autem milites 30 . Proinde ut ipfi quoque 
in acie difponantur , augeri debet quadrati latus 
unitate, ita ut finguli ordines habeant milites 37. 
Itaque duplicetur radix 35, fit 72, additaque 
unitate habetur 73, numerus fcilicet militum ad- 
dendorum ad ‘quadratum lateris ^6. Sed 30 jam 
fupererant, ergo 43 tantum erunt addendi ad ' nu- 
merum 1325, ut fiat^i3<^p, numerus quadratus, 
cujus radix 37. Hoc patet esc SeboL i. hujus. 

2. Eft 


Cap. V. Prop. y. ^ 

2. £(l turris alta pedes loo , quz in ambitu 
habet foflam latitudinis pedum 40 , fabricanda e(l 
Icala , quae ab ulteriore ripa pertingat ad cacu- 
men turris , quaeritur ejus longitudo . 

Fiant quadrata numerorum 100 , & 40 , qux 
fimul addantur, fit fumma iidoo . Hinc extrahe 
radicem quadratam , erit fcalz fabricanda; longi- 
tudo pedum 107 + fj*! per Prop» 1. 0 " Scbol, x. 
ejujdem . 

3. Volo fieri circulum duplum, triplum-, qua- 
druplum &c. alterius circuli dati , fcu cujus no- 
ta efl diameter in aliqua roenfura . 

Sit diameter circuli dati pollicum 6 , lin. 5 , 
9 c quaeratur circulus ejus duplus. Reducantur pol- 
Hces ad lineas , eos multiplicando per 1 2 , & ad- 
dendo produ6lo lineas 5 , fient lineae 77 , qua- 
rum duplum efl 154, qui numeri inter fe mul- 
tiplicentur, & ex pralufto 11858 eruatur radix 
quadrata , qua; invenitur 108 -f- f/, per Pro- 
pof. X. Circuli ergo dupli diameter erit linearum 
108 + , hoc efl pollicum p -+• 'unius 

lines. 

Schol. ^od de ctrculo di 6 lum eji , extenditun 
quoque ad quodltbet Polygonum regulare , nempe 
Quadratum , Pentagonum , Exagonum &c. ft e»'- 
rum duplum , triplum , quadruplum, inveniri opor^ 
teat , dato uno ipforum latere . Sed bxc ad Geo- 
metriam pertinent , & a Prop. 20. 1 . 6 . Eucl. de^ 
rivantur, 

4. Fabricanda efl ciflerna cubica , qus conti- 

neat aqus pedes cubicos dSpai , qusritur quanr 
ta futura fit ejus latitudo , longitudo ac pro- 
fundum . M £x 
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Ex numero dSpii extrahatur radix cubica, qu« 
fer PropeJ. 3. i^u/ut dat pedes 41 , unde innote» 
icunt omnes ipfius cifternx dimenfiones. 

5. Data diametro globi ferrei , lapidei , vel 
plumbei , qui libram unam ponderat , quaeritur 
diameter pro globo ejuldem meteriae librarum z » 
3 j 4> '5 Scc. 

Diameter data intelligatur dtvifa in partes roo, 
erit ejus cubus 1000000 . Tum ex ejuldem cubi 
duplo , triplo , quadruplo &c. nempe 2000000 , 
3000000, 4000000 dcc. radix cubica extra£la per 
Propof. cif. dabit diametrum quaelitam globi li> 
brarum 2,3,4 &c. Seu , cubus diametri datas 
ducatur in pondus , feu in numerum librarum 
globi , cujus diameter quaeritur , & extrahatur ex 
produ£lo radix. Invenienda fit diameter globi plum- 
bei librarum 8 ; cubus 1 000000 X 8 = 8000000, 
cujus radix cubica 2000 dat diametrum quaefitam. 
IHax: eft regula calibra , cujus ope ex data dia- 
metro globi unius librae diametri reliquorum glo- 
borum ejufdem materiae determinantur ; 3c hinc 
quoque innotefeit tormenti bellici cavitas , feu 
diameter. 

' 6 . Depopulante faevifilma lue Athenas , coi^ 
fultus fuit Apollo Delius , qix} pa£lo illa cefla- 
ret ; refpondit , pellem cedaturam , fi ejus ara , 
qux cubica erat , duplicaretur . Hinc ortum eft 
cciebratiffimum de duplicatione cubi, problema. 

Fuerit igitur ejus cubi latus palmorum 12, cu- 
jus duplum 24 . Fiat ex 12 quadratum , quod 
multiplicetur per 24, erit 12X12 = 144X24 
= 34^d. Extrahatur bine radix cubica, quae dat 

pal- 
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palmos 15 + ;V1 ( — "A ) Igiwr ara • illa cu- 
bica fabricari debet ex latere palmorum 15 cum 
frafrionibus , proinde problema erit pra6lice, non 
autem Geometrice iolutum , quod ab oraculo pe- 
tebatur . Ratio hujus, 8 c prascedentis pendent ex 
Prop. 18./, iz.Eucl.j df Prop. iz.Cap. 6 >feqtiextis ^ 
quz hujus loci non lunt . Sed . haec pauca iufficiant 
ad indicandum ufum extraflionis radicum , qui in 
univerli fere Methefi in immenium patet. 

C A P U T VI. 

De Regulis .Arithmeticis. 

R Egulas Arithmeticz funtquatuor. x. Eli re- 
gula- Proportionum. 2. Societatis. 3. Al- 
ligationis. 4. Politionis, vel falfi . Prima ell 
omnium prascipua , & a qua reliquae omnes pen- 
dent . Quo melius ea intelligatur , nonnulla funt , 
de numeris proportionaldsus , eorumque proprie- 
tatibus praemittenda. 

DEFINITIONES. 

» 

I. 'f uitio , live proportio eft duarum ejufdein 
JLA., generis magnitudinum mutua quxdam fe- 
cundum quantitatem habitudo . Ut fi comparetur 
12 ad 4, intelligitur 12 -^continere ter 4 , & ha- 
bere rationem tripli : alter terminus dicitur ante- 
cedens , alter confequens, 

M X II. Dux 
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II. Duae rationes dicuntur ftmtles , etdem , vel 
4 cquales ( quod idem eil ) cum antecedens unius to- 
ties continet luum confequentem , quoties antece- 
dens alterius concinet luum conlequentem . Vei cum 
antecedens unius toties continetur in luo confequen- 
ti , quoties antecedens alterius continetur in fuo 
conlcquenti . Sic 12^ 4:; 3.1. lunc rationes fi- 
miles , vel exdem ^ vel squales , quia 1 2 & 3 ter 
continent fuos conlequentes 4&i,&4«i2:.* 
1.3. dicuntur fimiles , quia 4 & 1 ter continen- 
tur in fuis confequentibus iz & 3. 

III. Quatuor illi ' termiini , l’eu tjuantitates ean- 
dem rationem habentes, ut 12.4:: 3.1. dicun- 
tur Proportionales . Et fi termini medii bis fuman- 
tur , ita ut eadem quantitas lemel fit confequens 
refpeflu prscedentis , & lemel antecedens relpe- 
£Iu confequentis , ut 2 , 4 , 8 , 'in ouibus 4 biS 
fumitur ^ dicuntur continue Proportionales . Si ve- 
ro nullus terminus bis accipitur,, ut 10.5 ::2.i. 
dicuntur termini diferetim proportion/des , ■ 

t ■ . * . ' 1 

LEMMATA,-. ■ 

= ; ' 

I. Q<I quatuor numeri proportionales fuerint , 
O facium ex primo , & quarto , squale eft 
fafto ex fecundo , & tertio . Elt Propf. ip. /. 7, 
£uc/. ‘ I» . 

Sint quatuor proportionales 5 . 20 :: 4. id 
Sicuti 5 X id dant rr 80 
' Ita etiam 20X4 dant =280 
II. Si datis quatuor numeris, primus fe habeat 
ad tertium , ut reciproce quartus, ad fecundum , fa- 
• ftuni 


Digitizrd by Googli 


Cap. VI. Prop. I. 5>3 

ftutn ex primo , &’ fecundo asquale erit fafto ex 
tertio , & quarto . . , i 

■ Sint quatuor numeri dati 8 , quia in* 

ter prinnim 6 , & tertium 3 clt eadem proportio 
'dupla, qux inter 8 & 4 , erit 6 . 3 :: S&4; 
ergo ex lem. i . tfX4:=3X8=24 ; ergo fa* 
£lum ex primo y & lecundo «quatur fa^o ex ter* 
eio , 8 c quarto. 

III.. Si fadum dividatur per unum ex fuis fa* 
floribus prodibit in quoto alter faflorum. 

Sit faflum v.g. 24,' quod ortum fit ex 4 iK , 
fi dividatur per 6 oritur 4. 

r • 

PROPOSITIO I. 

De Regula Propntiomm, 


R Egula Proportionum , quam ob praedantiam 
& immenfam utilitatem , auream vocant y do- 
cet modum 'inveniendi e tribus numeris cognitis 
quartum ignotum proportionalem , qui nimirum 
habeat eandem proportionem ad tertium numerum 
datum', quam fecundus' habet ad primum ; ' ideo- 
que dicitur regula Proportionum , vel etiam re- 
gula Trtum , quia ■ ex tribus datis eruit • quar- 
tum . En praxis. < . * 

I, Difponantur ordine tres numeri dati', itr 
ut is , qui quaellionem habet annexam ftatuatur 
tertio loco ; ille vero et duobus aliis , qui cuni 
hoc eft homogeneus, hoc eft qui eandem rem figni- 
€cat ac terminus tertio loco pofitus , primo loco 
ponatur- ' - — lo.l 

II. Mul- 
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II. Multiplica tertium per.fecun 4 utn , & pro* 
du£lum divide per primum, quotus dabit quartum 
proportionalem quatritum . Res tribus exemplis 
illuUratur . 

X. Ulnae panni z liant fcutis p , quot fcutis lla- 
bunc ulnx 1 2 ejuldem panni ? terminum qui har 
bet annexam quaedionem , fune ulnae 12 : hic liap 
tuatur loco tertio , loco autem primo terminus huic 
bomogeneus, nempe ulns 3, Icilicet 

' Ulna 3 . fcur. p : : ulna 1 2 . fcu$ .... 

Duc 12 X p , & produ£ium 108 divide per 3 , 
quotus 3d dat quartum proportionalem quaefitum. 
Nam , ut patet . 

3. p :: 12. 16, 

2. Rex Salomon in aedificando templo habuit 
operarios 180000. Ponamus cuilibet, operario quo- 
tidie Iblvifle tantum alTes 10. Quot fcuta Romana 
fingulis diebus expendit? 

Si oper, i. ajfes 10. quid oper. 180000. 

Multiplicatis 180000X10, producitur 1800000, 
& cum unitas non dividat , habentur pro quarto 
proportionali alTes 1 800000 . Hos divide per j 00 
(( refellis duabus cyphris ) hunt fcuta Romana 
fingulis diebus folvenda 18000. 

• 3. Fixarum motus ex Ricciolio & Flaralleedio 

I II ■■ 

fingulis zoo annis procedit gr. 1.23. 20, quot an- 
ni 
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ni requiruntur ad totum coeli ambitum , feu gr. 

• I • » • • 

• 41 ' 11 . » 

3^0 percurrendos? Prima gr. i. 23. 20 reducan>. 

-tur ad -minuta 'lecuiida per muitipiicaiionem, , Ici* 

licet I X 60 + 23 rzr '8 3 Xdo z:^4i;8o4- zo fiunt 

50UO. Similiter gi- 360 )C do X 60 fiam 1 lydooa 

Dic jam, C minuta iecuada 5000 dant annos 100 1 

quot annos dabunt 'minub iec unda iipdcoo? In^ 

venientur per regulam auream anni 255/20:, qui 

nimirum annum Platonicum conficient. 

• ^ 

5000.100:: rapdooo. 2 5p 20« 

Coroll. Ex hoc exemplo manifellum eft , ter* 
minos proportionales regulas aures , antequam 
regula ipla inllituatur , in homogeneos efTe re- 
ducendos , fi forte numeris heterogeneis confient • 
Sic fi dicatur, librs 5 unc. 3 veneunt fcutis 4 , 
& afiibus 50, quot icutis fiabunt librs 12 ? Li- 
brs reducends funt ad uncias in primo & ter- 
tio termino , & fcuta ad affes , & tres termini 
proportionales erunt uncis (^3 , alT. 450 , unc* 

*44- . . ^ . 

SchoL Cum mtegtts adh arent fraBi-^ prhls 

integri reducuntur ad froBos : integris autem ^ 
quibus nulla eft fraBio ,* fupponitur unitas j dein^ 
de regula proportionum fit , ut diBum eft « Si di» 
'Catur hora 1 ~ fluunt ex aliquo canali libra 15 
aqua^ quot libra fluent borts 2 7 J Termini pro» 
portionales redaBi erunt 7 , 7 , 7 , Tum operando 
juxta pracepta tradita in Prop* 10. <5* II. Cap. 
invenies aqua libras 25 7* 
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Demonjir. clare infertur ex Umm. i. & 3. Nana 
cum in regula^ proportionum fupponatur dati tres 
numeri proportionales , & quartus y qui eil igno* 
tus, dari pofllt ; fa£lum ex fecundo , & tertio 
aequale erit ( per lem.i.) fa6fo ex primo, &<^r* 
to, qui eft ignotus . Proinde G fa^um ex ii^un* 
4o , & tertio dividatur per primum , innotefcet 
quanus terminus ( perjem. ,^. ); ergo patet ratio, 
cur tradita regula multiplicari debeat tertius 
per fecundum terminum, 8 c faflum dividi per pri* 
mum. 

Examen regulte proportionum omnium expedi- 
tiflimum habetur multiplicando primum terminum 
per quartum, & fecundum per tertium . Nam (1 
produ6la fint aequalia, res bene procelTit . Ratio 
patet extern, i. 

PROPOSITIO I. 

• * * 

De regula proportionum Compojiea . 

. ’ 

R Egula proportionum Compoftta dicitur , cum 
praeter tres terminos in PropoJ. prae, expli- 
catos, alii quoque minus principales accedunt, qui 
GgniGcant tempus^ lucrum, damnum &c. qui cuna 
terminis principalibus per multiplicationem com- 
ponuntur, ut Gant tres lolum termini. Exemplarem 
declarabunt. 

•• I. Juvenes 4. contubernales expenderunt diebus 
10. aureos 50 ; quaeritur quot aureos folvere de- 
beant juvenes 12 diebus 30? Tres principales ter- 
mini Amt juvenes 4, aurei 50, & juvenes 12. Ad 

juve- 


a 
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idvenes 4 dies lo, & ad juvenes I2 dies 

30. Ducitaque 4 X 10, & 12 X 30, habentur duo. 
termini compofiti 40, & 3^0. Dic ergo 


\ 


Si 40 danf aur, 50, quid 3(^0? 


Multiplicando 3do X 50, & produftum dividen> 
do per 40 , ut ili prae. Propof. fa6Ium cft , in- 
venitur quartus proportionalis 450. 

2. Librz 200 alicujus mercis tranfve£l2 Ro- 
mam per milliaria 300 pofeunt fcuta 40; quzritur 
expenfa pro tranfvehendis libris 400 ejufdem mer- 
cis per milliaria 500 ? Tres termini principales 
lunt librz 200, fcuta 40, & librz 400 . Minus . 
principales funt milliaria 300, &. 500 ; quid mul- 
tiplicentur per fuos terminos principales , fient 
tres termini pro regula trium inllituenda , nimi- 
rum 


(foooo. 40:: 200000. 133-^ 


Scbol. I. Regula proportionum compofita eji re>- 
gula Jimplex proportionum repetita ; unde etiam 
regula Dupli dicitur , quia duplicem quajlionem 
involvit . Proinde refolvi etiam poteji in duas re» 
gulas Jimplices , in quarum altera ponuntur tres 
termini principala " dati , (ir" quaritur quartus 
proportionalis ’ in altera vero ponuntur circum- 
dantia , /eu termini minus principales , in quo- 
rum medio ponitur quartus proportionalis inven- 
tus ; Sic in fuperiori exemplo dic , Ji libra 200 
exigunt fcuta 40 , quid libra 400 ? fartus pro- 
portionalis eJl Soy ut patet . Dic fecundo Ji mil- 

N ' lie- 
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Uaria 300 dan$ 80 , 'quid militaria 500 ? Inveni- 
$ur quartus proportionalis , ut fupra y 133 j , 

SchoU II. Htec regula dicitur etiam dei Cin- 
quc , quia terminos quinque notos fupponit . Ena- 
men fit ut in praec. prop<£ 

PROPOSITIO III. 

De Regula proportionum Jnverfa» 

- '* ? 

I N regulis proportionum tum (implici , tum com- 
pofita jam explicatis, ita fe habet primus ter- 
minus ad fecundum , ficuti tertius ad quartum , 
ut exempla allata fatis monftrant ; proinde ex 
Propof, 14. lib. 5. Euck fi primus terminus ma- 
jor, vel minor eft tertio, etiam fecundus major, 
vel minor elTe debet quarto, ut confideranti patet. 
Solet autem nonnunquam accidere ex ipla natu- 
ra quasdionis , ut quanto major , vel minor pri- 
mus terminus ed tertio, tanto major , vel minor 
reciproce ede debeat terminus quartus fecundo . 
In hoc cafu regula proportionum dicitur inverfa y 
quia fcilicet terminorum ordo invertitur . Hasrent 
hic tyrones primo , non bene dignofcentcs , utra 
regula fit adhibenda. Sed quae fequuntur exempla, 
rem fatis illudrant. 

I. Medbres ao fegetem aliquam metunt diebus 
4, quaeritur quot diebus illam metere poflint mef- 
fores 10? Patet majori tempore, adeo ut quanto 
major ed terminus primus tertio, tanto major quo- 
que debeat ede quartus incognitus fecundo . Nam 

Mej: 


Digilized bv Goo<?U 


Cap. VI* Prop. IIL 


99 


jMeJfl dies Mejf* dia 

20 * 4 : : IO • 8* 

2. In obfefla Urbe ali poflunt milites ijoo 
menfibus 3 , quaeritur quot . milites ali poterunt 
.menfibus 6? Certe minor numerus. Proinde quan- 
to minor eft primus terminus tertio, unto minor 
quartus erit fecundo, fcilicet 

Menf. Mil Meni. Mil. 

3 , 1500 : i 6 ^ 750. 

3.. £x panno habente, latitudinem palmorum 
3 requiruntur mihi pro veflimentis ulnae 10 , 
quaeritur quot ulnas requirantur ex alio panno , 
qui latitudinem habet paTmorum 4. Certum eft ^ 
pauciores requiri , adeoque quanto minor eft pri- 
mus terminus tertio, tanto minor erit quartus fe» 
eundo , nempe 

laf.paU vin. taf, pol. . uln. 

‘3. io:!4. 7i 

Hr 

Ad inveniendum autem in regula Proportio- 
nuin inverfa quartum proportionalem , multipli- 
cetur primus terminus per fecundum , & produ- 
ftum dividatur per tertium . Sic in primo exem- 
plo ^uRis 20' X 4, produ£lum' 80 dividatur per 
10 , habetur quartus proportionalis 8. ^ - 

Demonftr. fequitur ex 2. & 3. lemm. Nam in 
regula proportionis inverfa cum fe habeat -primus 

N % termi- 
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terminus ad tertium , ut reciproce quartus ad fe> 
eundum , erit ex i. lemm. producum ex primo 
& fecundo squale* produ£lo ex tertio & quarto . 
Produili autem , quod fit ex tertio & quarto , 
habetur unus ex fafloribiis datus , numeris fdlt* 
cet tertio loco pofitus , ergo fi per hunc divida*' 
tur produflum squde, quod fit ex primo & fe* 
eundo , prodibit cx lemm. 3. quartus proportiona* 
lis qusfitus. 

Examen itaque reguls inverfs fit brevifiime , 
multiplicando primum terminum in fecundum , & 
tertium in quartum. Nam fi produ£la fint aequa* 
lia, res bene pera£la eft. » . . 

• Schol. I. Arifimetiei , in quibt^ Eiacquet , af- 
Jignant dignafeenda bu^us regula indicium bu}uf~ 
modi . Cum proponitur aliqua res diverfa a qua* 
tuor terminis quaftionis , tunc proportio erit re* 
ciproca . , feu inverfa . Sic in primo exemplo pro*^ 
ponitur /eges merenda , qua ejl res omnino diver* 
fa a quatuor terminis proportionalibus . In Jecun* 
do exemplo proponitur annona , qua eJl res diver- 
fa a quatuor terminis ’ ejufdem quafiionis . Simi- 
liter in tertio vejlis conficienda , qua proponitur , 
ejl quid diverfum' a terminis in quafiione datis , 
Hoc diBum Jit in gratiam -tyronum . Ceterum ex 
ipfa quajiionis natura facile dijudicari potejl , 
utrum proportio direBa Jit, an inverfa. 

Schol. 11 . Si .terminus , qui annexam habet 
quajlionem , ponatur primo loco , fecundo ttutem 
loco terminus illi bomogeneus , -proportio inverfa 
reducitur ad direBam. Sic in primo exemplo mef- 
fores 10 fe babent ad mejfores ap , ut dies 4 ad^ 
r dies 
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iies 8 , proinde ducendo 20 X 4 , ( 5 * dividendo pro- 
duHum 80 per primum terminum 10, habetur quar- 
tus proportionalis^ ut in Propof. i. hujus. Similiter 
in fecundo exemplo menfes 6 ad menfes 3 ita fe ha- 
bent^ ut milites 1500 ad milites adeoquepro- 
duSo ex 3 X 1500 divifo per primum terminum 6 ^ 
oritur quartus proportionalis 750, ut ' antea. 

' 'Schol. III. Regulam inverfam compojitam ultro 
omittimus , quod t/rones haud parum f oleat confun- 
dere , O" in rebus Geometricis y vel etiam in homi- 
num commercio vix unquam occurrat. 

, < f* . 

PROPOSITIO IV. 

■ JExplicantur nonnulla pro regulis proportionum 
' ^ compendia, 

l 


I. in regula dire£Ia primus terminus pr*- 

■ V_ u cilc continet’ fecundum, vel ( quod idem 
eft ) przcife continetur in fecundo , tunc reduci 
potell proportio ad minimos terminos per Prop.2.' 
Cap. 3. , & regulx praxis brevilTima evadit . Sic 
exemplum, lib. 4. valent fcuta 12, quid librsp ? 
Redu£lis 4 &-12 ad minimos terminos i & 3 , 
dic n I dat 3 , quid p ? & ducendo 3 X p , ha- 
betur quartus proportionalis 27 , qui unitas non 
dividit. 

Pro regula inverfa in primo exemplo Prop. 3. 
Si meflTores 20 exigunt dies 4 , quid melTores 10? 
Quia 20 ad lO fe habere debet reciproce , ut quar- 
tus 
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tus terminus ad fecundum 4^ redu6tis ao 8c xo 
ad minimos terminos i & i , dic fi z dat 4 , 
quid I? du£lilque 2X4, habetur quartus propor*. 
tionalis 8 . 

II. Ad evitandum divifionis prolixioris taedium, 
dividatur tenius terminus per primum , & quo- 
tus ducatur in fecundum : vel dividatur fecundus 
per primum , & quotus ducatur in tertium ; in 
utroque enim cafu operatio fit brevior . Ut fi leu- 
cz 25 dant milliaria Italica 50 , quid leucae io<^ 
Divifis 100 per 25, duc quotum 4 X do , erit 
340 quartus proportionalis quaefitus . Vei divifo 
do per 25 , quotus 2 f ducatur in 100 , produ- 
flum -p”, feu 340 , erit quartus proportionalis 
quzfitus. 

III. Regula proportionum confici pot^fi per 
folam divifionem , nimirum dividendo primum 
terminum per fecundum , 8 c dividendo per hunc 
quotum terminum tertium . Sic ex. gr. 2 gradus 
circuli maximi terrae continent milliaria Italica 
120, gradus 3do quot milliaria continebunt. Di- 
vifo primo termino per fecundum, habetur 4» 

thi per hunc divide 3 do, quotus 
liaria Italica quaefita. 

IV. Si fra£liones afficiant primum terminum 
tantum , ut fi dicatur 12 f dant 4 , quid 20 ? 
Multiplica per denominatorem 2 tam primum , 
quam tertium terminum , fient tres termini pro- 
portionales fine fra£lionibus 25, 4, 8 c 40. Si affi- 
ciant folum fecundum terminum, ut ddantaof, 
quid 10 ? Satis efi multiplicare per eundem de- 
nominatorem 3 primum Sc fecundum terminum , 

erunt 
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erunt termini proportionales it, 61 ^ & 10. Simi* 
liter fi fra^ones ejufdem nominis afficiant primum 
& tertium terminum, ut fi dicatur 3 7 dant 20, 
quid 10 7? Multiplicatis iifdem duobus terminis per 
denominatorem 5 , erit regula fine fra£lis , ac termi* 
ni proportionales 17 , 20 , 5 J. Si termini fibi rcfpon- 
dentes fint minutix ejufdem nominis, ut 7 dat 20, 
quid 7? deletis denominatoribus erunt termini pro* 
portionales 2, 20, i. Horum ratio, perceptis fra» 
florum regulis , fatispatet. 

SchoL Hac , aliaque Jhnilia compendia dicuntur 
Italica, vel quia ait Italis inventa^ vel quia in 
talta ufum baheant frequentiorem, 

PROPOSITIO V. 

De Regula Societatis^ 

R Egula, qux docet modum dividendi numerum 
in data proportione , vulgo dicitur Regula 
Societatis^ quod apud homines mercaturx focieta* 
tem ineuntes frequenter adhiberi loleat. 

Sint mercatores S, C, quifocietate inita , lu- 
crati iunt aureos 800. A poluit in fortem commu- 
nem aureos 100, B aureos ido, C vero24o:qua> 
ritur quantum quifque ex eo lucro debeat acci- 
pere . Collige in unam lumroam fingulorum pe- 
cuniam , nempe aureos 500 . Deinde infiituatur 
toties regula proportionum, quot lunt fingulorum 
pecunix , ita ut primus terminus femper fiatua- 
tur lumma pecunix coilatx, fecundus lucrum au- 

rco- 
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r«orum 800 f «ertius vero uniufcDju(que pecunia 

^yByC. ’ . : 

Dic ergo fi 500 dat 800, quidioo?itfo • ‘ - 

quidi o? 2^ tf ■ ' 

quid 2 40^38 4 

’ ’ 800 

Patet lucrum yi fuifle aureorum i 5 o , lucrum' 

B 2^6 y 8c 0^384', quae fimul efficiunt fummam 
lucri y adeoque flatim habetur regulae examen. . 

II. Si pecunia unius diutius fuerit in negotia- 
tione, quam pecunia alterius , tunc uniufcujufque 
pecunia mufciplicari debet per fuum tempus. Ce- 
tera peragenda, ut fupra. 

Sif exemplum, A pofuit in fortem communem 
aureos 50 annis 2, B aureos 100 annis 3, Cvero 
aureos 200 anno 1 . Lucrum Aiit aureorum 500, 
quaeritur fingulorum lucrum . Duc 50 X 2 , 100 
X 3 , 8c 200 X I , produ£la dant fummam 600 \ 
quae erit primus terminus proportionum : fecun- 
dus lucrum comparatum aureorum 500 ; tertius 
vero pecunia lingulorum per fuum tempus multi- 
plicata . 

Dic ergo fi 600 dant 500, quidi 00? 837 

quid 3 oo?2 5 o 

quid 200? I 6 6 y ^ 


300 

Eft igitur lucrum ipfius A aureorum 83 - . Lu- 
crum B aureorum 250 , C vero aureorum 166 7 , 
quae addita faciunt aureorum fummam 500'. 

lll.Quod 
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IIL Quod fi fingulorum' pecunia aequalis fuit , 
tempus autem inaequale : nam A reliquit in fo* 
cietate pecuniam fuam menfibus 7 , A vero men- 
fibus 6y C denique menfibus iz , lucrum autem 
extiterit aureorum 1000; collige in unam fummam 
menles, faciunt 25, eritque hic primus regulae ter- 
minus, fecundus erit lucrum, tertius menfes fingu- 
lerupi. Tum adhibe ter regulam auream, invenies 
lucrum primi auroos 280, fecundi'240, tertii48o. 

< 

Si menfes sur, ^uid menfet 

• , t . . - , 

25. , 1000 aSpi 

< 5 ? 240 

l 2 ? 4 8 o 

1, • . .. I ■ r 

1000 

^ Coroll. Hinc apparet modus dividendi pecuniam ’ 
V. g. aureos 1000 in proportione data temporis ,1 
quo tres famuli domino fuo fervierunt , quorum 
primus ferviverit annis 7, fecundus annis turtius 
annis 12. Aliae fimiles qua:(Uones ex hac regula fa- 
cile folvuntur,- quae non eft, nifi regula proportio- 
num faepe repetita , ut patet . Quod de lucro di- 
6lum eft , intelligi eodem modo debet de damno, 
fi focietati improfpcre ceflTerit, ac damnum in fin- 
gulos fit dividendum, habita ratione pecuniarum 
& temporis.. • ' 


• I 
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PROPOSITIO VI. 

De Regul» Alligaeienh» 

C Um varias res diverfi pretii inter fe alligair* 
tur, feu miicentur, ut varii liquores , mer- 
ces , metalla &c. atque inde pretium partibus mix- 
ti refpondens inquiritur.* feu , cum pretio quo- 
dam medio propofito, quaeritur, quantum ex £n- 
gulis mercibus , aut liquoribus mifeeri debeat , 
ut pretio illo arbitraria vendi poHlnt ; in utroque 
calu adhibetur regula, quam Arithmetici regulam 
Alligationis vocant, qux per exempU fatis fuper- 
que innotefeet» . 

I. Conflanda ed ftatua argentea librarum 300. 
Artifex du» argeuti genera pofuit, alterum quod in 
(ingulas libras flat fcutis 30, alterum vero (cutis 
25. Ex priore pofuit libras 120, ex pofleriore li- 
bras 180. Quaeritur quot fcutis flabit in finguks 
libras ejufmodi flatua? 

Duc libras 120V30 Ht 1600 
I 8oXa j 


8100 

Tum divide totius argenti pretium 8ioopernu- 
merum librarum 300, quotus 27 indicat unius librae 
praetium. Nam fi lib. 300 valent fcut. ^100, quid 
lib. I ? Ex regula aurea habentur 27, 

II. Sunt duo olei , aut vini genera , menfura i 
primi generis fiat juliis 24, fecundi generis men- 
fura 
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fun X valet juliis 35 . Si quis non habeat nih 
julios 33 , & menfuram unam ex utroque vino 
mixtam petat, quatritur ex utroque quantum debeat 
accipere. 

.1. Pone unum pretium ftatutum fub altero 24 & 
35, &ad (iniUrara pretiumarbitrarium 33 , medium 
inter pretia (latura 24 & 35 ; ad dexteram vero 
differentias inter hoc, & pretia illa, fed altematim 
ita ut differentia pretii minoris 24 ( hoc eft p ) 
ponatur juxta pretium majus 35, & differentia pre- 
cii majoris 35, nempe 2, ponatur juxta pretium mi* 
nus 24 , ut in fequenti exemplo fa£lum vides. 

2. Colligantur differentiae in unam fummam, ut 
hic 1 1 , 8c inflituatur regula trium toties , quot 
funt differentiz, nempe bis in hoc exemplo ; ita 
ut fumma differentiarurn 1 1 occupet primum locum, 
menfum vero x fecundum locum , Sc una ex dif- 
ferentiis tertium. Tum dic, fi ii dat i, quid 2? 
Rurfus, fi II dat i, quid p? Invenies ex potiori 
vino accipiendas *effe unius *menfurae , ex altero 
vero quae fimul fumptae faciunt 
menfuram unam quaefitam. 

Pretia Differ, 

r H r* r Si ii dat i, quid 2? r, 

quid A 


Summa ii \~ 

III. Quando autem plurium , quam duarum 
rerum pretia ftatuta proponuntur , ita tamen ut 
faltem unum fit majus, alterum vero minus pre- 

O - a tio 


y 


Digitized by Googie 



io8 De Regulis Aritmetigis 

tio arbitrario; tunc plures iieri debent alligationes^ 
quod exemplo fatis vulgari explicatur. 

Libra i Caryophilli valet juliis 3. Piperis libra, 
juliis 4. Cinnamomi, 6 . Croci, p: qua brevita* 
tis gratia fint jB, C, D, Pretium vero me- 
dium iit M. Quatitur, quantum quis debeat ex 
£ngulis accipere , ut mixti libra 1 valeat juliis 7. 
Primo dilponantur ordinatim pretia , ut in exem- 
plo- lequenti . Secundo alligenter inter ie duo pre- 
tia A & Dy hoc >clt comparentur ambo cum pre- 
tio My Ut inveniantur differentia excefTus , & de- 
fe£fus, nempe z & 4, qua ponantur alternatina 
juxta A 8 c D modo fuperius explicato . Eodem 
modo alligentur duo pretia B 8 c D { idem prer 
tium alligari potdl pluries ) differentia exceffus 
e(l 2 , defe£l;us autem e(f 3 , qua ponantur alter- 
natim juxta B D, Similiter alligentur C , 8 c 
rurfus Dy differentia lunt 2 & i, qua pariter fla- 
tuantur alternatim juxta C & D. 

3. Colligantur omnes illa differentia in unam 
fummam, qua hic efl 14. Deinde dic, fi 14 dat 
libram i"*, quid differentia 2? erit feu~; quod 
toties iteretur, quot funt pretia data A,ByC,D y 
adeo ut tres differentia 4 , 3 , i , qua appoGtaJunt 
ipfi Dy addantur, & unicam differentiam 8 effi- 
ciant. £n totius calculi typus. 


Prifia Differ» 



Summa 1 4 Si 
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Si 14 dat lib. 1*. quid 2 ? 



8 i ji 

O . 14 

' Summa j-* == i . 

Si fra£tiones , aut partes mixti addita adaquent 
totum , regula examen exhibent Sic in excm* 
plo K = I* 

Demonjir. Summa differentiarum , quibus pre» 
tia ftatuta differunt per excefTum , 8 c defeftura a 
pretio medio , habet ad totum mixtum eandem 
rationem, quam habent fingula differentia feor- 
fim fumpta ad (ii^ulas partes mixti feorfim funv 
ptas , ut patet ; proinde toties regula proportio- 
num iteratur, quot funt differentia : qua idcir- 
to locum alternant , ut pretium dehciens unius 
compeniari queat per exceiTum alterius pretii . 
^iiod &c. ' 

Corol. I. Ex fuperiori exemplo manifcftum eft, 
unumquodque pretium faltem lemel alligari debe- 
re, idemque pretium poITe pluries alTumi , ut fa- 
£lum ell cum pretio D, 

- Corol. II. Alligationes hujufmodi fieri poffunt 
variis modis , fiquidem pretium medium fempcr 
comparetur cum duobus pretiis , altero majori , 
altero minori . Pro diverfa autem alligatione , di- 
verfa erit unius, vel alterius mercis, aut liquo» 
fis quantitas in mixto pofita, ot patet. 

PRO- 
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PROPOSITIO VII. 

De regula Jimplicis PoJitionU^ /eu fal/i* 



E a regula fal/i dicitur, quae cx pofitionc nu« 
meri plerunque falfi docet verum numerum 
invenire , qui quaeiltoni latisfaciat . Dicitur Jim~ 
piteis Pofimnuy fi fimplex ponatur numerus , ut 
in hac Propof. fiet ; duplicis vero , fi duo nume* 
ri afiumantur, ut in /eq. 

Regula fimplicis Pofiiionis in tribus confifiit , 
nempe ' 

I. Ponitur numerus , qui videtur aptus ad fi>l- 
vendam quaefiionem , qui dicitur Pojitio. 

2. Examinatur ,iile numerus , an talis fit) qui- 
lis exquiritur. 

3. Infiituitur regula proportionum ad verum 
numerum inveniendum. Res exemplis fit evidens. 

I. Sempronius tefiainento mandavit , aureos 
centum difiribui in tres fratris fui filios Jly B^C 
hac lege ^ m A habeat partem duplam B y k B 
partem triplam ipfiut C . ^Qu^itur quantum fin- 
guli debeant accipere. 

Pone A habere aureos 5 , habebit B aureos 3 , 
C vero 1. Examina, an tres illz partes <f, 3, i 
fimul efficiant 100 f nam fi 100 e&erent, proble- 
ma elTet abfolmum ) fed illae efficiunt tantum 10. 
Adhibe jam regulam proportionum , in qua po- 
natur primo loco numerus , qui ex falfa pofitione 
provenit , ut hic 10 ; fecundo loco fiatuicur nu- 
merus 
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jnerns primo aflumptus , feu Pofitio , ut hic 6 ; 
tertio loco nua^rus datus in quasdioiw , hoc efl 
loo , invenies do. Itaque A habebit do aureos , 
,"6 jo y C vero lo , qiK)m[ii lumma efl loo , fci- 
licet 

IO . d : : ioo. do. 

II. Cajus interrogatus , quot aureos haberet , 

jtfpondii , aureorum ‘meorom 7 + 7 -f* 7 faciunt 
lummam 470. Quasritur ea fumnoa? Patet hic quae* 
ri numerum , cujus partes 7 » 7 ^ 7 fimul lumpt* 
efficiant '470. Ad evitandas fra^iones aflbme nu* 
merum, qui contineat partes in quefiione exprcA 
las. Efto hic do , cujus 7 =:;ao, =15, 7^ 

12 , quar partes additae faciunt 47 . Debebant au- 
tem efficere 470. Infiitue regulana proportionum, 
dilpofitis terminis modo luperius explicato , ni- 
mirum 

47 . do ; : 470 . <fdo . 

Habebat ergo Cajus aureos doo , quorum 7 
200, 7 ~ 150, 7 =120, quae partes fimul ad- 
ditae efficiunt 470. 

III . Sunt quatuor mols , quarum pnina fingu- 
hs horis molit tritici modios 7, lecnnda d, ter- 
tia 4 , quarta 3 . Quaeritur tempus , quo molen- 
tur tritici modii 3do, omuibus iiUs molis fimul 
adhibitis. 

Pone requiri horas 5 , hoc tempore prima mo- 
la conficit modios 35 , fecunda 30 , tertia 20 , 
quarta 15, qui omnes fune modii loo , debebant 
autem eiie 3^0 . IniUtuatur ergo regula propor- 
( tio- 
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tionis : fi modii loo pofcunt horas ^ quid 
<iii 3^0? Invenies horas i8« Nam i 

V • * • i ^ - 

. loo. 5 :: 3^0. 18. ^ ? • 

< . I. 

Quo tempore prima mola conficiet modios ix 5 , 
fecunda 108, tertia 72 , quarta 54, qui fimul ad- 
diti efficiunt naodios 3^0. 

Demonjiu Ut fe habet ( in primo exemplo 
ad d + 3 -f- I fimul iuroptos in falfa politione , 
ita fe habet in vera politione 100 ad 60 4* 3<> 
4-10 fimul fumptos . Proinde regula liat in hoc 
ut numerus fallus 10 , produ£lus per numerum 
ialfum 6 , ita le habeat per regulam auream ad 
ipfum numerum fallum 6 , ficuti verus numerus 
100 ad verum numerum do. 1 

P R O P O S I T I O VIII. , i 

» • -s 

V . ' 

De Regula duplicis Pojitionis, 

R Egula duplicis Pojitionis non unum , fed duos 
lupponit numeros , ut in Propof. prae. di. 
Rum efi , folvitque plures quaelliones , quz pef 
unam poficionem refolvi nequeunt . Omnes tamen 
quzlliones , quz per unam poficionem folvuntur 
etiam per duas folvi polTunt . Quando autem du>: 
plici politione opus Iit , indicabitur inferius in 
Scbol. En regul* ordo. 

I. Pone pro numero quzlito quemcunque nu-; 
merum , qui dicitur Pofttio , & cum eo .procede. 

juxta 
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juxta tenorem quxftionis ; cui fi non fatisfaciat , 
errorem ( hoc clt exceflum , vel defe£lum , quo 
pofitio aberrat a numero quatfito ) lublcribc titiem 
pofuioni , cum figno , vel — , quorum unum 
plus , five exceflum, alterum minus, leu defedum 
denotat. 

2. Ponatur alius numerus priore major , vel 

minor , cum quo fimilitcr examinetur quxflio pro- 
poHta , cui fi non fatisfaciat , errorem pariter ei 
pofuioni fubfcribe cum fignis + , vel — • . Cum 
ambo errores funt per exceflum , vel ambo per 
'defeftura, dicuntur . Cum autem unus eft 

per exceflum , alter, per defeffum , hoc eft cum 
fignis diverfis -f- & — , dicuntur errores dijjimiles, 

3. Si errores funt fimiles , ducatur prima po. 
fitio in errorem pofitionis fecundae , & vicilfim 
pofitio fecunda in errorem primae pofitionis. Tura 
horum produflorum differentia dividatur per dif- 
ferentiam errorum , quotus erit numerus quaefitus. 

4. Si errores funt diffimiles , produftorum 
fumma dividitur per fummam errorum , quotus 
dat quaefitum . 

• I. Tres juvenes S , C lucrati funt aureos 
47 . B obtinuit aureos 5 plus quam A ; C tan- 
tundem quantum B , & infuper 10 , quaeritur lu- 
crum fingulorum . 

Pone lucrum A fuifle 4 , lucrum B erit p 
C vero ip. Adde fimul 4,p,ip, fiunt32, at de- 
bebant efle 47, eft ergo error, feu defe^us in 15. 

Rurfus pone lucrum A fuifle. 7 , erit lucrum 
£ 12 ) C vero 22 , qui fimul faciunt 41 , quae 
fumma deficit a vera 47 per defe£lum d. 

P Cum 
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Cum itaque duo errores fimiles fint ( nempe 
ambo per defcftum ) duc pofitionem 4 in errorem 
fecunda: politionis , hoc cll in & pofitionem 
'7 in errorem 15; fiunt duo produfla 24 & 105, 
quorum differentia eft 81 , quem divide per dif- 
ferentiam unius erroris ab alio , ideft per 9 , ( fub- 
trahendo errorem 6 ex alio errore 15 ) quotus 
p dat numerum quaefitum . Itaque lucrum A fuit 
aureorum p, B vero 14, & C 24, quorum fum- 
ma eft 47. 


Po/?r. 4 , Err. — 15 
Po/ 7 r. 7 , Err. — . 6 


) P 


Prod. 4 X tf 24 
7X15=105 

Differ. 81 

I 

II. Si utraque politio fit excedens , praxis ell 
omnino eadem . Ponamus enim lucrum A fuilfe 
12 , erit lucrum B 17 , & lucrum C 27 , quo- 
rum fumma elf 5^, excedens numerum datum 47 
per errorem p. 

Pone iterum ti pro lucro A erit lucrum E 
16 y 8c lucrum C 26 y quorum fumma 53 adhuc 
peccat per excclfum 6 . Cum igitur errores fimi- 
les fint ( nempe per excelTum ) duc politionem 12 
in errorem 6 alterius politionis , & politionem 
1 1 in errorem p . Tum liibtrahc produ^Ium mi- 
nus 72 ex majori produfto pp , & refiduum 27 
divide per xiiffcrentiam errorum p & , hoc cH 

per 
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per quotus p dat numerum qusfitum, ut prius. 

Pofit. l2,Err.+ px 
Poftt. 1 1 , Err, + d y ^ 

» Prod, 6XIZ—JZ 

pX 11 =:pp 

Differ. 27 


IIT. Quod fi una pofitio fit excedens , altera 
deficiens, fumma produ6lorum dividitur per lum- 
mam errorum , ut di£lum eft fupra num. 4. Sit 
idem exemplum claritatis gratia. 

Pone lucrum A fiiifiTe 5 , lucrum B erit 10 , 
& lucrum C 20 , quorum fumma 35 deficit a 
fumma data 47 per defe£lum 12 ; luraendus eft 
igitur numerus major. 

Pone lucrum A 1 1 , jB vero 16 ^ 8c C 26 y 
fumma omnium 53 excedit veram fummam 47 
in 6 . Ducatur jam pofitio prima 5 in errorem 6 y 
& viciffim pofitio 1 1 in errorem 12 . Deinde quia 
errores funt diffimiles , addantur duo produfta 
30 & 132, corumque fumma 2 dividatur per 
lummam errorum 18, quotus p dat. rurfus nume- 
rum qusEfitum, ut antea. 


Pofft. 5 , £rr.— .12 
Pofff. II, Err. + 6 

Prod. 5 X 5 n= 30 

II Xl2 = I32 


^ 18 fummM 


Summa 16 z 


P * 


Sh 
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Sit aliud exemplum . Interrogatus Pythagoras 
de numero Tuoruni difcipulorum , refpondit , eo- 
rum dimidium dare operam Geometria; , quartani 
partem Philofophiac , leptimam partem iervare fi- 
lentium ; infupcr tres alios fe habere inlHtuendos,. 
Qiisritur eorum difcipulorum numerus . 

Ponatur difcipulos habuilfe , dimidium eric 
28, quarta pars 14, ieptima pars 8, quorum 
fumma efl 50: his addantur illi 3, fiunt 53, de- 
berent efle ^6 ; cft ergo error per defeftum 3 , 
quem nota juxta ipfam pofitionem ^6. 

Rurfus ponatur difcipulorum numerus 112 , 
dimidium erit ^6 , quarta pars 28 , Ieptima 16 ^ 
quae fimul efficiunt 100 , additiique 3 , fiunt di- 
Icipuli 103 . Eft ergo iterum error per defc6lum 
p , quem nota ad politionem 1 1 2. 

Jam duc pofitionem primam ^6 in errorem fe- 
cundae politionis , hoc efi in p , & viciffim pofi- 
tionem fecundam 112 in alterius pofitionis erro- 
rem 3 , proveniunt 504 & 33^. Cumque erro- 
res fimiles fint , eorum produftorum differentiam 
it^8 divide per differentiam errorum 6 ; quotus 
28 dat numerum quaefitum difcipulorum . Nam 
ejus dimidium eff 14, quarta pars 7 , feptima 4^ 
quae fimul faciunt 25 , additiique 3 , habetur nu- 
merus 28. 


Pojit. 

Pofit, 


5<J, £rr.~ 3 
II2, Err. — p 




Prod. 5<5Xp=:504 
112X3 = 335 


Differ. i 58 


Pofirc- 
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Poftremo funt tres numeri ignoti c, qui 

futnpti bini dant fummam , ut fequitur 

a b :=z 50 
^ + c = 70 
4 + c ~ do 

QusBrltur fingulorum valor . Pone erit 

^=34, ergo c = 3d, proinde a-\-c~i 6'^^6 y 
hoc eii 52 . Sed efTe debebat do ; ergo pofitio 
prima id peccat per defeflum 8. 

Pone itaque 4=18, erit ^1=32, ergo c:=z 
38, adeoque 4+ 18 + 38, hoc eft = 5d, 
led debebat eflTe do; e(l ergo rurfus error per de» 

fc£lum 4 . Pro inveniendo vero numero , fiant 

cetera, ut fupra ; reperietur 4:= 20, proinde 
^:=30, cz=4o , unde 4 + rr^ 20 + 40, feu do , 
quod quxrebatur. 

Scliol. Indicium autem quando queejiio propofita 
folvi non pojjit per unam pojitionem ^ fed duplicem 
omnino requirar , ejl cum quajlioni aliquis deter- 
minatus numerus additus e(l , qui una cum nu- 
mero ad libitum pojito debet affumi . Sic in pri- 
mo exemplo numeri illi determinati 5 , CT io , 
qui adduntur numero ad libitum pojito , indicio 
funt duplici pojirione opus effe . In fecundo autem 
exemplo numerus ille determinatus difcipulorum 3 
non importat duplicem pojitionem , quia non affi- 
cit partes aliquoras t , r numeri qutfiti , un- 
de qudejlio illa etiam per Jimplicem pofttionem fol- 
vi potejl . ^uteritur enim numerus , ex quo Ji au- 
ferantur 7,7,7 rejidum fit 3 . Punatur idem 

nu- 
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numerus 5^ , tjui prius; eris 55 — {• — 7^7 
= 5 , tjuod rejiduum debebat effe 3 . Dicatur er- 
go fi rejiduum 6 provenit ex 55 , unde 3 ? Pro^ 
dibit quartus proportionalis 28 , qui quesjlionem 
folvit , ut antea, 

PROPOSITIO :ki; 


Aurificis furtum in corona Hieronis regis 
detegere . 


V itruvius lib. p. Cap. 3. refert , ab Archime- 
de depreheniam fuiffe fraudem , quam arti- 
fex auream Hieronis regis coronam , admixta ar- 
genti portione , adulteraverat ; fed quo pracifc 
artificio id egerit , non fatis conflat . Duas tamen 
maffas feciffe dicitur , alteram ex auro puro ejuf- 
dem ponderis cum corona , alteram ex argento 
item puro ponderis ejufdem : tum hzc tria in 
vas aqua plenum feorfim immittens , aquam inde 
effluentem fedulo exploravit, atque hinc quantum 
argenti in ea corona fuerit admixtum , invenit. 

Fingamus igitur coronz pondus fuiffe lib. 12 , 
item auri , & argenti maffas ; & dum 'corona in 
vas aqua plenum demitteretur , effluxifle aquz li- 
bras 7 7 , dum autem immergeretur auri mafla , 
effluxifle aquz libras 7 7 , immerfa demum ar- 
genti mafla, effluxifle aquz libras 10 f. Jam ex 
regula duplicis pofitionis ponatur , in ea corona 
fuiffe auri lib. p , erant ergo argenti lib. 3. Ita- 
que per regulam proportionum dic , fi puri auri 

lib. 12. 
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lib. 12 dant aquae libras 77, quid lib. p ? inve- 
nies lib. -5 f . Item, fi puri argenti lib. 12 dant 
aquae lib. lof, quid lib. 3 ? proveniunt lib. 2 7^. 
Adde fimul libras 5 7 , & 2 , habentur aquae 

lib. 8 , debebant autem eflTe lib. 7-7 eft ergo 

error per exceffum , qui notetur cum figno 
+ una cum pofitione afTumpta p. 

Ponatur fecundo in eadem corona fuiflTe auri 
lib. 8 , ergo ex argento erant lib. 4. Dic igitur 
per regulam auream , fi auri puri lib. 12 dant 
aquae lib, 7 7, quid lib. 8? inveniuntur lib. 47. 
Similiter , fi argenti puri lib. 12 dant aquae lib. 
IO 7 , quid lib. 4 ? proveniunt per regulam pro- 
portionum aquae lib. 3 f . Adde fimul lib. 47, 
& 3 7 , fit lumma librarum aquae 8 7, debebant 
autem efie lib. 77* Peccatum eft igitur rurfus 
per exceffum 7 , feii 7^ , qui notetur cum + 
juxta pofitionem 8 , ut fequiiur 


Tofn, p , Err, + 
Foftt» 8 , Err, -f- 
Frod, p X = 
^ X i = 
Differ, 


9* 


I o 
« 

i o 
*_4 
IO 
*_4 
I O 
l_0 

• O 


) f. 

— 3 


Du6^is jam p Y 8 habentur , 

& H / quorum differentiam 7® , feu 3 , divide 
per differentiam errorum , hoc eft per 7 ^ , quo- 
tus 7 , fcu IO , dat auri libras quaefitas • Erant 
ergo immixtae 2 argenti librae. 

Ut fiat examen dic, fi auri lib. 12. dant aquas 

lib. 7 


120 


De Regulis ARiTHMETias 


lib. 7 7, quid lib. lo ? invenies lib. 6 . Item (t 
argenti lib. i z dant aquae lib. i o 7 quid lib. 2 ? 
invenies lib. i 7 . Adde igitur 5 , & i 7 , fum^ 
ma librarum 7 ^ dat tantum aquae , quantum , 
dum corona immergeretur, effluxit. 

Schol. 1 . Sed nota non opus fuijfe Archimedi , 
aut cuiquam alteri , qui experimentum hujujmodi 
facere velit , conficere auri , vel argenti majfas 
ejujdem ponderis cum corona ; fed jatis ejfe ali- 
quam auri , CT argenti portionem noti ponderis 
a jf umere , ut habeatur inter auri , ac argenti 
pondus , CT aqua effluentis quantitatem proportio . 

Schol. II. Per regulam duplicis pojitionis alia 
plures quajiiones pulcherrima folvi pojfunt , qua 
tamen longe facilius , ^ univerfali modo per Al- 
gebram expediuntur : a qua pariter peti debet 

Propojitionis hujus Jimplex , ac genuina demon- 
firatio / ut videre efi apud Bernardum hamy in 
Elementis Mathematicis ann. 1704 edit. Parif. 
pag, 358. Demonfirationes autem aliunde petita 
prolixa funt admodum , & implicata , quas proin^ 
de nos pratermittimus , 


PROPOSITIO 


I! 


Datis duobus numeris tertium proportionalem 
invenire. 


D Uc fecundum in feipfum , & produftum 
divide per primum, quotus erit tertius pro- 
portionalis quaeiitus . Dati £nt 2 & 8 , quibus ter- 
tius 
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dus proportionalis inquiritur . Ducatur 8 X 8 , & 
produ6lutn 64 dividatur per 2, quotus 32 cft nu- 
merus quaeflcus . Sic 2, 8, 32, funt in eadem 
proportione fubquadrupla . Ratio pacet ex i, lem. 

Schol. Si numeri dati Jine inter fe primi , ifoc 
eji unus non Jit alterius multiplex , tertius propor- 
tionalis non erit numerus integer ^ fed fraSlus . Sic 
datis 2 C 5 * 5 invenitur per hanc Prop. tertius pro* 
portionalis V , boc eJl 7 . 

^ PROPOSITIO XI. 1 

' 5 ■ 1-1 .V . V . W 

Jnter duos numeros datos medium proport ionalem 
invenire • 


M Edius proportionalis inter duos numeros da- 
tos dicitur numerus , qui ita fe ha^et ad. 
alterum datum , ficut alter datorum ad ipfum ; 
ita ut numeri dati fine extremi, & ipfe medius; 
qui bis fumitur, femel ut confequens refpe£lu pri- 
mi , 8c femel ut antecedens refpe 61 ;u alterius. 

Dati fint numeri 4 & i 5 , inter quos medius 
proportionalis quzritur . Duc illos inter fe , & ex 
produflo extrahe radicem quadratam , radix erit 
medius proportionalis. Sic 4 X iS ~ (^4 , - cujus 
radix quadrata eft 8 per Propof. 2. Cap. 5. Sunt 
igitur 4, 8, 16 continue proportionales, nam 4. 
8 : : 8 . 1 d. Ratio patet ex i. lem. 

Schol. I. Si producum ex numeris datis non ftt 
tjuadratum , ita ut radix quadrata ab eo erui non 
pojjit ftne reJiduo'j tunc medius proportionalis invo- 
ca niri 
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niri nullo'‘\modv Nam daft numif*t*fint -nh g% 

2 5, radix ' quadrata Prop. cit< dr ScJi0i* 2^ 

erit 3 ^ . jfdcoquc erunt in continua proportiona 
^ > 3 f > 5 ) eft falfum ^ nam Ji reducantur 

ad idem nomen , erunt , V » V > I * > ip > 3<^j 

mtllo modo junt proportionales ^ ut patete \ ^ 1-, 

Sc 1 k) 1 . II. Cum omne .quadratmn, intelligi\ pojJit^ 
multiplicatum ejfe per unitatem , hinc omnis radix 
quadrata erit media proportionalis inter unitatem ^ 
(y ipfum quadratum . Sic 25, radix quadrata nu^ 
meri 02 5, ejl mtdia propoirt ion alis inter L ( 5 * 02 5, 
proinde i, 25, 025 junt in eadem ratione continua. 
Nam I . 25 : : 25 • 025. 

PROPOSITIO XII. 

.Inter iuoi mmeros datos duos medies proportionales 

invenire, - 


# 


* • 

Q Uadratum, unius extremi ducatur in alterum 
extremum, &,ex produflo. ex tra.Aatur radix 
cubica* Frop, 3. ,Cap. 5., qua erit duo- 
rum mediorum proportionalium prior. Deinde qua- 
dratum alterius extremi ducaiur in alterum cxtrcr. 
mum , &. ex. produ6lo pariter extrahatur radix cu- 
bica, qua erit duorum mediorum proportionalium^ 
pofterior. » 

Dati fint numeri 2 & I0 , quos inter inveni- 
re oporteat duos medios proportionales . Quadra 
minorem numerum 2 , ejuique quadratum 4 duc 

in 


Cap. VI. Prop. XII. 


laj 

in fiunt 64 y cujus radix cubica 4 erit pnor 
duorum proportionalium . Similiter quadratum aU'' 
tcrius numeri i 5 , nempe 2^6 , duc in 2 , fiunt 
512 y cujus radix cubica 8 erit duorum proportio- 
nalium pofterior , proinde 2, 4, 8, I<^ funt in 
continua proportione, ut patet, cum fit 2 ad 4 , 
ut 4 ad 8 , & 4 ad 8 , ut 8 ad id . 

Schol. Si ad numerum datum , & primum me- 
dium praportionalem inventum , quxratur tertius pro- 
portionalis per Propof. ro. hujus ; vel fi inter me- 
dium proportionalem inventum , & alterum numerum 
datum inveniatur medius proportionalis per Propof. 

II. hujus; in utroque caju obtinebitur fecundus duo- 
rum mediorum proportionalium qusfitus. Ceterum fi 
numeri dati fint tales , ut inde radix cubica obtineri 
non pojfit fine fr^blionibus y tunc medii proportiona- 
les inveniri nequeunt , ut de uno' medio proportionali 
didum efi in Schol. 1. Propof. prarc. 

PROPOSITIO. XIII. 
-^xfliones aliquot prablicx expediuntur, 

E Tfi quaefiionei fere omnes , quae fequuntur , 
ex regulis proportionum jam explicatis fa- 
qjle refolvi polTint ; quia tamen eas oi^inare, at- 
que expedire tyronibus negotium faceffit, adeoque 
Arithmetici pra6^ici peculiares de his tra6larusin- 
fVituerunt, proinde nosprzcipuas breviter indicabi- 
mus , ita tamen ut ex fpfa praxi operandi etiam 
metliodus innoteicat. 

• 'i' Q. * i.Mar- 

* * • 
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1. Marcellus debet Titio fcuta Romana ^33* 
'Cedit illi domum, quse locari Iblet annuis 1'cutis 
53 7’i polbdendam, donec debitum fit omnino iolu- 
tum , quscritur quot annis eam Titius poffidebit. 

Dividantur Ic. 3432 per fc. 53 7 (redaftis in- 
tegris cum fra6lione ad fra6lionem ejuldem nomi- 
nis ) invenientur annid3, menfes 1 1 , dies 1 2, quod 
per fe manifeftum e(f, 

2. Impendit Paulus fcuta Romana 415. 35 in 
libras 385 mercis cujufdam coemendas , unde lu- 
crari cupit fcuta 50. 50, queritur quanto fingulas li- 
bras vendere debeat.* 

Addantur fimul emptae mercis pretium , & lu- 
crum inde faciendum , nempe 415. 35 -j- 50. 50 
4<^5» 85, qu2B quidem fumma dividatur pernur 
merum librarum 385, quotus dat unius librae pre»- 
tium . fcilicet fc. i : 2i. 

3. Lucilius vendidit aureis P072 fundum , quem 
emerat aureis 8400 ; quaerit quantum ex fingulis 
100 lucratus fit? ■ 

Dic per regulam proportionum fi 8400 fiunt 
P072, quid ICO? Invenies 108. Fuit ergo exfin- 
giilis 100 lucrum aureoruni 8. 

Vel fic, fubtrahe 8400 ex P07 2 , differentia, feu 
lucrum eft aureorum 6yz . Die ergo , fi 8400 dat 
^72, quid 100? invenies 8, ut antea. 

Examen fit fi dicas, 100 fiunt io8 , quid 8400? 
invenies PC72. 

4. Fingamus ab eodem Lucilio folvendam effe 
penfionem fcutorum 500 annis quinque , hoc eft 
icuta‘ 100 fingulis annis ; quam ille emit parata 
pecunia , fdlutis fiatim fcutis 400 • .Quaz:ritur:| 

quan« 
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quantum lucri ex fingulis loo percipiat. 

Dic per regulam auream , fi fcuta 400 fiunt 
500, feuperPro/i. 4. bujus^ fi 4fiunt 5, quid 100? 
invenies 125; a deoque ex fingulis 100 habet lucrum 
fcurorum 25. 

Examen erit, fi dicas 100 fiunt 125, quid 400? 
fiunt 500. 

Schol. I. ^utejiionet hujus generis pertinent ad 
.regulas lucri, Jeu fitnplicis meriti, ut vocant. 

5. Fabius debet Sempronio aureos 660 annis tri- 
. bns‘ folvendos, hoc efi fingulis annis aureos 200. 

Paratus tamen efi fiatim aureos creditori lolverc, 
fiquidem 10 ex fingulis 100 fibi relaxet. Quaeritur, 
quot aureos folvere debeat. 

. Adde lucrum 10 ad 1 00. fiunt iio. Tum per 
regulam auream ter repetendam ( quot fcilicet an- 
ni lunt ) dic fi IIO fiunt iqo ; vel ( perPrQp.4. 
hujus ) fi II fiunt IO, quid 220 ? fiunt 200 • 
Rurfus dic, fi ii fiunt 10, quid ^200? invenies 
181 }\, Demum, fi ii dant xo, quid i8i ? 
iproveniunt 15 $ Jj;. Addantur fimul 200, 181,-, , 
1^5 I7,. Erit lumma 547 ,7,. Accipiet ergo Sempro* 
nius tantum aureos 547 .7, . ^ 

Schol. II. tiota in hac dtiifque hujus generis 
quaflionibus dici non pojje , /i ioo fiunt po , quid 
220 ? S/d necejjfario addi debere lucrum ipfum lO 
ad 100 . Nam nihil aliud proponitur relaxandum , 
niji lucrum ; proinde lucrum ipfum additur ad for~ 
tem , feu 100, ut habeatur 1 10 , primus regula au^. 
rea terminus. 

6. Eadem ratione fi quis ad tres annos domum 
conduxerit cum annua penfione fcutorum 300 , 

domi^ 
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domino autem ejus domus omnem flatim fummam 
in anteceffum folvat ea conditione , ut fibi fcu- 
ta 5 pro iingulis loo compenfet / dices , fi 105 
fiunt 100, fcu ( dividendo 105 , & loo per '5 ) 
fi 21 fiunt 20, quid 300? invenies 285 7. Rur- 
fus, fi 21 fiunt 20, quid 285 7? fiunt 272 ,7, . 
Demum fi 21 dant 20 , quid 272 ,7? proveniunt 
25P . Horum fnmma %i6 ( redaftis fra- 

flionibus in partes centcfimas ) in anteceffiim do* 
mus illius domino folvenda eft. 

Quod fi aurei illi 66q a Fabio triennio poft foi- 
vendi fihtj tunc additis, ut fupra 10 ad ioo,<!ic 
fi iio fiunt 100 , feu, pfr Prop. 4. bu/us , fi il 
fiunt IO, quid 660? erunt tfoo. Rurfus , fi ii fiunt 
IO, quid ^00? invenies 545 Demum, fi iifiunt 
Io, quid 545 Fiunt 4<>5 & hi fqlum Sem* 

pronio fol vendi funt. i f • 

Vel brevius, duc 660 X 10 X 10 X !o rz; tooo, 

& produftum 660000 , divide per ii X it X ii 
1331, quotus dat 4P5 I7, ut antea. •, 

Schol. III. H>tc praxis vutgo diciiur ^ fcontare Cl 
capo d’anno. - ■ . .5 .. ?• i 

7. Accepit Cajus. aureos 500 cum' ufura aureo- 
rum 10 ex fingulis 100 in annum ea lege -, ut 
Tiifi folvat fingulis annis , fiat ex fcenore ^auflio 
fortis. Nihil fuit a Cajo folutum. toto triennio . 
Qii*ritur, quantum ipfe pro forte , atque ufura: ^ 

ulura feneratori debeat.' 

Adde 10 ad iqo fiunt iio ; deinde per. regu- 
lam auream dic, 'fi aurei 100 fiunt no, leu fi lO 
■fiunt II, quid'' 5ob ? invenies 550, hoc eft 500 
pro forte, pro ufora vero primi anni 50 . Rur- 
fus 


♦ 
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I«iS ‘piti fccundg ,aivia.dic , fi lo- fiunt ii , quid 
^50? fiuijt 60% . Demi^ fi 19 dant ii , quid 
405? Invenies iumnu d Cajo Iblvendam , aureo^ 
6ds ‘r. ; . . 

i. Vel brevius, .duc ,500 in 133*» ^ ** 

M X II 1331., ,& produftum ^^5500 , divide 
j>er 1000 , mmir^ira per 10 X <o X 10 1000 , quotus 

dat 7, nt ^ntea. • • ; ‘ n • 

Corpll. Hinc liquet, fortem datam , nempe au- 
reos 500, & lumnias deinde inventas per regulam 
proportjoniMn '55p.^c do5 , & 66^ 7 effe terminos 
fiontinue f. proportionales, cum omnerfint in eadem, 
prpportioney^ quam .fiabet 10 ad ii,, proinde inter 
Ibrrem datam , & ultimi; itermini fummara tot in. 
tercedunc medii proppriionales , quot, ejus. icenor is 
fuerunt anni uno mhius. Hoc ipfum de, praecedenti 
qusftione debet intefligi . ■ 

Schol. IV. Praxis hujufmodi , qua apud Lati- 
nos anatocifmus , Jivi ufu^a ttfura* ^ & a nonnul- 
lis ufura Judaica dititur ^ eji a Pege ntetita . Ab 
Italis vocari /olet meriturr} meriti , feu meritare a 
capo d’anno . Hac vero regula utimur , ubi fundus 
ex annuis fruBibus continuo augeri , ac multiplicari 

8. Terentius debet* Gellio pro ufura primi anni 
fummam fortis 8c foenoris fimul fcuta 4^08, pro 
quarto autem anno fcuta 6^6i ; quaesToxur, quanta 
fuerit fors,. quamumque fixnus. 

, <^uxramurrimeri4do8, Sc>6^6s dua media pro- 
portionales per Prop. u. hujus : duc fcilket mi- 
norem 4(^08 in fc ,''fir quadratum ajay3dd4, quo 
du£lo in majorem prodncitui 1393140^9504. 

Hinc 


Digilizod by Googie 


De Recolis Arithmeticis 

Hinc autem extrahatur radix cubica , per Prop. 
Cap, 5. prodibit 5184 , qux erit duarum propor- 
tionalium minor, per Prop. 11, cit. Solvet igitur 
fecundo anno pro iorte , ac foenore fcuta 5184: 
atque hinc deducitur fortis quafitse quantitas. Nara 
rx prae. Coroil. fortis fumma , & reliquae omnes , 
, funt inter fe in proportione continua ; proinde fe- 
cundi anni fumma 5184 fe habet ad fnmmam 4^08 
primi anni, ficuti hac ad fortem quaefitam. Datis 
itaque duobus terminis 5184, & 4(^08, quaeratur 
tertius proportionalis per Propofio.hu/us ^ erit fors 
quaefita /^op 6 . Hanc vero fubtrahe ex fumma data 
fortis & foenoris primi anni , nempe ex 4^08 , in- 
notefeet ejufdem fortis ufura, icutorum fcilicet 512, 
' feu 12 ~ exfingulis 100. Nam dic, h icuU4opd fiunt 
4^08, quid 100.5* invenies 11271 hoc cft 12 7 cic 
^guUs centenis. 

CAPUT II. 

De Progrejptonibm Arithmeticis^ 
& Geometricis earumque 
regulis. 

P ^pogrefsio eft complurium terminorum eadem 
” ratione procedentium feries . Si exceflus', 
*ivel defeftus , quo teramini illi .procedunt , 
fit .aequalis, ut i, 3, 5, 7, p, &c. qui binario 
crefeunt, vel 15, 12, P, 3 &c. qui ternario 
decrefeunt ^ tunc oritur progrefsio Arithmetica . 

Si 


Digitized by Googie 


Cap. VII.' Lemmata . ' i 2 p 

Si vero termini fint in continua ratione Geome- 
trica proportionales ^eo modo , quo in priEceden- 
ri' capite explicatum eft , tunc habetur progrcjpo 
Geometrica. De utraque hic breviter agemus. 

Datur etiam proportio Harmonica , leu Mufi- 
ca, in qua tres termini ita ordinantur, ut eadem 
Iit proportio maximi ad minimum , . quam habet 
differentia maximi & medii ad differentiam . me- 
dii & minimi. Tales funt numeri 3,4, 6 . Nam 
inter 5 & 3 eft proportio .dupla , ficuti dupla 
eft proportio differentiae inter 6 & 4, nempe 2 , 
ad differentiani inter 4 &3, nempe i , fcilieetd. 
3 ::d — 4.4— 3. , . .. , 

■ Regulae progreflionura hujufmodi confiftunt ,in 
hoc , ut eorum terminorum feries compendiofe , 
& fine prolixs calculationis tzdio in unam fum- 
mam colligantur. . . , 

LEMMATA. 

I. TN progreffione Arithmetica terminorum quo- 
X rumcunque , fumma duorum extremorum 
aequatur fummae duorum terminorum , qui ab ex- 
tremis squaliter diftant. Sint 

I , 3 » S » 7 , P, “• * 

Erit I -f n 3 + p. Item i •+•11 = 5 +7 • 

II. In progreffione Arithmetica terminorum 
imparium fumma extremorum , vel duorum ter- 
minorum aequaliter diftantium , dupla eft termini 
medii . 


R 
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3, 7i 9y 11, 13- 

m • 

In hac progreflione feptem temainorum fumma 
1 + 13 ^ 7 + 7 , feu 14. Item 3 *f 11 = 14 , 

pariter ,5 4-9=: 14. 

111. In omni progreflfione Arithmetica quilibet 
terminus continet primum , hoc e(l minimum ter> 
minum, & toties exceflum , feu differentiam una 
minus, quot funt termini poft primum ufque ad 
ipfum inclufive. Sint 

1, 3, 5 , 7, 9, 11- 

Terminus quartus progreflloais 7 continet , uc 
pacet, minimum terminum 1 , & ter differentiam'!. 
Pariter 9, 'terminus quintus progreffionis , conti* 
net I , & quater differentiam ipfam 2 . Ita quo* 
que II, terminus progrefUonis fextus , continet 
I , & quinquies differentiam 2, ut patet. 

Coroll. Hinc habetur maximus progreffionis 
terminus , fi differentia ducatur in numerum ter- 
minorum unitate minutum , 8c produco addatur 
minimus terminus . Sic in pnec. progrellione , fl 
differentia 2 ducatur in 5 ( numerum terminorum 
unitate minutum ) & produ£lo 'addatur minimus 
terminus 1 , habetur maximus terminus 1 1 . 
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PROPOSITIO I. 


Datis minimo ac maximo ' progrefsionis Arithme- 
tica terminis , & terminorum numero , 
invenire fummam . 


R Egula hasc efl : fumma minimi ac maximi 
. termini multiplicetur |>er dimidium nuine* 
rum terminorum , produ^4m dabit lummam to> 
tius progreflionis . 

Sit exemplum . Qu*ritur fumma omnium eam- 
pan£ pulfuum alicujus horologii , <juod ab 1 ho< 
ra ufque ad iz inclunve , det pulfus pro horis 
juxta naturalem numerorum feriem 1,2, 3) 4f 
5 &c. , ita ut pro hora 7 fepties , pro hora 10 
decies, pro xz duodecies pullet. Minimus ter- 
minus ell X , & maximus 12 ; horum lumma 13 
ducatur in , ( dimidium terminorum ) produ- 
cum 78 dat omnes campanx horariae pullus pro 
horis xz . Cujus duplum dat puUus horarios in- 
tegri unius diei. 

Ratio deducitur ex lemm. i. Nam cum iumma 
extremorum xqualis fit duobus quibufque terroi*. 
nis squaliter diftantihus , reCangulum faCum 
ex fumma primi , & ultimi in numerum dimidium 
terminorum , neceflario aequale erit fummae totius 
progref&onis. Multiplicatio enim efl idem ac com- 
pendiofa additio ex diCis Prop, 5. Cap. i. 

.Coroll. Hinc infertur , fummam progreflionis 
Arithmeticx pariter haberi, i. Si dimidium fum- 

R 2 ms 
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mx maximi ac minimi termini ducatur in nume- 
rum terminorum . 1. Si fumma maximi 8 c mini- 
mi ducatur in numerum terminorum , & produ- 
ftum per 2 dividatur . 3. Quia vero in progref- 
fione terminorum imparium numerus medius aeqUa- 
tur dimidio fummz maximi ac minimi ex lem. 

' hinc fequicur , haberi progreilionis fummam , fi 
numerus medius ducatur in numerum terminorum 
imparium. 

PROPOSITIO II. 

Detis terminis maximo , (T minimo , necnon 
& numero terminorum , differentiam 
invenire. 


A Maximo termino aufer minimum , ficrefiduum 
divide per numerum terminorum unitate 
minutum, quotus dabit differentiam quzfitam. 

In przc. exemplo campanz horariz a maximo 
termino 12 aufer minimum 1 , & refiduum it 
divide per numerum terminorum unitate minu- 
tum , nempe 1 1 ; quotus x dat difierentiam qux- 
fitam. 

Ratio defumitur ex lemm. 3. Nam 11 continet 
minimum terminum i , & przterea toties conti- 
net differentiam , quot funt poff terminum 1 uf- 
que ad ipfum inclufive 12 termini, qui nimirum 
funt II.* proinde , ablato minimo termino , refi- 
duum continet toties differentiam , quot funt pro- 
greffionis termini minus uno ; adeoque divifo re- 

fiduo 


'^initir xfl' CtOO^Ic 


c." 'Cap. iVlI. Pnop. III. T 133 

fiduo per numerum terminorum unitate minutum 
habetur dif&reniiaL 1 ' : \ / , 

. . P R O P O S I eT I O ' IIL 

» 1 . 

i . . f 

Minimo termino , differentia , & numero 
terminorum datis , invenire 
,7;! *.t /. . maximum»!-. . r- ' 

:• i n. ;■ i < ■ ;<;j ■ , r .-•••• .f ' '• 

D Uc differentiam in nnmeriMn. terminorum uni« 
tate minutuiri, & produ£lo adde minimum 
terminum', fumma dabit maximum. 

Sit • exemplum.. Dux exercitus diftribuere vult 
pra;dam* in expugnatione Urbis colIe6fam inter 
40,Arenuo9 milites ,^ui fuimi arcem occuparunt/ 
hoc pa£lo:, ut uUiiho\ qui moenia fupenivit , den- 
tur aurei 100, penultin^i 30 , antepenultimo i do , 
Sc fic deinceps: quaeritur, quantum retulerit pe- 
cunisE primus . Patet .minimum terminum effe 100, 
di£ferentiam 30 , & 'numerum terminprum' 40.-' 
Duc proinde 30 in 39 , & .produco 1170 adde, 
minimum terminum 100 , habebis maximum 1270 , , 
praemium fcilicet primi militis . Ratio patet ex 
iemm. 3. , ejufque Coroll. 
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PROPOSITIO IV. 

M/fwnt & maximo , necnon tT differentia 
datis j numerum terminorum 
, invenire . 

A Maximo aufer, minimum , & reiiduum divi- 
de per differentiam , quotus unitate au£lus 
dat numerum terminorum. 

. Sit exemplum eft multitudo librorum 

hac conventione , 'Ut minimus liber ftet juliis t , 
fecundus juliis 4 y tertius 6 Bcc, ulthnt vero li- 
bri pretium fuit juliorum 400 , quasritur librorum 
numerus . Aufer mmimum t a maximo 400 , 8 c 
refiduum 398 divide. per diffirrentiam 2 '.y quotus 
ipp uniute audus y W efl 200 , eil numerus 
terminorum, feu librorum, qui quaeiitiu’. 

Similiter artifex de opere peiiSciendo convenit 
hoc paflo , ut primo die felvantur iibi affes 20 , 
fecundo die afies 25, tertio alfes 30 , & fic dein- 
ceps. Ultimo die, quo opus abibivit , accepit af- 
fee 1^5 , queritur quot dies operi infumpfeTit . 
Aufer terminum minimum 20 a maximo 1^5, & 
refiduum 145 divide per differentiam 5 , quotus 
e(f 2p , qui unitate au£lus dat dies 30 . 

Ratio propofitionis defumitur ex /emm.,3., nc 
manifeftum efl. 


PRO- 
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PROPOSITIO V. 


De Numeris Pel/gonis, 


N Um^i Pol/goni funt fumms progreiTionuni 
Arichmeticaruoi ab uniute incipientium . Di- 
cuntur in fpede Triangulares , fi differentia pro* 
grelllonis fit i : Quadrati , fi differentia fit 2 
Pentagoni , fi 3 : Hexago- 
ni , fi 4 : Heptagoni , fi 5 &c. jf 

{brtiuntur autem hsec nomi* ) 
na a j figuris €feom^ricis, in . . ; 

? uas dUponi poffunt per pun> , r *- 

la unitadbua^efpondentia^ ... 

ut ex Triangulari ./^RCpa* -S • • • • ^ 

teu 


Progr. Arithm, 1. 2, 
Num.Triangulares* 1. 3. 
Progr. Arithm^ 1. 3. 
Nunt.^adrath x. 4. 
Progr. Arithm. I. 4. 
Num.Pentegcnu i. 5. 
Progr. Arithm, . 1. 5. 
Num. Hexagoni. 1. 6. 


•3. 4* 5 * 7 *- 

6, 10. 15. 21. aS. 

5. 7. p. n. 13. 

p. id. 25. 3d. 4p. 

7. 10. 13. 16. ip* 

12. 22. 35. 51. 70. 

p, 13. 17. 2!.. 25. 

15. ai. 45. 66. pi. 


Latus Polygoni eft numerus terminorum pro* 
greffions Arithm^icae , qui fummantur , quod ^ui. 
dem tot continet unitates , <juot numerus ipfe 
polygonus terminos . Sic latus B C polygoni tri- 

anga* 
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angularis ABC continet unitates 4 , & polygo- 
nus numerus^' iumbiahiOq6at^r tei^&iinorutn 
i + 2+ 3-f-4=io. 

Numerus .cft > ^qui , in 4 icat quot an* 

gulos , feu latera habeat 'talis in fpecie polygo- 
nus, ex quorum numero determinatur. Sic nu- 
merus angulorum in . .Tfhtrigularil^s eft» j ^ ’ ifi ^* 
tragonis 4 , in Pentagonis 5 &c. < Nunichts 'jJcm 
angulorum fuperat femper duplici .unitate differen- 
tiam • progreiliohis generatricis ^'qnod notetur . > £x 
his facile eli lolvere pitobleroata qiue fequuntur * 

I. Dato latere , & .numero ' angulorum nume- 
rum polygonum invenire.. Nam. e fto datum latus 4, 
& angulorum numerus g . Jam. patet , addendos- 
effe quatudr terminos , cum iatusl: datutn unita;^ 
tes quatuor contineat progreffionis . Arithmetica:' 
cujus differentia efl i . Nam 'angulorum humt-; 
rus 3 — 2 , dat differentiam i . Erunt ergo ter- 
mini addendi i-f2-h3-f4=io, qui erit 
ntimeriis trknguiarisrquatfitus . Sit eiemplum , dif- 
ponere: volo .m viridario ^ aliquot flares , five 
atbores*, in forma .triangulari , ita ut in uno .la- 
tere fint arbores 4 , .qua:rjtur eorum, numerus : pa- 
tet IO, requiri. ^ .1 ..,.s. ... ■*. 

• ' 2. «Dato, numero polygono , Scanguloruta nume- 
ro-, polygoni latus invenire. Sit polygonus da- 
tus 51-, & fmgubrurn numerus 5...EK diSis conflat 
differentiam leriei generatricis efle 3 , adeoque 
polygonum .datum 51 efle Pcntagonu’m% cui in 
prima lerie numerorum naturalium refpondet la- 
tus 6 , Quod manifeftum cft ., fi cjufdem, feriei , 
cujus differentia cft 3, termini.di Jumraentur . 

• _ Schol. 
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Schol. Si sddantur Jimul numeri polygoni , nempe 
Triangulares ^ aut ^adrati , aut Pentagoni &c, 
fumma dat numeros Pyramidales^ oriantur ex 

additione T ri angui artum , vocantur Pyramidales Trian- 
gulares. Si ex additione quadratorum j Pyramidalet 
Quadrati. Sic fi addas fimul Hexagonos I , j 15 * 
28, 45, 66 y (^Tc. invenies numeros Pyramidales He- 
xagonos I, 7, 22, 50, P 5 , 161 &c.&Jic de aliis. 

De ProgreJJlonihus Geometricis. 

LEMMA IV. 

I N omni progrelfione Geometrica fi terminus 
quilibet in fe clueatur, & produ6)um dividatur 
per terminum primum progreflionis , quotus difta- 
bic a primo termino locis duplo pluribus , 'quam 
ipfe terminus. 

In progrelfione A terminus 8 tertio loco po- 
fitus , qui duobus locis difiat a primo , ducatur 
in fe , & produftura 6q. dividatur per primum 
terminum 2, quotus 32 difiabit a primo termino 
locis duplo pluribus , feu quatuor . Nam termi« 
nus 32 eft tertius proportionalis ad duos termi- 
nos 2 , & 8 , per Fropof. 10. Cap. 6. proinde 32 
toties continet 8 ( hoc eft bis terminum interme- 
dium 16 ) quoties 8 continet primum 2 , nempe 

A 2,4,8,i<f,32,6rf. 

0.1.2* 3' 

S bis 
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bis terminum intermedium 4 ; adeoqu^ cum 32 
tancundem dif^et ab ipib 8 , quantum 8 a termi- 
no primo 2 ( duobus icilicec locis ) diflabit ipfe 
32 a primo termino locis duplo pluribus , nempe 
qua tuor. 

Coroll. Hinc fequitur^ quod C cuilibet progref- 
fioni GeonaetricjE lubfcribamur numeri ordine na- 
turali ab unitate , fa£lo tamen initio a cyphra y 
quilibet progrefTionis terminus, qui producitur per 
alium in fe du6lum, & .divifum a primo, habeat 
fub fe notam duplo majorem , quam terminus a 
quo producitur . Sic in fuperiori exemplo termi- 
nus J2 habet fub fe notam 4, duplam ejusquam 
habet 8 , ex cujus du6fu producitur . Tales enim 
numeri, qui eseponentesy vel indices progrefTionis di- 
cuntur, indicant, quantum quilque terminus drftet 
a primo. Locum autem, feu numerum terminorum 
progrelTionis indicant unitate minorem . Sic 32, 
cujus index elt 4, efl: quintus in progreffione ter- 
minus. Quod notetur. 

LEMMA V. 

I N omni progrelTione geometrica fi duo quili- 
bet termini in fe ducantur , & produ6lum di- 
vidatur per primum terminum progreflionis , quo- 
tus dabk terminum tot locis diftantem a primo- , 
quot’ unitates habent indices duorum illorum ter- 
minorum firaul additi. 

In Progreffione Geometrica B fiibfcribantur nu- 
meri ordine naturali ab unitate, ut diftum eft in 
pV(Sc. CorolL Sc duo quilibet termini 10 & 40 , 

quo- 
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quorum indices fimul additi dant 4, ducantur in« 
ter fe , corumque produ£lum 400 dividatur per 
primum 5, quotus eft 80, cujus index pariter eft 
4, adeoque quatuor locis didat a primo termino 
per CoTolLciu 

B ^ , 10 , 20 , 40 , 80 5 160 &c. 

" o « I • 2 • 4* 

Coroll. Hinc ad inveniendum quemlibet progref* 
(ionis dat2 terminum , v. g. fextum , multiplicari 
debent inter fe duo termini, eornmque produ 61 um 
divide per primum , ita ut eorum indices additi 
contineant tot unitates una minus, quot habet ter- 
minus quaefitus. Sic ad inveniendum fextum pro- 
greflionis B terminum, du6lis inter fe 20 & 40 ^ 
( quorum indices additi dant 5 ) & produ6lodivi- 
fo per 5 , quotus ido erit lextus progrelfionis ter- 
minus, ut patet. 

* 

PROPOSITIO IV. 

Daris minimo & maximo progrefsionis Geometrica 
terminis^ ac denominatore ^ Jummam 
terminorum invenire* 

p % 

A Maximo termino aufer minimum, ^refiduum 
divide per denominatorem proportionis unita- 
te minutum , additoque quotienti ultimo termino , 
habebis omnium terminorum fummam. 

Sit exemplum . . Venditur equus eximiae pul- 

S 2 ‘ chri- 
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chritudinis hoc pa£lo , ut juxta clavorum nutne* 
rum, qui in foleis ferreis Sgendis adhiberi folent, 
folvatur pro primo, clavo i aflrs , pro fecundo cla* 
voaaflTes, pro tertio 4, Scftc deinceps in proportio- 
ne dupla. Clavus ultimus importat afles 2 147483(^48. 
Quxritur aflium omnium folvendorum fumma. 

Aufer minimum terminum i ab ultimo, & re- 
fiduum divide per denominatorem 2 unitate mul- 
tatum, nempe per i; & quia unitas non dividit, 
remanet quotus idem ac refiduum 2147483547 , 
cui adde ultimum terminum , fiet totius progref- 
fionis fumma 42P4P572P5: qui afles fi dividantur 
per 1 00 , erit pretium illius equi fcutorum 42^49^72, 
& afles P5 , per Scbol Prop. 5. Cap. 3. 

Ratio deducitur ex Prop. 34. ltb.9. Eucl. Nam 
in omni finita progreflione Geometrica, ut deno- 
minator unitate multatus efi ad unitatem , ita 
maximi & minimi differentia ( feu maximus ter- 
minus , dempto minimo ) cft ad totam progret 
fionis fummam, minus ipfomet maximo termino ; 
ut fi fuerit progreflio Geometrica in proportione 
tripla 3, p, 27, 81 , 243 , erit denominator 3 
unitate multatus, feu 2 ad i , ficuti 243 — 3, feu 
240, ad totam progreffionis fummam , dempto ma- 
ximo termino, hoc eft ad 3 + p + 27 -f- 81 
120; proinde divifo 240 per 2, habetur 120, cui 
additur ultimus terminus 243 , ut habeatur totius 
progreffionis fumma 353. - 

Schol. I. Progrejftonis dupla ab unitate inc pien- 
tii brevius habetur fumma , fi duplicetur terminus 
ultimus^ & a duplo auferatur unitas, 'Sic in priori 
exemplo duplica ultimum terminum 21474S3548 , 
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MC deme unitatem y refidmm dahit fummam totius pro^ 
grejjionis 4zp4p6y2p^ y ut antea Ratio per fema. 
nifejia ejl , quia denominator unitate multatus eji unL 
tas y qua non dividit ; (T addere quoto ultimum ter. 
minum in boc cafu idem ejl y ac illum bis /umere ^ 
/eu duplicare, 

Schol. II. Ex progre/ftone kupla ab i incipiente 
2; 4, 8, 16 &C. habentur numeri y qui dicuntur Per- 
fe£li y qui /cilicet omnibus fuis partibus aliquotis aqua^ 
les /unt y ut 6 y 28, 4p5 &c. hoc pallo : adduntur or- 
dinatim progrejjionis dupla termini , donec eorum /unp- 
ma Jit numerus primus y ut i + 2^3,1 + 2+ 4 
= 7,1 +4+ 8 + = 31 • T'iiw numerus pri- 

mus 3 , vel 7 y vel 3 1 ducitur in numerum ultimo ad- 
dit um y ex produUo oritur numerus psr/eSlus . Sic 3 
X2=t 5,7)C4=;:.28, 31 Xi 5 ^:= 4ptf'. Et 
fic de aliis , qui pauci Junt.y ficuti in natura alia 
reSy qua perfeUa dicuntur. Ntai intra decem e(i 6^ 
intra centum efi x% y intra mille e fi 496 y intra de^ 
na millia 8128 . Onmes aut /enario , aut o(hnarii> 
terminantur- 
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PROPOSITIO VII. 

. J)*t$s gVtquot progrefuenh Gcsme^ica terminis , 

^ quemcunque alium ^ etiam mediis non 
cognitis , invenire . 

D Ati fmt aliqai termini Gcometric» progref- 
fionis & inveniendus fit ejuldem termi- 
nus V. gr. vigefitmis. Hujus index erit ip, nimi- 
rum unitate minor numero termini qusfiti , pet 
.Cwoll, lemm. 4. Subicribe terminis daris numeros 
naturales ab unitate , faflo initio a cyphra , per 
Cor. cie . , & duc 80 , qui in progreffione quintum 
locum occupat, & difiat a primo locis 4 , in fe 
iplum^ ejuique produ6lum ^400 divide per primuoi 
terminum 5, quotus -1280 difiabit a primo termi- 
po Iccis duplo pluribus, quam ipfe 80 , hoc e(l 
locis 8 per lemm. 4. 

Eadem ratione duc 1280 in fe ipfum , & pro- 
duftum divide per 5, quotus 327680, difiabit a , 
primo termino locis duplo pluribus , hoc ell 16 
per lemm. cie. Cum autem index 1 6 ab indice ter- 
miniqutefiti ip differat perdefeftum 3, duc 327680 
per terminum , cujus index fit 4, hoc eft per 40 , 

& produffum divide per 5, quotus 2621440 erit ter- 
minus vigefimus qusfitus. 

Nam cum ex conftru6lione terminus 2621440 
fit produftus ex duobus terminis 327680, & 40, 
quorum indices funt 16 & 3 , feu ip , & divu 
Ius fit per primum terminum 5 , diftabit tot lo- 
cis 
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ck a primo termino, quoe unitites habent duomm 
illorum termiRoram indices | 5 , & 3 per lemm.%^ 
hoc eft locis ip/ adeoque ejus index erit ip , proinde 
terminus in progreflione vigefirausperCoro//. lemm, 4. 
Quod erat &c. 

Coroll. Patet idem efle quasrere data progreflionis 
terminum 20 , ac terminum exponentis , fcu indicis 
ip, unitate minoris termino qualitoi 

PROPOSITIO VIII. 

Afferuntur nonnulla Progrefsionis Geometricae 
’ . ' • quajiiones^ 

I. Uzritur , quantum frumenti cx uno trb^ 
rict grana haberi pol&t annis la, (i fup- 
ponatur ab una grano praduciponehngulis 
annis grana , ion,. 1 licet levera muko plura- produci • 
fbleant. ' ' • 1 ; 

. Illa ergo 100 grana fecundo anno producent ceiv 
ties centum grana, nempe 10, 000 , &fic deinceps 
in proportione centupla. Inveniatur hujus progref- 
fionis decimus , leu ultimus terminus, qui/>er Pro» 
pof, praepeti t 10000, 0000, 0000, 0000, 0000, hoc 
efi unitas cum cy.phris 20. A quo fi auferatur mi- 
nimus terminus 100, melTis. primi anni , & refiv 
duum dividatur per denominatorem proportionis 
unitate minutum , hoc efb perpp, 8c addatur quoto 
ultimus terminus fupi-a inventus, erit omnium gra- 
norum fumma per Prap, 5. 

loioioxoiaioroioioi 00. 

. Quam 
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Quam nec totius EuropgE horrea caperent i Pona- 
mus enim ad unam Romanx librae unciam requi- 
ri grana doo ; ad libram unciarum 12 requirun- 
tur. grana 7200, Cum autem Romanum ( ut vo- 
cant ) Rubium fit pondo librarum ^40, requirun- 
tur ad rubium unum grana 4^08000; dividatur 
per hunc progrelfionis lumma, dabit quotus rubio- 
rum numerum. 

2. Rex, cui ex annuo redditu proveniunt ter 
decies centena millia nummorum argenteorum , 
Ratuit ejufmodi redditus alicui miniflro locare hoc 
pa6lo, ut fingulis annis per unum menfem folvat 
fibi primo die alTem i , fecundo die alTes 2 , ter- 
tio vero 4, in proportione dupla diebus 30, qua;- 
ritur fumma folvenda regi. 

Inveniatur progrelfionis dupix ab i incipientis 
terminus 30 per Propofj>rxc, erit 53^870^1 2 , qui 
• duplicetur, & a duplo auferatur unitas; erit allium 
fumma 1073741823 , per Sc&ol. i. Propof. 6. Ex 
qua refe£lis ad dexteram duabus notis , habetur 
nummorum argenteorum fumma. 

3. Scheramus Indix rex propofuit SclTx Dahhr 
Indo, qui latrunculorum ludum a fe inventum illi 
expofuerat, ut in proemium peteret quantam vel- ‘ 
let. Ille vero nihil aliud petiit , quam ut tritici 
granum prima areola politum continue duplicaretur, 
donec ad ultimam 6^ perventum luillct. LevilTima 
regi primum vifa- res eft; led fa£lo computo abA- 
rithroeticis, inventumeft^ neque inejus regno, ne- 
que in toto terrarum Orbercperiri eam tantam tritici 
copiam, nempe 1 S 4/^61/ 1,61^. Hoc pa- 
tet ex diflis per Proj>, 6, & 7. hujus, 

. Schof.I, 
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SchoL I. Hanc doSlrinam qui perceperif , haud 
'mirabitur id , quod [aera bijloria narrat de mul- 
titudine filiorum Jfrael , qui egrefsi funt de Ae- 
gypto . Cum enim eo profeHi ejfent non plures , 
quam 70, ita multiplicati funt^ ut poji annos 120, 
inde exierint ad fexies centena millia bellatorum 
hominum^ prater pueros^ fenes^ ac mulieres, 

Schol. II. Adyntrando Geometrica progrefsionis 
dupla ab i incipientis ufque ad terminos 124 in- 
du five incrementa , quot fcilicet fc alarum gradi- 
bus Roma ad templum Araccelitanum afeenditur , 
profecutus efi integro libro Roma edito an. 1^52. 
Fr. Ludovicus Paris de Monte Fano Min. Obferv.y 
in quo tot , ac tam lepida congerit , ut nefeias , 
utrum magis Geometrica progrefsionis incrementa , 
an hominis ^genium ^ vel otium mireris , 

Schol. III. De progrefsione Geometrica infinita 
per infinitos terminos defeendente non loquimur , 
quod bac tyronis Arithmetici [ludium tranfeendat , 
dr per Analyftn ea longe facilius explicetur, 

PROPOSITIO IX. 

£x dato rerum numero combinationes omnet 
invenire . 

C Ombinatio rerum fieri dicitur, cum dato cer- 
to rerum numero , v. gr. o£Io alphabeti lite- 
ris , quaeritur quoties illae bis , ter , vel quater 
inter le combinari pofiint : hoc eft quot binarii ; 
quot ternarii, aut quaternarii ex illk fieri. 

T i.Data 
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I. Datz fint igitur o£lo res , feu li terat 

c, d, fy S"» omnes binorum com> 

binationes . InfHtuantur duat progrefliones Arith- 
meticae naturales dcicendentes y lubdufla unitate 
a numeris 8 & 2 , tot Icilicet terminorum , quot 
numerus minor a ( qui denominator combinationis 
binaria: dicitur ) continet unitates^ ut in 8c B 
faftuin cft. Ducantur deinde inter fe 
8 & 7/ & produ£lum 5^ dividatur “ 
per produ< 5 lum 2X1, hoc cft per 2 , ^ 

quotus 28 dat quacfitam binorum mul- — f — 
titudinem* a { 5d( 2^ 

Hoc patet ex fequenti 8 literarum combinationc- 

ac ad ae af ag ab * 
bc bd be bf bg bb 

cd ce cf cg cb 

de df dg db 

ef eg eb 

fg fb 

gb 

II, Scire volo quot ternorum C 
combinationes ex iifdem 8 literis ~ 
haberi polTint, Inftituantur, ut fu- ^ 
pra faftum eft , duz progrefliones * 

Arithmeticae defcendentes C&D, ^ 

& produflum 3 35 dividatur per pro- ^ 
duRum 6 ^ quotus dat nume- 
rum ternorum, qui petitur. 

CorolL 
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Corol. Eadem methodo inveniuntur omnes qua- 
ternarii , quinarii , fenarii Scc. ex dato numero . 
Proinde in ludo Romano , qui vulgo Lotto dici- 
tur , in quo puellarum po nomina in urnulam mit- 
tuntur , ut inde quinque tantum fortito extrahan- 
tur, binarii per hanc Propof. inventi erunt 4005 , 
ternarii 117480 , quaternarii 2555190 , quinarii 
43P4p2dS : unde difficillima in hujufmodi ludis 
divinandi ratio fatis apparet- 

PROPOSITIO X. 

Ex dato rerum numero permutationes omnes 
pofsibiles invenire. 


P Ermutatio diftinguitur a combiijatione in hoc, 
quod combinatio, dato rerum numero , offen- 
dit quot binarii , quot ternarii , aut quaternarii 8 cc. 
ex eo rerum numero fieri poffint , ut ex Prop, 
pr<rr. manifefium dt. Permutatio vero docet, quo- 
ties datz illz quantitates permutari queant , ita 
ut femper omnes accipiantur, variato lolum ordi- 
ne. £n regula 

Sumantur tot numeri in ferie naturali i, 2, 3, 
4 &c. quot funt res datae , v. g. quinque literae 
My hy Cy dy Cy produdfum ex terminis feriei na- 
turalis invicem multiplicatis erit numerus permu- 
tationum quzfitus , ut in ./f & E patet. Nam d 
demur dus tantum literae a y b , pofiunt bis per- 
mutari, fi qualibet femel primum locum , vel fe- 
cundum occupet , ab y ha. Si vero 'Vientur tres 

2 Uy b y~ € y 
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rf, Cy permutari poflTunt fexies. Quse- A B 
iibet enim occupare poteft femel unum 1 a 
locum , & reliquz duae , uc modo di* 2 ^ . 

itum cft y bis permutari . Nam cum c 3 c 

tenet ultimum locum , pofTunt duae re- 4 

liqu£B a y b y mutari bis , ac proinde 5 e 

habentur duo diverfi ordines ahc y hac .120 
Rurfus b occupante ultimum locum , 
permutari pofTunt bis dua , c ; & fic duo nov* 
exur£unt ordines acb y cab . Denique fi a teneat 
ultimum locum, reliquae dua c , ^ bis permutari 
queunt , unde rurfus alii duo habentur ordines 
bcay cba. £n fimul omnes trium litetaruin Oybyi 
permutationes . 

abcy acby bca^ 

b ac y c ab y c b ay 

Eodem di fcurfu oftenditur literas quatuor /*, by 
Cy dy permutationes 24 admittere , literas quin- 
que ay by Cy dy C pc r m u 1 2 1 Ic ucs 120 &c. 

CoroL I. Hinc patet celebre illud carmen in 
honorem B. M. V. 

Tot tibi Virgo dotes y quot fydera Coelo. 
ofto verbis conltans , lubire pofTe permutationes 
40320, non tamen lemper metri ratione fervata. 

Coroll. II. Hinc quoque habentur omnia dati 
nominis Anagrammata , ieu quot modis , variato 
ordine, dilponi poflint alicujus vocabuli liter*, ut 
Koma ; cujus anagrammata funt Amor , Mora , 
Maro y RamOy Armo y &c. qii* o!im ex deprava^ 
to ejus, statis guflu literatores in deliciis habebant. 

PRO- 
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PROPOSITIO XI. 

> 

Proponuntur aliqua Permutationum 
problemata . 

I. Q*Unt Convi£Iores ix, qui communi menlk 

^ utuntur , & quotidie finguli accumbendi Io- 
cum variant , quaentur , quot annis abiolvetuf 
illhaEC locorum permutatio. 

Du£lis invicem 12 progrefTionis naturalis Arith- 
meticae numeris 1,2,3 &c. invenietur per Pro- 
pof prae, permutationes 47P , 001 , tfoo, quas d 
dividas per dies 3(^5 habebis annorum fummam. 

2. Fafta iiterarum 24 alphabeti permutatione , 
quaeritur , quot annoruna millia necelTana erunt ad 
omnes ejufmodi permutationes Icribendas , eriamd 
mille feriptores exi flant , qui quotidie paginas 40 
feribant , 8c unaquaeque contineat permutationes 
50. 

Inveniatur per Propof. prae, permutationum 
fumma ex literis 24 , quae ex Tacquet cll 6iO y 
'448 , 4^i , 733 » 23P , 43P , 366 , 000 . Duc 
40 X 50 X 1000 , producum 2000000 dat nume- 
xum 'permutationum fingulis diebus .fcxibendum , 
queni 'duc in dies 3<55 > & per produftum divide 
pr*di6lam permutationum fummam , quotus da- 
bit numerum annorum quasfitum. 

3. Ex do£lrina B, Alberti Magni de Angelo- 
rum numero , Angelorum ordines , feu chori funt 
p : quilibet chorus continet 6666 legiones , & le- 
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gio quslibet Angelos 6666 y proinde omnium 
Angelorum numerus e(l- 3PP , 920, 004; quzri< 
tur quot fieri polsint Angelorum permutationes , 
feu quot modis ordinem inter fe variare queant - 
In hoc tam infinitz multitudinis numero perci- 
piendo , imbecilla mens iiominum deficit . 

PROPOSITIO XII. 

\ 

. Datis tribus numeris Arithmetice proportionali- 
bus , tres numeros Harmonice proportio- 
nales invenire , 




^Ucatur primus Arithmetice proportionalis 
datus in fecundum^ produ^lum erit pri- 
mus proportionalis Harmonice. 

2. Ducatur idem primus Arithmetice propor- 
tionalis in tertium , proveniet fecundus Harmo- 
;nicus. 

3. Denique fecundus Arithmeticus in tertium 
du^us tertium Harmonicum producet. 


Sit esempl. Proportio 
■efficit Harmonicam 


Arithmetica 


2, 5 i 4; 

tf, 8, II . 


Similiter proportio Arithmetica 
«fficit Harmonicam 


3 » 7 » ” 4 , 
2i>33)77. 


pRa 


Digilized by Googie 



Cap. VII. Prop. XIIL 


i^r 

PRO P O SITIO XIIL 


Datis duobus numeris tertium Harmonice 
proportionalem iniJenire^, 

D UC primum numerum datum in fecundum , 
5 c produflum divide per duplum primi mi- 
nutum lecundo , hoc eft per differentiam dupli pri- 
mi a fecundo , q^uotus erit tertius^ harmonice pro- 
portionalis. 

Dati fint 3 & 4 , quanitur tertius in eadem ra- 
tione harmonica . Duc 3 X 4 , & produflum i a di- 
vide per d-- 4, hoc elt per 2 , quotus 6 dat nu- 
merum quxfitum . Similiter dati fint quae- 

ritur tertius: harmonicus . Duc d X 8 , & produ- 
ftum 48 divide per 12 — 8, feu4, quotus 12 efl 
tertius harmonice proportionalis, ut patet exdiflis- 
Qjjod fi primi termini duplum fit aequale, vel 
minus fecundo termino , tunc tertius Harmonice 
proportionalis inveniri non poterit; ut fi dentur 
5 & 5 , vel 2 & 6 \ 

PROPOSITIO XIV- 

Si numerus datus dividatur per numeros Arhhme^ 
tice proportionales.^ quotientes erunt in 
Harmonica proportione,- 

D Atus ITt numerus ex. gr. <fo, qui dividatur 
per numeros Arithmetice proportionales i y 

3 r 
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3 j 4) S > » «runt quoti tfo, 30, 20, - 15 , 

X 2 , 10: quos efle in proportione Jaarmoniea ma> 
nifeftum eit. Nam 

6 o, io :: <fo— »30. 3o><-"20. 

30. 15 :: 30—20. 20—15. 

20. 12 20—15. 15 — 12. 

15. 10 :: 15 — 12. 12 — 10. 

Hinc patet haberi progreflionem terminorum 
harmonice proportionalium. 

Schol. I. Harum trium propofitionum demon- 
jlrationes ad Anaiyftn fpeciofam remittimus , unde 
facillime- eruuntur , qua alioquin per 'jiam f/ntbe- 
ticam junt opero fa. 

Schol. II. Ratio autem cur tales numeri pro- 
portionem harmonicam , feu Mujicam conjlituere 
dicantur , efl nimirum quia confonantsas Mujicas 
ionjlituunt . Sic in numeris harmonice proporttona- 
libus 3 , 4 , inter 6 & 4^ eft proportio fejquial , 
tera , conjiituens confonantiam , qua .Diapente , 
feu Quinta dicitur . Item inter 4 & ^ ejl propor- 
tio fefquitertia , conflituens confonantiam , quam " 
Diatefleron , feu Quartam vocant , Deinde intern 
extremos 6 dT ^ habetur proportio dupla ^ qua Dia 
pafon , /r» Oftavam confonantiam efficit, 

Schol. HI. Datur etiam’ proportio Contr-harmo* 
nica , qua habetur cum datis tribus termtnis > 
differentia primi , fecundi eji ad differentiam 
fecundi 0" tertii , ut tertius terminus ad primum . 

3 j 5 > 4 numeri contrbarmonice propor- 

tionides : nam 2 , differentia primi & fecundi ter- 

mtni^ 
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mini , eji ad \ ^ differentiam fecundi & tertii , 
ut 6 ad 1, Item I2 , lo , funt eentrbarmoni- 
ce proportionales ; nam 2. 4: : <(. 12 . Htc di~ 
£la fmt in gratiam eorum , qui mujicam amant , 
aut injlrumentis Mu/icis Jludent , ut bine nume~ 
rorum /dentiam Jibi maxime neeeffariam intelli* 
gant, 

CAPUT VIII. 

De Logarithmis , eorumque natura , 
atque ufu . 

C UM triangulorum refolutio, quz per (1- 
nus , tangentes , & fecantes habetur , ab> 
folvi debeat per regulam Proportionum • 
in qua multiplicatio , & divido , ob numeros fe< 
ptem , vel o£io charafieribus condantes , mul- 
tum laboris, & tzdii importare folet ; hinc eft , 
quod Joannes Neperus Scotus , vir nunquam 
iatis laudandus , alios numeros pro dnibus , tan- 
gentibus, & 1'ecantibus excogitavit, 8c ann. 1620 
promulgavit , quorum ope fola additio przftat 
omne id , quod przftare lolebat multiplicatio , & 
fubtraftio idem efdcit , quod divido . Tales nu- 
meri vocamur Logaritbmi , quorum naturam , pro- 
prietates, & ufum hic brcvifdme explicamus. 


V 


LEM- 



. De Logarithmis 


^54 

'LEMMATA. 

1. TN progrefljone Arithmetica quatuor termi- 
JL norum fumtna duerum extremorum xquatur 

mediorum fummx . Sint quatuor termini dati i , 

2, 3,4; erit 4 + I = 2 -f '3. 

Coroll. I. Hinc ut habeatur quartus Arithme- 
tice proportionalis , ex lumma Iccundi , & tertii 
termini aufertur terminus primus , refiduum dat 
quartum Arithmetice proportionalem quxfitum. 

II. In progreflione Arithmetica trium termino- 
rum y fumma duorum extr^orum squatur duplo 
termini medii . Dati fint 2, 5, 8, erit 2 + 8 

= IO . 

Coroll. I. Hinc datis duobus terminis Arithme- 
tice proportionalibus ut habeatur tertius , ex 
duplo fecundi aufertur primus. Sic ro — 2 = 8. 

. Coroll. II. Inter duos datos numeros medius 
Arithmetice proportionalis habetur , fi accipiatur 
eorum fummae femifsis. Sint dati 2 & 8 , eorum 
fummae femiflis 5 eft medius Arithmetice propor- 
tionalis , ut patet. 

PROPOSITIO I. 

De natura Log-morum^ eorumque inventione, 

L Og-mi funt numeri Arithmetice proportiona- 
les adjun£li , feu refpondenres numeris Geo- 
metrice proportionalibus ; vel funt numeri , qui 
Arithmeticam , ubi ii) quorum illi funt Log-mi , 

Geo- 
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Geometricam fervant proportionem . Ut fi con- 
cipiatur feries quxcu^ue numerorum Geometrice 
proportionalium , ut in A ^ cai refpondeat alia 
lieries numerorum Arithmetice .prdportionalium 
vel C, vel I>, qui crefcant ut in J 3 & C , vel 
decrefcant , ut in D ; omnes hi numeri B , C , D 
dicuntur Ix)g-mi numerorum m A exifientium» 

' A B' C D M' ' ^ N 

« ! . . ’ , i 1 ■ ; 

2 .1 3 100 I I O. 0000000 

125 'po 10 i; ooooobo 

V 4 > 3. .'.7,! 8 q ... , 100 2. OOOOOOO; 

3 ( 8 4' f p 70: .. 1000 ‘3« OOOOOOO 

- l 5 r 5 •! 60 ' • lOOOO 4i: OOOOOOO 

32 13 50 200000 5. OOOOOOO 

., 54. . 7 1.5 40 - . 2000000 6 * OOOOOOO 

'2zR .8. 17 30 20000000 7. 'OOOOOOO 

25^ p ip 20 lOOOOOOOO 8» OOOOOOO- 

512 k Io Ii '20 loOooooooo p. 0000000 

1024 II 23 . O 2000000 (X }00 Jio.0000000 

Qiiamvis autem Log*monun fpecies pofllt a(Tu- 
mi ad libitum, ut diximus, przfiantifTima tamen, 
& coromodiiTima^efiiUa, quz cyphram, feu o po- 
nit pro Log-mo unitatis, Sc unitatem cum aliqui- 
bus cyphris , nempe 8^ vel fcptem pro Eog-mo 
numeri denarii , ut vides in M 8 c N. Adduntur 
numeris.-^ in progrefiione Arithmetica procedentia 
bus, feu Log-mis illz cyphrae , ut Log-mi magis 
exa^li habeamur , ut dicitur in Trigonoraetriat 
de finu toto .refpe£lu (Inuum, tangentium, & fe-' 
Cantium, utque calculus facilior evadat, ' 

■ ■ . V 2 Co- 
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Coroll. I. Ex eo quo 4 Log-mus unitatis Ht o ^ 
fequitur Log-mum numeri, qui fit minor unitate, 
ut funt fra£liones , minorem > e(Te quam o , qui . 
proinde dicitur Log-mus defedivus , & defignatur 
nota — 

Corol. II. Omnes Log-mi numerorum ab i ad lo 
exQlufive habent o.pro prima nota ; qui tunc in- 
ter IO, & loo habent pro primo numero i ; qui 
vero funi inter 'loo, & looo habent pro primo 
termino numerum 2, qui inter 1000,' & 10000 
habent 3 pro primo termino, &ficddnceps. Hi 
numeri initiales i, 2, 3, 4,. 5 , ; &c. diciuatur 
tbaroHerifiici ^ Civa indicat ivi': nai1> inJiaant quot 
figuris confiat mumerus abfolutus, 'cu^ tunt l4>g- 
mus, & pun6Io ab. aliis (eparantur. . 

. Coroll. Ul(. Cbara^^rifiica Jemper. unitate mi- 
nor efi numero figurarum numeri abfoluti . Hinc 
dato quov is ‘ numero abloluto v. g. 82050 quinque 
figurarum , fiatim intelligitur ejus Xog-mo debe- 
ri 4 pro (^ara£lerifiica , & fic de aliis. ; 

PROPOSITIO II. 

St Log.mus unitatis fit erit ‘Lag-mus faUi 
itqualis aggregato esi Log-mis f adorum . 

S IT fafium 24, cujus fa£Iores funt 4 8c d, 
erunt quatuor termini Geometrice proportio- 
nales , ex Defin, multiplicat.^ i.4::d.24, 
rumque Log-mi erunt in proportione Arithmeti- 
ca, ex Prop, I. Sed Log-mi extremorum 24, 

cquan- 
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aequantur Log rois 4 , 6 ^ per lem, z. Log-mus 
autem unitatis ex hypothefi e(t o ; ergo fi Log- 
mus unitatis fit o , Log-mus fafti acqiutur lumina: 
ex Log-mis efficientium 4 Sc 6 . QjioJ 5 cc. 

Coroll. I. Hinc lequitur , Lug mum numeri 
cotnpofiti plani , Icu lolidi «qiulcm efle aggrega* 
to ex Log rnis laterum tale planum , vel luliJum 
efficientium . Sic Log-mus yz sequatur rummse 
Log-morum 3 & 24 . aut & I2 , aut 8 & p, 
vel 3 , 4 & ^ , vei etiam a , 3 8 c 1 2 , ex qui- 
bus omnibus conlurgit numerus 72. 

- Coroll. II. Sequitur etiam , Log-mum numeri 
quadrati duplum e(Te Log-mi ejus radicis, 8c Log- 
mum cubi triplum Log-mi iuae radicis : nam fa- 
flores quadrati , & cubi iunc idem numerus bis, 
vel ter lumptus. 

Coroll. lil. Si Log-mum dignitatis cujufcunque 
X* y xi y X* 8 cc. dividas per exponentem talis di- 
gnitatis , nempe per 2 , vel 3 , vel 4 8cc. habe- 
bis Log-mum radicis ejufdem dignitatis . Contra 
fi Log-mum datx radicis multiplices per expo- 
nentem alicujus dignitatis, habebis Log-mum ejuf- 
dem dignitatis. Sit xt =8, ejulque lx>g.mus ex 
tabulis o.po3opoo: divide per exponentem 3 hunc 
Log-mum , quotus 0.3010300 erit Log.mus refi 
pondens radici ; fi vero Log-mum 0.301 0300 
multiplices per exponentem , habebis 0.7030^00 
Log-mum dignitatis xt , fetz cubi 8. 


PRO* 
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PROPOSITIO III. 

Si Log-mus unitatis eji o y differentia Log-nTorum 
duorum numerorum aquatur Log-mo quoti 
eorundem numerorum. 

i 

S int duo numeri 24 & 5 , & differentia eorum 
Log-morum fit o.t^o2o5oo , dico hanc eflfe 
Log-mum quoti eorumdem , nempe 4. Nam cum 
fit divifor ad dividendum , #x Defin. divi/. , ut 
unitas ad quotum , : erunt quatuor termini Geo* 
metrice proportionales 6. 24:. i,. 4, eorumque 
Log-mi in proportione Arithmetica ; ergo per lentf 
l. hujus y Log-mi numerorum 24 , & 1 asquan* 
tur Log-mis extremorum 4 & d;..fed ex .hypq. 
theG Log-mus unitatis eft o , ergo il ex Log-mo 
numeri 24 auferatur Log-mus diviloris S , Log* 
mus refiduus , feu differentia Log-morum 24 & 6y 
erit squalis Log*mo quoti y nempe 0.6020600 , 
qui refpondet numero 4, nempe quoto. Quod &c. 

CorolL Hinc habetur , fummam Log-morum di-, 
viforis, & quoti squalem eife Log-mo dividendi. 

" i 

PROPOSITIO IV. ^ 

' Numeri cujuf cunque Log-^mum invenire, 

r lveniendus fit Log-mus numeri 7 . Statuatur 
progreflio Geometrica i , 10, 100, 1000 &c. 
& affumantur Log-mi his terminis refpondentes 
0.0000000, 1. 0000000 , 2.0000000, 3.0000000 &c. 

eo 
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co modo , quo diftum eft in Propof. u bujus . 
Deinde unitatem A , & denarium B auge tot cy- 
phris , quot placue- | ^ 

rit, ut 7 , 8, p &C. A I.CXJOOOO 0.0000000 

( hic cyphra; 6 ad- C 3.162278 0.5000000 

diintur ) & inter A ^ 

& B inveniatur me- q 5.162278 0.5000000 

dius proportionalis D 5.62^41^ 0.7500000 

Geometricus C , />er '-°°°°°°° 

Pyof. jfftyp. 6. - ^ 

0.7500000 I 

Arttbm. erit hic mi- £ 7.498942 0.8750000 

nor numero feptena- B 10.000000 i.ooooooo ; 

rio , qui etiam in- — 

«Iiisi d.bc. o 

tot cyphris , quot £ 7.498942 0.8750000 

au 61 a fuit unitas , — — - 

nempe fex • Inve- F <5.49.?8i6 0.8125000 

niatur ergo inter C G 6 °- 84 ? 75 ^ 

minorem , & B ma- ^ 

jorem alius Geome- q 6.978506 0.8457500 - ! 

trice proportionalis H 7-293942 0-8595750 

D , per Prop. cir. , ^ 7-498942 °- 875 °°°o 

qui pariter cum ^ 6.978506 0.8457500 

lit . minor , quam j 7.104974 0.8515625 

7. 000000 , poterit H 7-293942 0.8595750 

inter ipfum D mi- • — “ 

rorein , & B majo- ' G 

rem inveniri medius j 7.104974 0.8515625 

Geometrice propor- ^ ■ 

tional is £ , nempe G ^-978906 0.8457500 

»7AoRoi2 nni' maior i- ^-009760 0.8457051 

7.4P0P42 , qui major ^ 7.041555 0.8476562 

eh iplo 7,000000 ; -- - 

ideo- ' 


A 

1. 0000 00 

0.0000000 

C 

5.162278 

0.5000000 

B 

10.000000 

I.ooooooo 

C 

5.162278 

0.5000000 

D 

5.629415 

0.7500000 

B 

10.000000 

I.OCXXDOOO 

D 

5.625415 

0.7500000 

E 

7.498942 

0.8750000 

B 

1 0.000000 

I.ooooooo 

D 

5.625415 

0.7500000 

F 

6.495816 

0.8125000 

E 

7.498942 

0.8750000 

F 

6.495816 

0.8125000 

G 

6.978^06 

0.84^7500 

E 

7.498942 

0.8750000 




G 

6.978506 

0.8457500 ■ 

H 

7-299942 

0.8595750 

E 

7.498942 

0.8750000 

G 

•’ 

6.978506 

0.8437500 

I 

7.104974 

0.8515625 

H 

7-255942 

0.8595750 





G 

<5.978^06 

0.8437500 

K 

7.041555 

0.8476562 

I 

7-104974 

0.8515625 

G 

6-978506 

0.8457500 

I. 

7.009760 

0.8457051 

K 

7.041555 

1 

0.8476562 
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• ideoque inter ipfum 
£) & proxime mi> 
norem D inveniatur 
medius Geometrice 
proportionalis F , 
qui minor cft ipfo 
E ; proinde inter F 
3c E inveniri poted 
medius G , qui ad- 
huc "minor eft ipfo 
£ . Atque eadem 
ratione inquirendo 
inter proxime ma- 
jorem , & proxime 
minorem , inveniun- 
tur medii Geome- 
trice proportionales 
H, /, A , Z., Af, 

N &C. donec tan- 
dem occurrat medius 
proportionalis Z = 

7.000000 , qui nul- 
lo penitus excefsu , 
vel defeftu differt 
ab ipfo numero fe- 
ptenario . 

Deinde ficuti 'in- 
ter A Bc B inventus 
fuit medius Geome- 
trice proportionalis ■ 

C , fic inter eorum 
Log-mos inveniatur 
me- 


1 

<5.978^06 

0.8437500 

M 

( 5 . 9940 15 

0.8447266 

1 L 

7.009760 

0.8457031 

M 

6.994015 

0.8447266 

N 

7.00188? 

0.S452148 

L 

7.009760 

0.8457031 

M 

6.994015 

0.8447266 

0 

6.997936 

0.8449707 

N 

7.001883 

0.8452148 

0 

6.997936 

0.8449707 

P 

6.999915 

0.8450928 

N 

7.001883 

.0.8452148 

P 

6.999915 

0.8450928 

0. 

7.000899 

0.8451538 

N 

7.001883 

0.8452148 

P 

6.999915 

0.8450928 

R 

7.000407 

0.8451233 

0. 

7.000899 

0.8451538 

P 

6.999915 

0.8450928 

S 

7.000161 

0.8451080 

R 

7.00O4C7 

0.8451233 

P 

6.99991 S 

0.8450928 

T 

7.000038 

0.8451004 

S 

7.000161 

0.8451080 

, P 

6.999915 

0.8450928 

V 

6-999977 

0.8450966 

T 

7.000038 

0.8451004 

V 

6-999977 

0.8450966 1 

A 

6.000007 

0.8450985 1 
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T 

7.000038 

0.8451004 

V 

6-999977 

0.8450966 

Y 

6.999992- 

0,8450975 

X 

7.000007 

0.S450985 

Y 

6.999992 

0.8450975 ' 

Z 

7.000000 

0.8450980 

X 

7.000007 

0.8450985 

1 
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medius Arithmetice 
proportionalis , per 
CorolL 2. lemm. 2. , 
nempe o. 5000000. 

Erit hic Log-mus 
ipGus numeri C.Eo* 
dem modo reperiri 
debent omnes alii 
Log-mi mediis Geo- 
metrice proportionalibus D, £, F, G &c. refpon- 
dentes : quo faflo , habebis Log-mum numeri dati 
7, nimirum 0.8450980. 

Coroll. Hac methodo inveniuntur Log-mi nu- 
merorum primorum 2, 3, 5, 7, 11,13,17, 
19 &c. Suppetunt tamen modi, quibus tantus la- 
bor imminuitur . Nam invento Log-mo numeri 
V» g. 6 . fi hunc dividas, femiflis dat Log-mum nu- 
meri 3, per Coroll. 2& 3. Propof. 2 hu/us . Item 
invento Log-mo numeri d, habetur Log-us nume- 
ri 2 , nam A dividas 6 per 3 , quotus ell 2 ; fub- 
tra£lo igitur Log-mo numeri 3 a Log-mo numeri 
6 , reAduum dat Log-mum quoti 2 , per Prop. 3. 
iu/us. Pariter fubtrahendo Log-um numeri 2 mo- 
do inventum a Log-mo numeri 10, habetur Log- 
us quoti 5, per Prop. 3. ci/. , & Ac proportiona- 
liter de aliis. 

Corol. Inventis Log-mis numerorum primorum, 
facile habentur Log-mi numerorum compofitorum. 
Nam A Log-um binarii duples , triples , quadru- 
ples &c. habebis Log-mos totius feriei 2, 4, 8, 
16, 32, &c. A idem facies cum Log-mo terna- 
rii , habebis feriem Log-morum pro numeris 3, 

X P, 
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p, 27, 81, 243 &c. Immo cum omnis numerus 
compofitus oriatur ex multiplicatione numerorum 
primorum , quorum Log-mi lupponuntur jam co. 
gniti; H addas eorum Log-mos , habebis Log-mos 
omnium numerorum compolitorum per Prop, 2. 
hujus. Hinc omnes numeri in ratione decupla eun- 
dem habent Log-um , praiter charafterifticam , ut 
vides ia jii Sc B. 


ui B 


I 

0.0000000 


3 

0.4771212 

10 

1 .0000000 


30 

I.47712I2 

100 

2.0000000 


300 

2.47712 12 

1000 

3.0000000 


3000 

3.4771212 


Schol. I. Canonem Log-ntorum pro numeris natu- 
Talibus , feu abfolutis ob i ufque ad 20000 ^-, & a 
poooo ufque ad looooo primus conjlruxit Henri- 
cus Briggius Anglus in Academia Oxonienji ex 
conftlto Jo\ Neperi primi horum inventoris . La- 
cunam inter 20000 & poooo mox implevit Adrianus 
Ulacq. Jn tabellis tamen vulgaribus habetur tan- 
tum canon Log-morum pro numeris ab 1 ufque 
ad 10000. 

PROPOSITIO V. 

Multiplicare duos numeros , qui minores 
fint quam lOOOO. 

S int multiplicandi inter fe duo numeri 144, & 
^4, quorum Logi ex tabulis 2.1583525, 8c 

i. 8 o 5 i 8 oo 
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i.SodiSoo, qusritur fafliun . Adde limul duos 
Log-raos inventos , lumma dabit Log-mum 
3.^64.5425, cui in tabulis refpondec numerus p2id 
pro faflo duorum numerorum 144, Sc 64. 
Demonji. patet ex Prop. 2. hujus. 

Schol. Si fumma duorum Logarithmorum fup«' 
ret 4.0000000 , qui eft maximus communium ta- 
bularum Log-mus , operandum erit , ut inferius 
docebimus . 


PROPOSITIO VI. 

Numerum integrum minorem , quam loooo 
per alium dividere. 

S it numerus dividendus ^ii6 , cujus Log-mus 
ex tabulis eft 3.^^^45425. Divifor fit 64, cu- 
jus Log-mus eft 1.8061800, quzritur quotus . £ 
Log-mo dividendi fubtrahe Log-raum diviforis , 
Log-mus reftduus , nempe 2.1583625, in tabulis 
quxfitus dat quotum 144* 

Demonji. patet ex Prop. 3. hujus 
Schol. Cum Log-mus ille refiduus non inveni- 
tur in tabulis pracife , Jignum eji , quoto minu- 
tiam aliquam adhxrere , qua quanta Jit , reperte- 
tuty ut mox docebimus. 



X 2 PRO- 
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PROPOSITIO VII. 

Dath tribus numeris quartum proportionalem 
invenire . 

S int dati tres numeri 4, & 3, quxritiir 

quartus proportionalis . Log-mus (ccundi ad- 
datur Log mo tertii, & a fummalubtrahatur Log- 
mus primi, Log-us refiduus dac in tabulis nume- 
rum quafitum. 

Demonjl, patet ex lemm, i. 

* 

PROPOSITIO VIII. 

Invenire Log mum pro numeris majoribus , quam 
in canone continentur ^ fed numerum 
IO, 000 , 000 non axcedentibus . 

S IT numerus datus P23754, cujus Log-mus 
quzritur. 

1. Quzre ex tabulis Log-mum quatuor prima- 
rum figurarum P237, & ex refiduis figuris fiat 
fra£Iio , cujus denominator erit 1 , cum tot cy- 
phris , quot funt ipfz figurz rcfiduz, nempe . 

1. Log-mus jam inventus fubtrahatur a Log-mo 
proxime fequenti, nempe a Log-mo numerip238. 

JV«w. ^238, Log. 3.p^5577p 
Num. P237, Log. 3.pd553op 

Diff. Log. ■■■■ ■■ 470 

3. Dic 
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3. Dic jam per regulam Proportionum', ut fra- 
^ionis denominator 100 ad numeratorem 54, ita 
differentia Log-morum 470 ad quartum propor- 
tionalem 253 

4. Adde 253 ( fraftip negligi poteft ) Log-mo 
primum invento, fiet Log-mus 3.p<^555^2. 

5. Tandem chara£leriftica tot unitatibus augea- 
tur , quot funt cyphrae in divifore ( ut hic 2 ) 
erit Log-mus qusefitus 5 «p<^ 55552 . 

Demonjlu Certum eft , quod fi numerus 9237 
crefeeret integra unitate , ejus Log-mus augeri 
deberet partibus 470, qualis e(l differentia • duo- 
rum Log-morum fe integra unitate fuperantium : 
fed creicit tantum , nara divifus per 100 , 
quotus eft P237 ; ergo per regulam propor-»- 

tionum inquirendum eff , quantum augeri debeat 
Log-mus ejuldem numeri p^37 ratione earum 
partium ,7^ , quae quidem minus funt , quam 
integra unitas, l'eu Indituta itaque regula 
proportionum , invenitur Log-mum primo inven- 
tum, nempe 3*^^55307, augendum effc partibus 
253 > fitque Logarithmus 3.^655562 pro numero 
5^237 

Demum charafleriftica 3 augeri debet tot uni* 
tatibus, quot cyphr* fuerunt in divifore ( ut hio 
2 ) ob diviforem 100. Nam numerus datus cum 
divifus fit per 100, cft numerus quotus : led per 
Coroll, Prop. 3. hujus , fumma Log-motum divi- 
foris & quoti aequalis ell Log-mo dividendi-/ 
ergo ut habeatur Log-mus dividendi P23754, ad* 
di debet Log-mo quoti 3»pt^555^2 Log-mus divi- 
foris 100, nempe 2.000000, quod, ut compen- 

dioCus 
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diofius Hat , fatis e(l augere charafleriflicam dua- 
bus unitatibus, ut patet. 

Coroll. 1 . Si daretur numerus major , quam 
IO, 000,000 ( quod in praxi vix contingit ) Iijec 
regula non fufficeret . Nam crefcentibus numeris 
abiolutis , differentias Logarithmorum decrefcunt , 
ita ut tandem evanefcant , Sc fiant omnino aequa- 
les ipfi Logarithmi. Sic, numeri 2^5(^385774, & 
2(^5(^385775 , qui unitate differunt, habent eun- 
dem omnino Log-mum p4Z42pii, ut ex tabulis 
majoribus Briggii apparet . Ideoque inftitui non 
poffet regula proportionum , cum defit differen- 
tia Log-rnorum . 

Coroll. II. Si numeri maximi non valde diffe- 
runt , eorum Log-mi fupputaii ad denarii Log- 
mum 1. 0000000 , ut in tabulis communibus fa- 
£lum eft , funt inter fe aequales . Quapropter fi 
daretur numerus quindecim ^ aut viginti figura- 
rum, vel amplius, fufficeret pro ejus Log-mo fu- 
mere Log-um primarum decem figurarum , quod 
notaffe valde utile erit . 

Schol. Si numerus datus dividi potejl per quof- 
cunque numeros , ita ut nihil remaneat , & Jiat 
minor quam loooo, fumma Log-morum divijoris 

quoti dat Log mum numeri dati . Sit numerus 
•datus 12455, dtvide per 3 Jit 4152, adde ftmul 
Log-mos numeri 3, nempe o. 4771212, CT Log- 
mum numeri 4152, nempe 3*5182573, Jumma 
4.OP53785 dat Log-mum dati numeri. 

SimtUter Jit numerus datus 787^5, divide per 
2 Jit 4P3p8, & hunc iterum per 2 Jit 245pp , 
(JJ* hunc per “i Jit 8233, minor eji quam 

loooo^* 
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loooo ; aiUe fimul Log-mos omnium diviforum 2 , 2, 
3 ( idem enim efi ) per Cor. i. Prop. 2. hujus, 

Jume Log-mum numeri folidi compojitt ex z ^ 2 ^ 3 > 
idefi xz^quieji 1.0791812, cui adde Logaritbmum 
ultimi quoti ^ nempe 8133, q^icfl 3 * 9 ‘ 555 ^^** 
4.9947393 efi Log-mus dati numeri 9879^. 

PROPOSITIO IX. 

Dat€ fradionis Log-mum invenire, ; 

1. ^Ubtrahe Log-mum numeratoris e Log-mQ 
3 denominatoris, & rcfiduo Log-rao praepone 
lignum fubtraaionis . Sit - invemendus Log-mus 
^raflionis f. 

Log. 5. =: 0. 598970® 

Log. 2. “0.3010300 


Lo^.7 = -o. 397P400 r .. :rr 

2. Si fraaionis datae numerator fit major dent^ 
minatore, ut ~ fubtrahe Log mum denominatoris 
a Log-mo numeratoris ; refiduum dat Log*mui9 
quaefitum . 


Lo^. 9. = 0.954^425 
Log. 5. n:; 0.59 89700 


Log .^~= 2552725 

3. Si vero fragio data integris adhzreat , in- 
tegra 
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tegra reducantur in unam fra£lione m , 8 c eodem 
modo habebitur Log-mus , ut 3 ^ fiant V> erit 

Log. 23 = 1. 3^17278 
Log. 7 = 0. 8450^80 

Log. 3 7 = 0. 5idd25?8 

Similiter quatritur Log-mus numeri 354 f, re- 
duc numerum datum ad fra6lionem , erit , Sc 
aufer Log-raum numeri 4 ex Log-mo numeri 1415», 
proveniet Logarithmus quasfitus. 

Log. 1415? = 3.1 5 19824 
Log. 4i=o.do2odoo 


Log, 2.5499224 

Ratio regul* eft , quia cum frailio fit quotus 
proveniens ex divifione numeratoris per denomi- 
natorem , Log-mus talis quoti e(t aequalis , />er 
Prop. 3. hujus , differentiae Log-morum diviforis 
& dividendi, ideft numeratoris & denominatoris , 
ideoque ubi numerator minor eft denorainatore , 
ac proinde per eum dividi non poteft , Log-mus 
major e minori fubtrahendus eft : quo in cafu 
differentia evadit negativa, & proponitur Log-mis 
fignum negativum — . Quod &c. 

Log-mus integri cum fra£lo poteft enim habe- 
ri fic. Sit numerus datus 35<Jo i, fume differen- 
tiam Log-morum numeri 35^0, & numeri 35^1 
proxime fequentis, cujus prioris numeri Log-mus 

eft 
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eft 3.5514500 ; fecundi numeri eft' 3*551 57 , 

differentia erit 1220 . Dic jam per regulam pro- 
portionum , ut 4 ad 3 , ita 1220 ad 915 . Adde 
5>i5 ad Log-um numeri 35<^o > nempe 3.5514500 , 
habebis Logarithmum integri cum fraftione , fc. 
3.55 1541 5. QuodScc. 

PROPOSITIO X. 

Dafo^ Log-mo , qui in tabulis accurate non 
^ exijiit , invenire numerum ei 
refpondentem , 

r, f 

S I Charafteriftica dati Log-mi fit o , vel i , vel 
2, mutetur in 3 , & quasratur inter 1000, & 
loooo Log-mus , qui fit proxime minor Log-rao 
dato , habebitur numerus quaefitus , tot fraftiones 
decimales adjun6las habens , quot unitates Chara- 
fterifticae accefferunt . 

Sjt datus Log-mns i.pioi66z y qui non repe- 
ritur exa6Ie in tabulis , Charaftcriftica i fiat 3 , 
erit ^.pzoi66z . Qtiaere hunc inter 1000 , &. 
loooo , invenies numerum 8320 refpondentem 
Log-mo 3.^201233 y qui eft proxime minor Log- 
mo dato , ut patet . Numerus ergo quaefitus erit 
83 , ob duas videlicet unitates , quibus au- 

fta fuit Charafteriftica. 

Si Log-mus datus habeat Chara£lerifticam 3 , 
& non reperiatur accurate in tabulis , ut Log-us 
3.5x53954, erit haec regula. 

1. Sume numerum 3283 refpondentem Logarith- 
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mo 3.51^2707 , qui dt proxime minor Log-mo 
dato. 

2. Subtrahe hunc Log-mum a proxime fequen* 
ti 3.51(54031 , & fiet differentia prima 1322. 

3. idem Log-mus proxime minor Log mo da- 
to auferatur ab ipfomet I-og-mo dato , erit fe- 
cunda differentia 1245. 

4. Fiat ut prima differentia 1322 ad fecundam 
1245 , ita denominator futurz fra£lionis ad libi- 
tum affumptus 100 , 1000 8cc. ad quartum pro- 
portionalem , qui erit numerator fraftionis, nem- 
pe p4 . erit ergo numerus quzfitus Log-mi dati 

Demonjlr. Eodem fere modo , quo Prop^ 8. btt- 
jus , Naro differentia Log morum prima efl diffe- 
rentia unitatis , quz ita le habet ad differentiam 
fecundam , Lx)g-mi fcilicec dati , & proxime mi- 
noris , ut 100 ad quartum proportionalem ^4. 
Sed nota , quod ideo inquiritur Log-mus datus 
inter 1000 , & 10000, quia , ut diximus, ibi Lo- 
garithmorum differentis funt mindres , ac proin- 
de , quz capienda eff pars proportionalis , ibi exa- ' 
£lior habetur. 

Schol. Ubi tamen in minimis fcrupuloji no» 
fumus , ad praxim fatis eji fumere numerum ref- 
pondentem Log-mo proxime minori , dT frabiiones 
ejufmodi negligere , 




PRa 


Digitized by Goo^K 


Cap. VIII. Prop. XI. 


i7f 

PROPOSITIO XI. 


I>ato Log/irstbmo defe&ivo , numerum el 
refpondenfem invenire» 


S it datus Log-mus defeSivus — 0.221848? , 
quaeritur fragio , quae ei rcfpondeat. 

I, Sume quemlibet denominatorem 100 , vel 
1000 , vel loooo y c cujus Log-mo 2.0000000 , 
vel 3.0000000 , vel 4.0000000 fubtrahe datum 
Log-mum defeftivum • 

2. Qiiaere in tabulis numerum refpondentem 
Log-mo rcfiduo 2.7781512 , qui dat doo pro nu- 
meratore^^uaefitae fraftionis ; habes ergo — V ** > 

feu f . 


’Log, num. 1000 ~ 3.0000000 
Log. def.' 0.2218488 




V •' 




Log>ref. ^ = 2.7781^12 ,^«; <£<r> rfbc!; 

Efiergo - , ---,/.11-. ^ 


* i 


i'T.' 1 r^* j. j 




< 


Similiter fit Log-miis" defeSlivus — o.'^ 6 jgj 6 y - 
quem fubtrahe ex*4.ooooooo, refiduum 3.5320233 
' in tabulis quaefitum dat 4285 pro numeratore 
fraftionis , Habes ergo -- V r- V • 


hog, num, 1 0000 zzr 4. 0000000 
Log, def z=: - o. 3^7^757 

Log, reftd, —3.5320233, dae 4285 proxime 

TT/2 42 »* 

-TTo-rr = — • 

Dcmonjir. ut Propof, p. 

Y 2 
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PROPOSITIO xir. 

Dato 'Log-mo excedente Log-mum 4.0000000 
numerum ei congruum invenire , 

1. A Dato Log-mo auferatur Log-mus numeri 
io , vel 100 , vel 1000 &c. ut Icilicet 
refiduum fit proxime minus Log-mo 4.0000000 , 
qui eft tabularum maximus. 

2. Quaeratur ex rabulis numerus conveniens 
huic refiduo. 

3. Numerus inventus multiplicetur per 10, vcl 
100 , vel 1000 , per eum nempe numerum ^ cu- 
jus Log-mus ablatus fuit a Log-mo dato ^ fa£luoi 
cft numerus quaefitus. 

Sit inveniendus numerus dati Log-mi 7.8'37 241 3 
ex hoc aufer Log-mum numeri loooo , hoc eft 
4.0000000 , relinquetur Log-mus 3.8372413 , cui 
ex tabulis refpondet numerus <^874 cum fraftio- 
«e — ' , per Prop. 10. Hunc multiplica per 

loooo , fit numerus quaefitus ^874503 2. 

Log. 7-837*413 

Log, 4.0000000 

Log. 3.8372413, qui dat 6Z74 ~~ 

Duc in loooo y ft 58745032. 

Similiter fit ^aius Log-mus 8.2718415, ex 
quo aufer Logarithmum 4.0000000 ; remanet 
4.2718415, qui adhuc majoreft, quam 4.0000000. 

E refi- 


Dirji’' 
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E refiduo igitur Log-mo 4. 27i84i(J rurfus aufer 
1. 0000000 ^ remanet 3.2718415, cui ex tabu- 
lis refpondet numerus 1870 , quem multiplica 
per 10000, 8c ulterius per 10, fa6lum 1 87000000 
erit numerus quzOtus. 

Demonjir. Subducere Log mum numeri 10 
100, 1000 &c. a Log-mo dato , eft idem ac nu- 
merum quaifitum dividere per 10 , vel 100 , vel 
1000 &c. erit ergo divifor 10 , vel loo &c. ad 
dividendum , quem voco Z , ut unitas ad quo- 
tum ; ergo per Prop. 3, hujus , differentia Log- 
morum diviioris , & dividendi , ( hoc cft in se- 
cundo - exemplo Log-mus 3.2718415) aequatur 
Log-mo quoti , cui ex tabulis relpondet numerus 
1870 . Cum igitur fint proportionalia looooo ad 
Z , ita I ad 1870 ; duo extrema ad invicem 
multiplicata aequalia funt mediis per Propof. i 5 . 
lib. 6. Eucl. , ideft Z 1 87000000 . Quod &c. 

Schol. Cum reftduum ex divifione fuperat di- 
midium diviforis , additur tjuoto unitas . Sic m 
priori exemplo pro quoto 5031 y fumitur 3032 . 
Nam divifis 3180000 per 532 remanet 408. §^od 
pro hujufmodi calculis nota . ^ee fequuntur , '1 ri« 
gonometriae dodrinam fupponunr, 

PROPOSITIO XIII. 

Dati cujuf cunque Sinus Log-mum invenire, 

\ 

U T Log-mi Sinuum accuratiores inveniantur 
fupponitur Sinus conftru6fos fuiffe ad ra- 
dium faltem loooooooooo , & tribus deinde ul- 
timis 
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titnis notis multatos ^ quales funt communiter in 
tabulis Ulacq, & aliorum'. Sic .Sinus ex. gr.grad. 

5 iupputatus ad Sinum totum loooooooooo e(l 
871557427 y qui in tabulis multatus reperitur tan- 
tum 871557 . Cum autem Sinus quilibet "conii- 
^erari debeat tanquam numerus aliquis abiolutus , 

6 vulgaris , Log*mi Sinuum quorumcunque ha- 
bentur per Propof, 8. bujui , Sed ut facilior , & 
accuratior quoque fit eorum inventio , neceffe 
erit ad manum habere majorem Log-morum cano- 
nem , in quo numeri naturales ad plures , quam 
fieri potell y notas alcendant . 

Log-mi autem Sinuum refpicere debent Sinus 
ipfos prout primo fuerunt inventi, nimirum tribus 
figuris longiores , quam in tabulis habeantur , re- 
fpefiu Icilicet ad (inum totum loooooooooo . Si- 
nus itaque ex. gr. grad. 5 , qui in tabulis Ulacq eft 
871557 , habet pro luo Log-mo 8.p402i>do. 

Pariter grad. di . 56 Sinus eft 8815782 , Log- 
mus vero p.p452dop . Ex CharafterilHca enim , 
qux femper unitate minor elfe debet numero figu- 
rarum ipfius finus primo inventi , facile apparet , 
quot notas habuerit finus antequam multaretur . 

Sit invenienclus Log-mus dati Sinus grad. 23 , 
qui fupputatus ad Sinum totum loooooooooo eft 
3707311284 . Inveniatur ex tabulis majoribus Log- 
morum numerus , qui relpondeat quinque notis 
ad finiltram , cujus Log-mus clt 4. 57187158. De- 
inde , ut docuimus in Prop, 8. , inventa differen- 
tia Log-morum numeri 37073 , & 37074 proxime 
fequentis , quai eft iii ; dic ut loooco ad iii , 
ita nota; refiduae dati Sinus 11284 ad quartum 
• propor- 
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proportionalem , nempe I2 , qui fi addatar Log- 
mo jam invento 4.59187(^8 , prodit Logus quae* 
(itus y hoc efl 9.591 S780, mutata Characlcriltica 4 
in 9 6b decem figuras dati Sinus, atque ita repe* 
riuntur reliqui Sinus . 

Coroll. Logarithmus Sinus totius vulgo poni* 
tur 10.0000000 , ex quo fi Log-mus aliquis au* 
feratur , refiduum dicitur complementum Aritbme» 
ticum , ut fi ex i pio Sinu toto 10.0000000 aufe- 
ratur Log-mus Sinus grad. 23, nempe 9.59 18780, 
refiduum 0.4081220 dicitur complementum Arith* 
meticum ejufdem Sinus , quo uiemur inferius . 

PROPOSITIO XIV. 

Invenire Log-mum Tangentium , 

Cr Secantium dati arcus, 

T Angentium , & Secantium Log-mi inveniri 
pofTunt eodem modo, quo Log-mi Sinuum, 
fed compendiofuis habentur fic . 

I. Sume Log-um Sinus dati arcus , quem adde 
Log-mo Sinus totius . A fumma aufer Log mum 
complementi ejufdem Sinus, qui habetur per Frop, 
prae. , refiduus erit Log-mus Tangentis quaefitus . 
Inveniendus fit Log-mus Tangentis grad. 23. 

• 

Adde Log. fin. 23.= p.59 18780 

Log. Jin. tot. :=z 10. 0000000 

Summa 1^.5918780 
Log. complem. 9.96402(51 

Tange», Log, 9.6278519 Df- 
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Demon jir. patet ex Probi. 6. Trigonometrias ^ 
Tacquet, in qua odenfQm fuit , ita fe habere Sinum 
complementi arcus dati ad Sinum ejuldem arcus , 
ut Sinus totus ad Tangentem quasfitam : qusr ut 
inveniatur, adduntur fecundus & tertium terminus, 
& a fumma fubtrahitur primus per Propi 7. hujus. 

2. At vero pro inveniendis Secantibus dati arcus, 
duplari debet Log-raus Sinus totius , & ex du« 
pio auferri Sinus complementi ejuldem arcus, nam 
refiduum dabit Log-mum Secantis quaefitas . Sit 
exemplum . Quxritur Log-mus Secantis pro dato 
arcu grad. 23. 

Log. Jin. tot. ^ 10.0000000 

2 

Ejus duplum 20. 0000000 

Log. ftn. comp. ^.96^0261 

Secan. Log. — 10.03 597 35> 

Demonjl. ex Probi. 6. cit. deducitur. Nara funt 
tres termini proportionales. Sinus complementi ar- 
cus dati grad. 23 , Sinus totus , 8c Secans quae- 
fita , ut ibi oftenditur . Ut ergo habeatur tertius 
Arithmetice proportionalis , illis refpondens , hoc 
cft .^.og-mus Secantis , ex duplo fecundi termini 
aufertur primus , per Cor. i. lemm. 2. « 

Coroll. I. Si in Tab. non reperitur exafle Log- 
mus alicujus Sinus Tangentis , vel Secantis , 
figrium ell , illum prscrer minuta prima, continere 
etiam fecunda, qu<B fi quis indagare voluerit, ope- 
rabitur eo modo , quo docuimus in Prop. 10. pro 

inve- 


* • « 
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inveniendis fra£Vionibas . .-Quod Ii "ea diligentia 
opus non fit, latis erit-fumere gradus cum minutis 
primis, quas Log-o proxime minori refpondent. 

Coroll. II. In Tab.-Ulacq. Log-mi Sinuum non 
habent. Charailerifticam majorcm>, • quam p. Pro- 
inde ii , cakulo abioiuto f ex Log- morum addi- 
tione refultet Chara£leridica major^p, ex. gr.. lo, 
25 &c. tunc figura prima a finiitris abjicitur, 
fitque-Charaderiftica,. o, 2, 5 8 c,d • 5 

Coroll. 'III. 'Idem fit prq iog-morum Tangen- 
tibus, quas gr. 45 minores lunt. A gradibus vera 
45 qfque ad poiLog-orurti Tangentes non habent 
Charafterilticam majorem . 1 3 . Idcirco fi , poft ad- 
ditionem fa^am , Chara£lerilfica duabus conflet 
figuris , tunc • vel fecunda figura excedit 3 , & in 
hoc cafu abjicitur prima ^ five fit unitas, fi ve bi- 
narius ,' ut in A’y ivel .--npn» excedit , & tunc, reti- 
netur unica unitas in figura prima , ut in £ patet . 


T ang. L^g. 44. ^040 812 
fit .^^0408 12 


Xaug. Log. 21. 21525 81 
< fit 11.2152581 


Schol. I» Regula Trium etiam per fplam Log~ 
morum additionem potefl abfolvi ,> )fi 'fumatur prio~ * 
ris termini complementum Arithmeticum y ■.•pet Cor\ 
Pro p.^ 13, CjT ad 'duos reliquos addatur i Dati Jint 
tres numeri proportionales 4, 5 o, ..2 5 , queeritu* 
quartus . Prioris numeri 4 complementum Arith- 
meticum eft p. 3P7P400 , addatur ad Log-os duo- 
rum numerorum 5 o CjT 25, fumma dabit Log- 
mum quafitum , 

- . Z Num. 
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Nunt.^ Compl.Arh6m. p. 3977406 
Nutn. 60 Log. 1,7781512. 

, 2^ Log. 1.3977400 

Summa 12.5740312 

Fif ( per Cor. 2.) 2. ^7403 liyidat in Tab. 375 

Schol. II. Si Sinus totus fit primus , vel unus 
ex terminis regula Trium , pote fi omitti : nam 
in primo cafu ejl o ; ( 3 ^ in fecundo addit unita, 
tem mox delendam, 

SchoL III. Log-mi Sinuum vocantur abfolute 
'Log-mi , fed Lng-mi Tangentium peculiari nomi, 
ne Mefoiogarithmi ) & Log—mi Secantium Tomo^ 
logarithmi i In tahuks inveniri non folent T(H 
molog—mi , vd quin facile ex Log^mis Sinuum 
erui poffunt^ ut vidimus ; vel quia fine ipfis caL 
culus bene potefl inflitui . Similiter Sinus com. 
plementi alicujus arcus dicitur etiam Sinus fitcun. 
dus y Cy ab aliis Cofinus . Tangens , Secans 
complementi dicuntur Tangens , CT Secans fecun. 
da y vel Cotangens", & Cofecans .* guee nomina fi 
ignorentur , auBores Trigonometrici * difficile in. 
telliguntur^ r 

* Schol. IV. Log-morum ufus patet in omnem 
fere Matbefin . Nos pauca hic Problemata deli. 
b abimus . Plura videri pojfunt 'apud Ulacq,y Ca^ 
Valer ium , & alios .... 


PROBL. 
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V 

P R O B L. I. 

• . 

4 

Dati numeri quadratum j vel cubum per 
• Log^mos 'invenire • 

I- ¥ AAtus fit numerus v. g. 18, cujus quadra- 
-1 V tum qusfcritur. Duplica numeri - dati Log- 
mum , fumma dabit Log-mum quadrati quatiirt. 

' ■ * . 

Num.iByLog. 1.2552725 

1.2552725 

♦ * 

* » 

Summa 2.5105450, dat inTab. quadr. ^24 
? 

2. Pro inveniendo ejufdcm numeri 18 cubo \ 
fume ter, feu multiplica per 3 Log-mum ipfius 
numeri, produ£lum dabit Log^mum cubi quxfiti. 

Num.iSy 1. 2552725 . " ' 

3 

■f 

3.7558175, dat in Tak cubum 5832 

Coroll. Hinc apparet ratio , cor ad extrahen- 
dam ex quocunque dato numero radicem quadra- 
tam , vel cubicam , accipiatur ex Log-mo nume- 
ri dati dimidium pro radice quadrata , 'aut tertia 
pars pro radice cubica ; cum quadratum cx Log- 
mb bis fumpto, cubus vero gt Log-mo ter fum* 
pto prodeat. Item quarta quinta 8cc. pars Log- 
mi dat Log-mum pro altioribus radicibus inve- 
niendis. Z 2 PROBL. 
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P R.O B L. II. 

Inter duos numeros ■ datos invenire quotcunque 
medios proportionales . 

I. TNveniendus fit medius proportionalis inter 
. X 20, & 320 . Adde .eorum Log-mos, dimi- 
di* fumni* Log-mus dat medium proportiona- 
lem quaefitum ^o. 

Num. 20, Lng. r. 3610300 

Num.^iOy Log. 2.5051500 

• * 

Summa Log. 3. 8061800 

Dimid. Log. 1. P030P00, dat in Tab. 80. 

EJ} autem -H 20, 80, 320. 

2. Inveniendi fint inter duos numeros datos 
duo , vel tres , vel quatuor , aut plures medii 
proportionales ; regula generalis eft : aufer Log- 
mum numeri minoris ex Log-mo numeri majoris,. 
& hujus refidui tertiam partem , fi ^luo medii qua;- 
rantur ; vel quartam , fi tres ; vel quintam , fi 
quatuor , adde Log-mo numeri minoris , nam 
fumm* Log-mus dabit in Tab. medium propor- 
tionalem , qui proxime confequitur numerum da- 
tum minorem . 

4. Ut habeantur medii proportionales reliqui , 
adde fumm* praecedenti eandem tertiam , vel quar- 
tam , vel quintam ^og-mi partem , fumma dabit 
in Tab. reliquos medios proportionales quaefitos^ 
ut exempla, quae fequuntur, rem latis illufirant. 
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Signa + '& — additionem , & fubtraflionem in- 
dicant. ^ vero Log-mum quoti addendum. 

4. Inveniri oporteat duos medios 'proportiona- 
les inter numeros datos 15& 120. 

120, Log. 2.oypiSi2 

Num, 15, Log» — 1.17^0913 . • ^ 

mReftd. o.po^oSpp 

D/v/d. per 3, dat^^ o. 30102PP 
Num. 15', Logi + I. 17 <^ 0 P *3 

Summee Log. 1.4771 212 dat inTab.^^o 
Log. + 0.30102PP 

Summa Log. i.yySi^ii.datmTaUo 
Sunt ergo ~i 15 , 3® ) patet, 

5. QujEruntur Inrer numeros 20 , & idao tres 
medii proportionales. 

Num. 1^20, Log. 3*^®P5*5® 

N«w. 20, Log.—* 1. 3010300 , 

Rejid. t.po84850 
Divid. per 4 , dat ^ 0. 477 1 2 1 2 
jidde num. 20 Log. + i. 3010300 

Summa Log. i. 7721^12, datinTah.6o 
^ Log. -h 0.477x212 

Summa Log. 2.2^^2724^datmTab.i%Q 
^ Log. + 0.4771212 

Summa Log. %.7^2^pi6^atinTab.U<^ 

Sunt 
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Sunt ergo in continua proportione 4 : 20 , tfo , 
180 , J40 , 1^20 • 

Schql. iiac fane pulcherrima Log^morum pra^ 
xis oh fui facilitatem ■ CT brevitatem mihi tanti 
ejfe videtur , ut propter hanc unam ^ Log-morum 
doBrinam addifcendam ejfe putem . JJnum aliquem 
ejus ufum ex innumeris , qui afferri pojfent , in~ 
dicabimus in fequenti ProbL nuoi. 5. 

P R O B L. III. 

► • 

^ ^ajliones aliquot Arithmetica per Log-mos 

" expediuntur. 

* ✓ 

I. T^Antur fenori fcuta 500 , & ex fingulis 100 
. J J lucrum eft fcutorurh 5, quaeritur quot an- 
'liis ea fors duplicabitur. 

Ex Log-mo numeri 100 fubtrahe Log-mum 
numeri 5 , Log-mus refiduus in Tab. »dat annos 
quzfitos . ' . 

JV«wI 100, Log, 2.0000000 
l^um, 5 , Log, o. 5 p 8 p 7 oo 

Log. reftd. I;30I0300, dat in Tak 20 

^ » 

Quod quidem manifeftum eft : nam fi fcuta 100 
anno i dant 5 , fcuta 500 annis‘ 20 dant 500 per 
«regnlam. proportionum compofitara ex Prop. 2. 
Cap, 6 , Aritk 

Coroll. Si 'tempus^ quo fors illa duplicatur, ut 
Tupra inventUm' dividas , p?r 2, per 4, vel 5 8cc, 

habe- 
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habebis tempus , quo fortis 'ejufdem dimidium^ feu 
quarta , vel quinta pars obtinetur . Sic dividendo 
annos /jo per 5 , quotus 4 dat tempus, quod re- 
quiritur ad lucrandam ejuldem fortis quartani par- 
tem , hoc eft Icuta 125, ut patet. 

2. Accepit Cajus aureos 500 cum- ufura aureo- 
rum IO ex fingulis 100 in annum ea lege, ut nili 
folvat fingulis annis, fiat ex fcenore au^io fortis. 
Nihil fuit iolutum .toto triennio . Quzritur quan- 
tum debeat , ut propofitum fuit in Propof, 13. 
Aritbm, num. 5 . 

Cum hic 100 fiat iio , erit proportio fortis ad 
fortem una cum foenore , leu — . Auferatur 
numen 10 Log-mus 1.0000000 ex numeri 11 Log- 
ino i.04t3P27, refiduum , feu Log-mus 0.0413727 
erit ratio lortis' ad fortem unam cum foenore uniuj 
anni . Sumatur ergo hujus refidui Log-mus toties « 
quot funt anni ( ut hic ter ) eique addatur fortis 507 
^g-mus 2.5787700/ fummaer Log-mus 2.8231481 . 
in Tab. quaefitus dabit pro forte & ufura ejus 
•triennii aureos 66 ^ cum dimidio circiter ut in 
pof, cit. fuit inventum. ' ' ■ 1 

Num. f; Log. 1. 041 3727 
Log. I. 0000000 

Re^d. Log. 0. 0413727 
./iaai 3 3 

Log. o. 1241781 
Sorfis ^QO Log. 2.5787700 

Summa Log. 2,8231481, daf 66 % ■ 

5 * 
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i 3. Piipilli alicujus bona , quz zRimata fuerunt 
fcutorutn 1600 , accepit Hortenfius pa^o augen* 
di quotannis fortem ex fru6libus ad rationem Icu* 
torum 5 in fingula centena. Retinuit illa annis 5 , 
menfibus 5 , & diebus 10 , quzritur , quantum 
pupillo debeat. 

Cum Icuta 100 fiant 105 , erit proportio for- 
tis ad fortem una cum foenore , feu ( di- 
videndo per 5 ) To • Auferatur denominatoris 20 
Log-mus 1.3010300 ex numeratoris 21 Log-mo 
1.32221P3 , refiduum 0.02ii8p3 erit ratio fortis 
3 id lortem una cum foenore unius anni, qui Log- 
xnus propter annos 6 lunti debet (exies , feu du- 
ci in ^ , fitque o. 1271358. 

* Ut habeantur raenles , ac dies , dividatur Log- 
mus ille refiduus 0.02118^3 .per 12, quotus 
0:0017557 dat, Log-mum , quinquies, furaendum 
pro 5 menfibus datis, nempe 0.0088285 . Hic de- 
. inde divifus per 30*4 dat Log-mum 0.00057P, 
qui fumcndus eft decies pro diebus 10 , fitque 
0.00057P0.. Addaiur his Log-mus 3:2041200 pro- 
forte fcutorum i 5 oo, habetur ex < horum fumma 
Log-mus 3*3405533, qui in Tab. quzfi tus dat nu- 
merum , feu fcuta 2ipi pupillo ipli ab Hortenfio 
debita. 

Pro annis 6 Log. o. 1 2 7 1 3 5 8 ^ 

Pro menf. 5 L0g. 0. 0088285 
Pro diebus' 10 ,Log. o. OO057PO 
Pro Jorte i 5 oo Lqg. 3. 2041200 

Summa 3*3405533, dat 2ipi. 

. - • . • ' • _ * - 

^ 4.Fin. 
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4. Fingamus eundem Hortenfium debere alteri 
fummam illam fcuc. itfoo folvendam pofi annos d, 
menfes 5, dies 10: quam illi parata pecunia ofiert, 
fiquidem fcuta 5 ex iingulit 100 a creditore fibi 
relaxentur. Quaeritur quantum debeat folvere. 

Haec quaeiiio eadem ratione folvitur*, dummo- 
do ex Log-mo 3.2041200 fortis idoo auferatur 
fumma Log-morum pro annis d, menGbus 5, 8c 
diebus IO, ut fupra inventa, nempe o. i3d5433* 
Nam refiduus Log-mus 3.od757d7 in Tab. quae&^ 

tus dat fummam folvendam fcut. ixd8. 

•• 

Pro annh 6 Log, 0.1271358 

Pro menf, 5 Log» 0.0088285 

Pro diebus 10 Log. 0.00057^0 

Summa o. I3d5433 

Scuf.1600 Log,^ 3.2041200 

3.'cd757d7, dat xid8. 

5. Scuta 1000, quae foenori data fuerant, redi- 

tuuntur poft annos lex una cum annuis ufurarum 
uluris, quae fimul cum iorte conGciunt fummam 
fcut. 1340; quaeritur fmgulorum annorum uiura 
cum ipla Iorte , & quanta fuerit ex fingulis 1 00 
uiura. ^ 

Inveniantur inter duos numeros 1000 & 1340 
tot medii proportionales minus uno , quot fue< 
runt anni ( ut hic quinque ) per Pro/»/. 2. Dabunt 
illi fummas quzlitas , hoc elf lortem ima cum 
uniulcunque anni ufura . £n totius operationis 
typus. A a Scuta 
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Seuta 1340 Log. 3.1271048 
Scuta 1000 Log.— 3.0090000 


» « # 

. Reftd, o, izy 10^^ 

,,Divtd 0 pef 6 ^ dat ^ o. 02H 841 

' 

• Log-mus fextaj partis. , quem voco adda- 
tur .primum Log*mo fortis icoo , lumma dabit 
tog-mum pro* forte , & ufura primi anni A. Ad- 
de deinde huic fummse. Log mum ipfum nova 
fumma dabit Log-mum pro forte & ufura fecun- 
di anni B ; 8 c fic deinceps ^addendo prascedenii 
fummae Log-mum eundem aggregatum dat Log- 
mum pro forie .& lucro annpruqi ;C, D, £ . Sic. 


Lng . j. 0000000 
J^. Log. + 0.0211841 

: ^ A 

Log ^ 3.0211841 dat yh 1050 

f * 

«» •* , ^ 

J^. Log . + o. 02 1 1 841 

• — B : 

Log . 3.0423^82 dat fc . 1102 

Log .*{* 0.0211841 

C 

« « • 

Log . 3.0^35523 dat fc . 1157 

• ♦ » » 

Log . + 0.0211841 

D 

Log . 3.08473^4 dat fc . 1213 


I 


Log. 
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it? 

JP. lag. O. 02 1 I 841 

5 ^ E 

Log, 3*105^205 dst fc, 12?6 

^ Log. + 0.0211841 

Log^ 3.1271046 daf fc, 1340 

Inventa autem ufura prima anni A una cum 
forte, Icutis icilicet 1050, ftatim innotefcit quan- 
ta fuerit ex fingulis *ioo ulura . Nam fi 1000 
fiunt 105©, fcuta 100 per regulam proportionum 
fiunt 105, adeoque ulura fuit icut. 5 ex fingulit 
100 , ut patet . 

Ratio priime partis deducitur exCorolI. Prop. 13. 
Cap.6,Afttbm.^ & ex prae. Probi, 

P R O B L. IV. 

Data tormenti bellici elevatione^ di/lantiam 
idus invenire ^ O" e converjo , 

i, T^Xperientia confiat, maximum tormenti bel- 
. X.j fici iftum fieri ad elevationem anguli le- 
mirefli , leu gr. 45 , reliquos vero i£Ius ab an- 
gulo iemire£Io squaiiter difiantes , ut 30 & 60 , 
^o & 50 &C. aequales effe . Sit igitur experimen- 
to cognitum ab eo tormento , dum ad gradus 45 
elevaretur, txplolum fuifie globum ad difiantiam 
palTuum 4000; quaeritur, quanta futura fit difian- 
tia ( eadem pyrii pulveris quantitate ac vi ferva- 
ta ) ad datam elevationem gr. 30. 

" ' A2 % Cum 
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Cum angulus 45 duplicatus fiat po, eritutCniH 
totus ad finum anguli 30 duplicati , feu tfo, ita 
pafTus 4000 ad quartum proportionalem ; adeoque 
per Scbol. i. & 2. Prop» 14. 

Gr. 60^ Log. p.p3753o5 

PaJf.^ooOy Log. 1.6020600 ^ 

Summa 13.53P5P05 

F/V(Cor.2.Pr(jp.i4 ) 3.53P5potf , dat pa/f. 34^4 

a. Quod fi e converfo datafcopi didantia^ ex.gr. 
pafTuum 1500, ad quem i£lus eil dirigendus, quae< 
xatur in ipfomet tormento elevationis angulus ; 
£at ut didantia maximi i£lus, ex. gr. pafluum4000, 
ad elevationem gr. 45 , ita didantia data pafTu- 
um 1500 ad angulum elevationis quaefita:. Itaque' 
duplicato angulo 45 , ut in primo cafu fa^um efl, 
erit per ScboL i, & 2. Prop. 14. 

Pajffl 4000 Compl. Arttbm. 6. 3P7P400 
Pajf, I ^00 Log. 3. i7^opi 3 

Summa p« 57403 13, datgr.ii V,* 

i 

Schol. ^uam Jingulari foeditate per Log-mos 
confici pojfint Tabula , quibus omnes tormenti beU 
lici iblus ex uno dato determinari pojfint , quaque 
ad utranque bujus problematis partem maxime i»r 
ferviant y facile ejl intelligere, 

. - . PROBL. 
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x9p 


P R O B L V. 


jiJtifudintm Poli tempore aquinoCiiorum 
invenire. 


S Tatue in plano aliquo horizontali ilylum 
qui Gnomoff dicitur, perpendicularem ad ipium 
planum , qui divifus intelligatur in partes aequa- 
les loo • Tum ia meridie ejus diei , in quo Sol 
Arietis , vel Librae initium ingreditur ( quod facile 
per Calendaria innotefcit ) metire um*bram, quam 
projicit ftylus ; fitque Romae ex. gt. inventa um- 
brae longitudo partium 8p , quarum (lylus conti- 
net 100. Erit per Probi. ^.Tacquet, Trigonomet.^ 
ut longitudo umbrae 8 p ad ftyli longitudinem loo , 
ita longitudo ipHus umbrae, prout e(I Sinus totus, 
ad longitudinem flyli , prout ell Tangens anguli 
altitudinis Solis , feu .£quatoris , quae dat in Tab. 
gr. 48. ip' y nempe per Sebol. 1. & 2. Prop. 14. 


9 


Long, Zp. Compl. Arithm.Z, 050^ 1 00 
Long, 100 Log. 2.0000000 

'Tangens io.050dioo , dat gr.^%.lp\ 


Horum complementum ad gr. po , nimirum gr; 
41. 4I, e(I altitudo Poli Urbis Romae quaelita y 
ut ex do£lrinae Sphaericae elementis patet . Quae ta« 
mcn per accuratiorem recentiorum calculum dein- 
de inventa eft gr. 41. 54 , feu gr. 42 proxime . 
Proinde JEquatoris altitudo Romae ell gr. 48. 

Schol. 
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rjd < De Lcxsarithmis ^ 

Schcl. 1 « Ceterum plures funt modi , quibnt 
nunc recentiores' Mathematici quolibet die , vel 
etiam noEie per Jiellas ^ elevationem Poli inveniunt ^ 
cum hoc problema ad Geographia doElr$nam fit ma^ 
9cime necejfarium ^ (T Aftronoma univerja fit ve^ 
luti bfifis dr fundamentum . 

SchoL II. Ut habeantur altitudines meridiana 
fig norum Zodiaci Borealium ^ adduntur ad a Itita» 
dinem JEquatoris tua regionis declinationes Solts , 
qua in Tab, Aflronomicts pajfim occurrunt . Sic 
declinatio Solis in principio fignorum Borealium 
V ^ efi gr. 11 , ib . Hos adde ad JEquato» 
eis altitudinem , qua Roma , ut di simus , eji gr» 
48 , erit altitudo meridiana Solis y (T ini» 

tium ingrejji gr, 59. 36. ^uod fi altitudinem me* 
ridianam Solis quaras pro initio fignorum Au* 
firalium 4^ & ^ fubtrabe ab Aquatoris altu 

tudine ^ nempe ex.gr, 48, eorum declinationem j 
qua eft gr, 20. 12', refiduum dat gr, 27. 48* pro 
altitudine meridiana quafita \ 

P R O B L. VI. - ■ 

In linea meridiana Zodiaci figna defcribere , 

D Ufla in aliquo plano horizontali linea nieri- 
diana , prout in elementis Sphericis doce- 
tur , quam fingulis* diebus Sol per foramen exigcf^ 
um tranfiens , in ipfo meridiei momento tangat i 
defcribcnda fint in illa Zodiaci figna, nempe Y\ 
8 , n &c. Aries , Taurus, Gemini &c. ad di- 
gnofcendum tempus, quo Sol ea figna ingreditur, 
atque* percurrit* Meti- 


Gap. VIII. PaoBLi VI. i^r 

■'Metire altitudinem gnomonis , ftu muri ufque 
ad foramen 'illud , per quod Sol tranfit , ut nota 
fiat in pedibus , vel unciis , aut alia qualibet men- 
fura. Tum inventis altitudinibus meridianis fignorum 
Coeleftium , per Scboh 2. ProhL 5 , habebis earum 
complementa ^ & complementorum ipfoium Me- 
folog-mos , feu Tangentes . Fiat igitur ut muri 
altitudo , prout cft Sinus totus , ad Tangentem 
complementi altitudinis meridianx talis figni , icu 
paralleli , ita eadem altitudo in pedibus , vel un- 
ciis nota ad quartum . proportionale , * quod dabit 
Tabulis pedes, vel uncias, quibus dillabit ab 
initio linex meridians figni coeleftis locus in ipfamct 
linea meridiana defignandus . 

Sit exemptum . Gnomon celeberrimus Roms in 
Thermis-. 'Diocletiani 'julTu Clern. XI. Pont. Max, 
a Cl. Viro Francifco Blanchino ejufdem Pontificis 
Prslato domeftico conflruftus anno 1702 , in quo 
quidem altitudo muri ufque ad foramen, per quod 
tranfit radius Solaris , eft unciarum 750 pedis re- 
gii 'Parifienfis , linea vero meridiana in snea lami- 
na pavimento inferta eft . Fingamus huic Zodiaci 
t ^ ( nam bina fimul defcribuntur ) 

cflfe a nobis infcribenda , feu qusrendum elle pun- 
flum, quod Sol tangit , ubi figna illa Zodiaci in- 
greditur^. Altitudo meridiana eorundem fignorum 
eft gr. 27. 48’, per ScboL 2. ProbL^.y eorumque 
complementum gr- 62, 12' Hujus autem comple- 
menti Tangens ex Tab. 10. 277PP15. Fiat ergo ut 
altitudo muri, prout e Sinus totus, ad altitudinis 
meridiana complementi Tangentem 10. 277PP15 , 
ita eadem muri altitudo, prout eft unciarum 750 

Log. 
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Log-mus , ad Log-mum pro unciis quxfitis . Erit 
per Scbol. 1. er 2. Prop, 14. 

Complem. T ang, 10.277PP15 
Une, 750 Log. 2.8750^13 

Summa 13.1530528 

JP/V (Cor. 2. 14.) 3.1530528, dat une, 1422; 

Diftabunt igitur figna 1 a principio U- 

Xieas meridiana unciis 1422 pedis cjufdem Parifien- 
(is . Eademque ratione ceterorum Zodiaci (igno.> 
rutn in ipfa linea meridiana locus defignabitur; 

appendix 

Prauf^n Cbronologiearum^ 

C UM tempus ex Ariftotelc lib. 4. Phyfic. 
Cap. II. fit numerus, feu menlura motus 
fecundum prius 8 c pollerius, non erit abs 
re hic praxes aliquot Cronologicas fubjicere , qua 
a numeratione temporis , feu motuum Coeleftium 
Solis , Sc Luna maxime pendent , quas quidem 
non tam praclarum eft fcire , pralertim Ecclcfia- 
(licis viris , quam turpe nefeire , id quod de Lati» 
ra lingua inquit Cicero . Pranotandi igitur funt 
primo termini aliquot Chronologici . 


DEH- 
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DEFINITIONES. 


I. ^^rduSy feu Periodus cft certus annorum nu- 
, V_^ merus in orbem rediens. Tres prxfertim 
fune Cycli Solaris, Lunaris, lndi£lionis. 

2. Cyclus Solaris eft intervallum annorum 28 ; 
quo evoluto , literas Dominicales jd.B.C.D.E.F.G, 
Calendario appofits redeunt eodem ordine , quo an- 
tea, & ad ealdem ferias. 

3. Cyclus Lunaris y five aureus Numerus eft feries 
' annorum 1 9 , qua conTpleta , novilunia ad eundem 

diem regrediuntur. Dicitur Numerus aureus , quia 
Athenis inforo aureis literis quotannis inferibebatur 
ad novilunia indicanda. 

4. Indtdio cft feries annorum 15 in orbem re- 
diens , poft Conftaniini teiftpora , five ab anno 
Chrifti 312, ut fama eft, in ufum recepta apud 
Grarcos & Romanos; hoc diferimine , quod indi- 
£lio Romana a Kal. Januariis, Grxea vero a Kal. 
Septem, initium ducit. 

5. Annus Julianus a Julio Cxfare Di£Iatore di- 
ftus, qui Numx regis annum emendavit, eft die-' 
rum 3^5 hor. 5 , qux quidem horx dfingulisqua^ 
tuor annis ‘horas 24, feu diem folidum conllituunc. 
Itaque annus Julianus , qui confiat diebus 3^^5 , 
dicitur communis; qui vero diebus 3^5 fingulis qua- 
drienniis, Bijfextilis dicitur, quod Icilicct dieslex- 
tus ante Kal. Martias bis numeretur, feu interca- 
letur, unde dies, 8c annus intercalares vcczmur. . 

6 . Annus Gregorianus eft annus Julianus a 
Gregorio XIII. Pontifice anno 1582. correflus , 

Bb IO 
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10 diebus fubdaf^is . Differt a Juliano in hoc, quod 
po!l annum GHrifU id^oo. e Tingulis annis centefi- 
inis , qui omnes in Calendario Juliano biffextiles 
fnrir, ih Gfegofiano ^rtsjpriml, nempe 1700 1 800 j 
8 c ip66 liiht communes , di lolus 'qUartUs 2060 
biffexiilis erin 

. '7. EpfiBx funt' dies tthdecim , qdi addiendi funt 
ad anhiith lunarem j ( qiii condat diebus 354 ) Ut 
adxquet annum folarem ; qui eff dierum 3^5 , ut 
di6lum di. Unde fi hoc anno tiii gh fuerit Epa^ 
di xi.*, fequemi ihho erit xxii^ fed tertio anno 
Epada erit i i t v Nam qu' 3 Hes Epad^ hujulmodi 
additae eicedlint hunieirum 36^ detrahitur numerus 
36 , & refiduus nurherUi eft Epada illius anni ^ 
Si per additionem fiant 30 •, Epida illius anUi 
erit fi-u nihil. 

8. Periodus ViBtrinha , feti t)ionyJiana eft fc* 
Hes annorum 532 e Cyclo Solari t8 , in Cyeluta 
Lanarem ip multiplicato contekta, qua perada ^ 
iidem Cycli Solis Lun® iterum redeunt. Diciiut 
Vi6ioriana^ quod a Vidore AquitatiO anrtO ChrilM 
457 inftihita fit, Vel bkhyfidHn a Didftjrfio quo- 
dam Exigito qui ad Ecclefiam Rnmankm cum A- 
lekandrina circa celebrationem Palchatis concilians 
dfdm , illam adhibuit. 

p. Periodus Juliana eft feries annorum 7780 ^ 
-quae ek Cyclorum Solis , Lunae , & Itididionis 
multiplicatione oritur; five eft produdum ek muU 
riplicatione Periodi Vidorianae per Cyclum indii- 
dioWi*s, nempe annorum '532 Xi5=7p8o ; in 'qui 
tres illi Cycli Solis -, Luna: , & Indidionis •, qui 
in prifenti hoc anno conveniunt , in alio iteruni 
’ non 


DEFffffTIOIf ES ipj 

non convenient nifi poft ^nnos 7p8p expletos. Di- 
citur Juliana ) quod Julianis annis conflet. £fl Pe- 
riodus omnium pr^flantifTima , quae incoepit anno 
710 ante Orbem conditum, & nondum eii abfoluta, 
a Jofepho Scaligero excogitata. 

IO. Epocba^ five JEra cft terminus, ^ quo an- 
ni numerantur . Sic ^ra ChrifHana, qua nunc vulgo 
utimur, & vulgaris dicitur, numerat annos a Chrifti 
nativitate , feu potius ab ejus Circumcifione , hoc 
efl aKal. Januariis pofl orbem concitum annis 4004 
jux ta Ci. UfTepi calculuni. 

Scol. I. Loquimur bic de anno tam Solari , quam 
Lunari civili , qui ex integris diebus confiant , 
non autem de anno Solari^ aut Lunari Afitonomico^ 
qui prester d/es , boras qugque dT minuta prima , 
fecunda^ tertia &c, computat , qua non funt bujus 
loci . 

- Schol. II. Litera Dominicales ordine retrogra- 
do procedunt , nempe G , JF , E , D , C , B , A , 
ut fi boc anno Utera dominicalis fit G , proximo 
anno erit F, rm;o E &c. ufque ad A, quam G 
iterum fequitur. Ratio efi ^ quia cum annus Julianus 
somtrmnis confiet diebus 3^5, boc e fi hebdomadibus 
52, presterea d*t l fi prima Januarii dies de- 
fignetur Iit er a A , etiam ultima Decembris eadem 
Utera A’ defignabitur. Sic igitur tam primus^ quara 
ultimus illius anni dies Dominicus ^ fubfequens annus 
inchoabitur feria il , dies autem Dominicus bujus 
anni incidet in diem Januarii feptimum ; proinde 
Utera Dominicalis non erit B, fed G. *Tertius anni 
inchoabitur feria 1 1 1 , adeoque dies Dominicus cadet 
in diem 6 Januarii^ & Utera Dominicalis erit F , 
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& Jic de ceteris. Bijfextilis autem annus duplici 
ter a defignatur eodemque ordine retrogrado , fcilicep 
GF, FE, 1E.D&C. ita ut non F , Jed G priorem 
locum obtineat^ & ad diem uf que 2^ Februarii ufur~ 
petur , altera vero F deinceps ufque ad finem totius 
anni intercalaris. 

0 

P R A X I S I. 

An datus annus Jit Bijfextilis^ vel quotus 
Jit a Biff^xtiliy invenire, 

A Nnum Chrifti datum divide per 4; fi fa£la 
divifionc, nihil remanet, ille annus Biflfcxci- 
!is eft; fi quis fit rcfiduus, indicat, quotus annus 
fit a Bifiextilis. Sic annus, in quo haec feri bimus, 
^ 74 ^-» divifus per 4, nihil remanet elt Bif- 
fextilis . A.nnus vero proximi Jubilaei 1750 erit 
fecundus a BifTextili. Nam eo divifo per 4 rema* 
nent 2. 

Coroll. Divifionis hujus quotus, refiduo negleflo, 
indicat, quot effluxerint anni a Chrifto nato Biffex* 
tiles. Sic anno 1748 numerantur Biffextiles 437. . 
Sed unitate mul6fari debent propter annum 1700-, qui 
Biffextilis non fuit ex diftis Defin, 6 . Erunt ergo nume- 
randi 437 —i =1435. 




P R A X. II. 


ipZ 

P R A X I S I I. 

Cyclum Solarem arini dati 'Invenire* 

A Nno Crifti propofito adde p- ( ,decim6 nam- 
que hujus Cycli anno Chriftus natus ell , 
adeoque jam novem erant expleti “) Tum funima. 
illa dividatur per 28 , numerus ex divifiohe refi- 
duus erit Cyclus Solaris anni dati . Si ex divifio- 
ne nihil remanet, erit Cyclus Solaris ' completus 
28. Quotus autem indicat revolutiones hujus Cy- 
cli a Chrifti nativitate peraftas .. Elio hic annus 
1748, cui adde p, fit 1757, quem divide peraS 
remanent 21 pro Cyclo Solari currentis anni ^ 
Quotus autem 6i indicat totidem effluxilTe a 
Chriito nato Cyclos Solares. 

PRA-XIS III. 

♦ 

Aureum numerum dati anni invenire 4 

t 

D Ato Chrifti anno adde unitatem ( ham pri- 
mo MxTt, Chriftianse anno aureus numerus 
/uit 2, adeoque unus jam erat abfolutus ) fumniam 
deinde divide per ip, refiduum erit numerus au- 
reus. Si nihil remanet , erit Cyclus completus 
five annus ip. Quotus vero indicat , quot CycU 
Lunares ha£lcnus ab ^ra Chriftiana fuerint. Quae- 
ritur numerus aureus’ currentis anni 1748. Ad- 
de i, fit 1747, quem divide per ip, remanet i pro 
^aureo numero quaefito. Sunt autem a Chrifto na- 


;ip$ Appbnoix 

to Cycli Lunares pz, ut divifionis quotus o(len> 
dit. 


P R A X I S IV. 

In quam hebdomada feriam incidat primus 
anni dati dies, invenire, ^ 

A d annum Chrifli praecedentem addatur BiL 
fextiles eia pii, dc a fumma fubtrahantur lo. 
.Tum niunerus refiduus dividatur per 7, id quod 
fcftat ex divinone dat ieriao) qii^itam . Si nihil 
remanet , erit feria feptima , feu Sabbatum . Scice 
^[Ho ex. gr. in quam feriam cadet primus die^ au* 
jii i 800. £n calculi typus 

* Annus praced. I 7 p p 
Bijfent.per Cor. 448 

2247 
Corree. Greg. — i o 

7 2237 

31P7 rejfd. q.' indicat Fer. iv. 

Eadem ratione invenitur feria , in quam datb 
anno, incidit propoAtus cujufcunque menfis diesv 
.Quxritur ex. gr. in quam feriam inciderit dies 17 
Augufti anno 1740, in quo eleftus fuit Pontifex 
Maximus BenediiSius XIV. Ad annum prxceden- 
•tem .addantur tum Biflextiles , qui per CoroU. 
^Prate. 1. lunt 433, tum dies elapfi a Kal. Ja- 
nuariis ufque ad diem itf Augufti 1740 , nempe 

22p 
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P R A K. III. 

aap, fit fumma 2401, ex qua ob correftiontftn Gre* 
gorianam fubdu^Iis 10 , & refiduo divifo per 7 1 
remanent 4. Fuit ergo Feria iv. 

I 

Ann. preeced. i 7 3 p 

Bijftxtilet 4 3 3 

Dies elapji 2 2 p 

2401 
Corr. Gregor. *— i o 


7 2 3 p I 

341 f lir/ 4. indicat Fer. iv.' 

P R A X i S V. 

Literam Domtnicalem dati anni invenire, 

I Nveniatur Feria, qua arniUS propofitul: inchoa* 
tur per prax. prae. , eamque fubtrahe ex p , 
refiduum dabit literam Dominicalem . Quairituir 
Iit era Dominicalis pro anfio proximi Jubilaei 175-0.. 
Primus ejus dies per Prax. prae, incidet in Fe- 
riam V., (ubtrahe 5 ex p, refiduum 4 dat literam 
Dominicalem 'quarto loco pofitam , ordine litera- 
rum direfto numerandam , nempe D. Similiter fci- 
re Vbt6 literam Dominicalfcm anni 1755. Feria , 
in quam incidet primus ejus anni dies , erit per 
Prax. prae. Feria iv. Hanc /ubtrahe ex p; refi- 
-duum 5 dat literam Dominicalem £ quinto loco 
pofitam . 

Schol. Alia funt pronas pfo Utera Dominica- 

li 
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li invenienda y fed b<tc a B londello allata y ejl omnium 
brevijjimay atque pulcherrima, ^ 

P R A X I S VI. 

' ' Dati anni EpaBam invenire, 

I Nveniatur aureua numerus anni propoQti pe, 
Frax. 3., qui multiplicetur per ii, &cxpro-r 
dufto auferantur dies ii pro corrcftione Grego- 
riana, refiduoque divifo per -30, numerus, quire* 
manet erit £pa£la quxfita. Ex.gr. quxritur Epa- 
sta anni 1750, cujus numerus aureus perPr<*x. 3. 
ell 3. Hunc duc in 11 Bt 33, ablatiique ii,re- 
{iduum 'e(l 22 , quod cum dividi nequeat per 30, 
reGduum ipfum 22 dat Epafiam quxfitam . Anni 
autem currentis 1 748 Epa£ia ell ♦ leuzero; Nam 
aureus numerus «eft i , adeoque ex hac praxi i 
Xii=ii — 11=0. 

Schol. EpaBit dati anni nurperari Incipiunt a 
Kal, Martiis ejufdcm anni . Proinde EpaSia, Lh- 
Ifts 1 748 o durabit toto Februario anni 1 74P . 

' f 

P R A X I S ; VII. 


Menfe ac die datis y at at em Luna Invenire, 


fis elapfos, & numerum menfmm a Martio 
inclufive, 8 c ex fumma Iubtra 61 p, fi fieri poflit 
30, refiduum dabit xtatem Lunx.' Scire volo ex. 

' ■ gr.. 
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• PRAX. VII. 

gr. ®tatem Lunas die 15 menfis DecemSrls hujus 
anni 1748. Cum ex diftis in Pratc. prtec. Epa- 
6Ia hoc anno fit = o, addantur tantum dies 15 ; 
& numerus menHum a Martio incluiive, nempe lo^ 
fumma 25 (ex qua 30 fubtrahi nequeunt ) dat. 
Lunx xtatem quxiitam. ^militer fcire civpioxta- 
tcm Lunx die 4 Junii anni 1750. Epafta ejus anni 
per Prax. S. eft 22, cui adde dies 4 menfis Junii, 
& infuper 4 pro numero menfium a Martio inclu- 
five , fit fumma 30, ex qua fi fubtrahantur 30, 
nihil remanet;. efi ergo illo die Novilunium. 

P R A X I S VIII, - 

♦ 

Daf/s menfe & anni Epa£{a Novilunii 
diem invenire ■, 


A Ddatur ad Epa£Iam anni dati numerus men- 
fium a Martio inclufive , & fumma fubtra- 
hatur ex 30 ; vel fi fumma illa fuperat 30 , fub- 
trahatur ex 60 , refiduum indicabit diem Novilu- 
nii . Quxritur ex. gr. in quotam Martii diem in- 
cidet Novilunium anno 1749 . Ad Epaftam ejus 
anni , qux eft 1 1 per Pr^. 6, adde numerum 
menfium , qui eft i , & fumma I2 fubtrahaiur ex 
30 , refiduum 18 indicat Martii Novilunium die 
18 futurum . Similiter quxritur Novilunium De- 
cembris 1750. Ejus anni £pa£Ia eft 22 per Prax. 6.^ 

& numerus menfium a Martio inclufive 10 . Ho- 
rum fummam 32 fubirahe ex tfo, refiduum a8 dat 
diem Novilunii. 

C c Schol. . 
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Schol. 1. ^amjuam- au$em atas Lufue per Sp»* 
Bas pracifc definiri non pojfit , nunquam tama» 
foUdo die a vera Luna atate aberra» ; proinde 
hac methodus fatis tuto in vulgarent tfun» vecer 
fta e fi . 

Scbol. II. Novii unium Pafcbale continetur intra 
diem 8 Martii & 5 Aprilis m<lufive , intrm 
quos terminos , qui Fafcbales audiunt y reperirm 
debet . 


P R A X I S IX. 

Dato SLra. Cbriftiana anno JndiHionem 
invenire . 

A Ndo Chrifti propofita adde 3 , ( primuseniin 
JE.TX ChrtfVians annus, ccspit indi^ione 
quarta ) & aggregatum divide per 25 , refiduum 
ex divifione dat annum Indiflionis . Si nihil re- 
manet , erit Indi6lio 25. Sic ad hunc annum 174S 
additis 7 ^ hc fumma 1751 , quae divita per 25 , 
dat refiduum ii pro Indi£iicme quaedta . Quotms ' 
autem iid indicam Indictiones jam a Ghrilio na- 
to completas. 

P R A X 1 S X. 

Dato Mra Chrifiiana anrto^ quotus in Periodo 
Juliana die Jit , invenire. • 

E Sto datus Chrifli annus praefens . 1^748 , quae- 
ritur annus Periodi Julians , qui illi re^om- 

der. 
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' P It A X. ‘X. 

Jet • Armo dato 1748 adde 4715 , fntnma 6461 
dat annum quscCtum . Ratio eft , quia primo Chri- 
fti anno elapd jatti erant ejus periodi anni 4713* 
GorolL Si datus quilifeet ■ Periodi 'Jodianas annds 
dividatur per 28 , per ip , & per i% ; fefidiium et 
prima divifione erit Cyclus Solis , ex fetanda 
Cyclus Lun« , & ex tertia Cyclas Indiftionrs ^ 
Sic divifo anno currenti Periodi - Julianse ^4^1 per 
a8 y remanent 21 pro Cyclo Solari ; per ip , re- 
manet I pro Cyclo Lunari , -five - aureo m^ero j 
per , remanent 1 1 pro Cyclo Indi^onis^ ' 

P R A X I S XI, 

‘ ^ .i*. 

Dahf amo ants^ Cbrijil aram , quotUi 
in Parkdo Juliana ille ftP y 
invenire^ 

‘ ' - * ... 

E Sto datus mannus ante Chriftum riatiHn'4O04\ 

> cui Uffertus , Pagius , LanfceUottns , aliique 
Chronolegi illuftres Mundi initium tribuunt , 
•qusritur^ quotus iHe fuerit in Periodo ‘Juliana • 
Auferatur datus annus 4004 ab annis Periodi Ju- 
liana 4714 , in quibus ex diftis in Prax, prae. 
primus ChrflUi annus eontigit , refiduura dabit an- 
num Periodi -Juliana-, -qui primo Mundi anno ref- 
pondet , Trimirum 710 . Res per fe patet . 

Corotl, Hinc eft, quod dato quolibet Periodi Ju- 
liana anno, facile Innotefcit , an ille (it ante , vel 
^ft-Cbrifli nativitatem . ^Nam ! fi datus aunUS^naa- 
jor fit anno 4714, erit annus Periodi Juliana p&ft 

Cc 2 Chri- 
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Chriflum ; fi minor , erit ante Chrifium natum i 
Sic datis Periodi Julianas annis 6^61 , ablatiique 
ab (Ilis Periodi Julianas annis 4713 , ramanet pras> 
iens aerx vulgaris annus 1748 . Ablatis aucem 
annis Periodi' Ju lians 710 ab annis 4714, hat^n* 
tur anni 4004 ante Chrifii nativitatem. 

, . P.R A X I S XIL 

f 

* - » • f • * 

V/ftis Cj/cVts Solis ^ Luna CT InJidloms^ 

invenire annum Periodi Juliana ^ 

in quem conveniunt . 

( . * 

D C Solis X 4845 . 

Uc Cyclos datos Luna X 4200 
j, JndiSl. X 6p i d 


Et fumma produflorum divide per 7p8o , refi- 
duus erit annus Periodi Julianx , qui datis Cyclis 
refpondet . Sit exemplum . Primus Chrifii annus 
habuit Cyclum Solis 10, Lunx 2 , & lndi£lionis4, 
quxritur annus Periodi Julianx y cui conveniunt . 

: i . 

X Splis 10 X 4845 48450 

Cycli ^ Luna 2 X 4-200 =2 8400 , 

t Jndic, 4 K dpid = 27664- 


> Summa 84514 < 

' ^ ^ ^ 

Qp* divifa per 7^80 /efiduum, 4714 dat ' aniiuni 

Periodi Julianx pro primo Qhrifii anno . . -/(i 

} Sinii^ 
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Similiter hoc anno 1748 Cyclus Solis eft 21 , 
JLun» I, Indiftionis ii', «luaeritur annus Periodi 
Julianas. • 

i . \ . t . . . . ^ 

. •' • r 21 X 4845 = 171745 ' 

• Duc h I .X 4200 = 4200 

t II X 6 sn 6 =. 7^07 5 

j--i i. - • : .. 

■t::'... . Summa = 1 & 2 o 2 X \ 

* ‘ • r r “ 

Quae divifa per^ 7780 , refiduum ^4^1 dat annum 
•Periodi Julianae, qui ex Prax. 10. refpondet huic 
anno 1748, . , • 1 ^ 

Schol. ^ua ratione numeri illi . determinati 
'4845 4200 , & , fff Cjfcli muj- 

ttpheari debent , inveniantur , »0» eji hujus loci 
finifuirere , cum methodo Analytica opus fit , quem- 
•admodum ea..ufi funt Francijcus a Sebooten in 
■ MsfcelL , PretRetus T. 2. lib. 7. Elementi Matbem-^ 
-Joannes Keilt le&. 27. de Cyclis y & t^ii* 

^ »• • , 

P R A X I S XIII. ^ 

9 •• S ^ , 

^ 1 . . I 

Dato quolibet Periodi Juliana annOy ' '■ 

- . -.Olympiadum annos invenire, _ 

... i . . . ' ' • 

O Lympiadum. Epocha apud hiftoricos, prxfer- 
tim vero Graecos, celeberrima fem per fuit , 
cum Graeci annos nonnifi per Olympiades , unde 
anni Olympiaci difti funt , numerare iolerent . 
Nam quadriennio quolibet vertente , feu quinto 
quovis rcdeunic anno , in Olympia Elidis Urbe 
,/. ludos 


> 
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ludos in hotioicm Herculis circa idUUtitim 3 bfti- 
vura maximo popnbruin <concnrfu delebrabant ^ 
Ludi autem hujulmodi ab Iphito Elidis rqge fivc 
primum indituti , five indaurati funt anno Per. 
Jul. & ante -Chridianam seram anno 77^’. 

Dato igitur Per. Jul. anno , quaeritor annus 
Olympiacus^ qui illi refpondet. Si datus annus 
minor fit -annis ex his auferatur ; qui re- 

manet, dabit annos , qui Olympiadura Epocham 
przcedunt. Sit annus Per. Jul. 3103 , in quo ju- 
xta Petavium Moyfes natus ed , quaeritur quot 
^tmis «jus nativitas Olymptadum praeceflerit indi- 
tutionem. Subdu6Iis 3103 0x3738, refidaum835 
annos quselltos. 

Quod 'fi. tus fit Per. JnL annus 4714, in quo 
iincoeptft 'Clmdisma sera," Ot fsepe di&qm ed, tna- 
■^r Icilioet annis 3738, hos ab itio fubduoitO', 
'itedduum 774 dabit annos Olympiacos : qui fi di- 
(Vidantur per 4, quotus dat Olympiades cottipleais 
IP4 , & annum -i Gdyinpiadis.ihveulltts Up^.-Chii- 
dus ergo natus ed anno i ab Olympiade 174, 
five anno primo Olympiadis 175. ^ 

Coroll. Dato xrae Chridianae anno, ex.gr. 1748, 
fi illi addas annos fiabebis annos Olympia- 
cos, qui huic "anno refpondent ^ 2524/ quibus di- 
vifis per 4, habentur Olympiades ^3 1 . Simili ratio- 
ne annus 'proximi jubilaei 17^0 erit fecundus Olym- 
piadis 432. '' 

r •• i---' ••‘•j 
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Dat^ anno Olympiaco , quotus ille in Fenodo 
Juliana Jit ^ invenite 

t- 

D Ata fit Olympias 114: qua ineunte , Ale- 
xander M;, uthifiorici referunt , diem obii t^ 
qusrkur quoio Periodi Juiknas anno, id contige- 
rit. Multiplica Oiympiades 113 dApfas per 4 y 
&*produ6lo 452.. adde unitateui , 6b anmim pri» 
mutn Olympiadis 1 14 ineuntis, fit 453, ctd adji-. 

3937 •i aggregatura 4jpo eft annus Periodi Ju>- 
lians y in quo Alexander M; interiit. 

Similiter Diodorus Siculus feribit , annuna .pri- 
mum Olymp. p4 exeuntem , efie annum 780 poil 
Trojs excidium / icire volo , quotus ille efiet 
Per. Jul. arnius . Cura Trojanum excidium ex 
ejufdem Diodon Siculi , Sc Dionyfii Halkama£> 
fcnfis fententia acciderit anno Per. Jul. 3530, ad- 
dantur anni poft Trojs cafum ebpfi 780 ad an- 
nos ipfos 3530, fumma 4310 dabit annum Per; 
Jul., qui congruit cum anno i Olymp. ^4. 

Coroll. I. Nota igitur , Trojs excidium conti* 
gifle anno Per. Jul. 3530, ita ut primus annus 
Epochs Trojans fuerit Per. Jul. annus 3351. 

' Coroll. 11 . Si ex anno Per. Jul. 47^4 , xrx 
Chriftians primo, auferas 43^0, refiduum 324 
dat annos y quibus .^exandri M. mors prsceffic 
ChriHi nativitatem. Sin ab eo auferas 3531, ha- 
bebis annos Trojani excidii ir^3 ante Chrifiura 
natum. Qusomnia«^Cerc»//.Pr/7x. ii. plana funt. 

PRA- 


2o8 Appendix . 

R A X I S XV. 

Dato anno Periodi Juliana^ annum U. C» 
ei congruentem invenire ^ 

E X hiftoria Romana fatis patet , Romanos ab’ 
Urbe condita annorum initium eorumque 
feriem numerare confuevifle,* unde orta eft cele- 
bra tiilima U. C. Epocha. Qua: quidem duplex eft, 
Varroniana a M. Varrone di£la , qua: a:dificatio- 
nem Urbis in annum tertium Olympiadis vi. ex- 
euntem refert, cui refpondet annus Per. Jul.3pdo,\ 
feu ( cum Kal. Januariis fequentibus ea 

coeperit ) ; Chriftianam vero Epocham antecedit 
annis 753 , ita ut in annum U. G. 754 cadat pri- 
mus Chrifti annus; & Capitolina^ quae a~faftis 
Capitolinis colleftis dedufta fuit , & Urbem con- 
ditam in fequentem annum Per. Jul. 3pd2 rejicit. 
Sed' Cor. Tacitus in fuis Annalibus, Cenforinus 
de Die Natali , aliique viri dofti , quorum fen- 
tentiam fequimur , Epocham U. C. Varronianaui 
Capitolin* prjeferunt. 

Dato igitur Per. Jul. anno , qua:ritur quotus 
ilii in Epocha U. C. annus congruat . Si propo- 
fitus annus minor erit , fafta fubtraftione , 
reliduum dabit annos ante Urbem conditam . Sic 
ab anno 3951 fubdu£\is 710 ( cui Per. Jul. anno 
UflTerius initium Mundi tribuit , ut diflum eft ) 
refiduum 3251 dat Mundi annos ante U.C. Quod 
fi niajor fit annis 3pdi, fa6la fubtra^lione , re- 

* fiduum 
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fidaum dabit annos ab U. C. Sic fubdu£lis 1961 
ex 4714 ( primo «rx Chrrftianae anno ) refiduum 
753 dat annos U. C. , qui pr*cednnt Chrifti na- 
tivitatem , qu* ex faperius diftis incidit in an- 
num U. C. 754. 

P R A X I S XVI. ■ 

Da$o U. C. anno^ Periodi Juliana^ OJym- 
piaduMy & arx Cbrtfliana annos ei 
congruentes invenire. 


R Efert C. Plinins Nat. hiftor. fib. 8. c. 6. ele- 
phantos in Italia primum vifos Pyrrhi regis 
bello , anno Urbis quadringentefimo feptuagefimo 
fecundo; hinc 

- I. Quaeritur , quoto Periodi Julianae anno id 
contigerit . Ad U. C annos ante diflos 472 ad- 
damur anni 3ptfo , qui U. 'C. Epocham praecef- 
ferunt ex diftis in Prax. prae., aggregatum 4432 
dat annum Per Jul. quaefitum, ut patet. 

• 2. Quaeritur , in qua Olympiade , feu quoto 
anno Olympiaco illud acciderit. Ab anno Per. Jul. 
4432, ut fupra, invento, auferantur anni 3P38 , 
4 quibus Olympiadum Epocha incoepit , refiduum 
4P4 'dat annos Olympiacos , quibus divilis per 
4, habetur annus fecundus Olympiadis 124 per 
Prax. 13. 

3. Demum quxritur, in quotum annum ante , 
vel poft Chriftum natum Pyrrhi bellum , feu ele- 
phantorum in Italiam adventus inciderit . Ex an- 

Dd no 
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no Per. Jul. 4432 fuperius invento , facile intel* 
ligitur per Coroll. Prax. ii. id ante seram Chri- 
ftianam contigifle . Itaque idem Per. Jul. anmw 
4432 auferatur ab anno primo Chrillianse aerae 47 14, 
refiduus 282 dabit annos^, qui ChriRianam aeram 
praecelferunt < Proinde elephantos Italia primum 
vidit anno Per. Jul. 4432 , anno fecundo ab Olym- 
piade I2J, poft U. C. 472, ante aeram ChriRia-^ 
nam annis 282. 

Coroll. Dato U. C. anno , Rve anno Per. JuL 
qui ei congruit , facile imelligitur , quotus ille 
Ijt a Trojae excidio annus . Subduftis enim Tro- 
janae Epochae annis Per. Jul. 3530 ( per Cor. 
Prax. 14.. ) ab annis Per. Jul. y qui in eadem 
Fer. Jul. refpondent U. C. annis , refiduus erit 
annus quaefitus . Sit exemplum . Dato anno U. C» 
537, in quo a Romanis clades maxima ad Tra- 
fimenum lacum accepta eR » Flaminii confulis te- 
meritate; quaritur , quotus ille fuerit ab excidio 
Troja , feu Trojana Epocha annus ► Inveniatur 
annus Per. Jul. congruens U. C. anno 537 , qui 
per partem i. hujus Prax, erit 44 P 7 ; CX hoc 
fubducito Trojana Epocha annos 3530 ( per Co^ 
roll. I. Prax. 14. ) refiduum dat annos , qu* in- 
tercclferunt, pSj „ 
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P R A X I S XVII. 

« 

Dat9 quoltbet Per. Jul, anno , initium tinm 
JEg/ptiaci ^ feu neomeniam Tbotb^ 
invenire^ 

D e aera NabonafTari crebra fit mentio tum apud 
veteres Aftronomos Ptolemaeum , Hippar- 
chum & alios, tum etiam apud celebriores Cliro- 
nologos: proinde a nobis ea hic omitti omnino 
non poteft. Fuit NabonalTarus Chaldaeorum Rex , 
a cujus regni initio Babylonii novam Epocham 
infiituerunt, quam ^gyptii ab illis acceperunt . 
Exordium ^jus cadit in Per. Jul. annum 3P^7 , 
•die z6 Febr. ante Chriftum natum 747. 

Quia vero Nabonaflari aera non annis Julianis, fed 
'iEgyptiacis confiat, de his primo eorumque initio 
agendam efi. Annus Algyptiacus dies 355 continet, 
neglcftis 6 illis horis , qui^s annus Julianus, praeter 
dies 3^5, componitur. Unde fit ut, propter omif- 
fem quadriennio quolibet vertente diem interca- 
larem, initium anni ^gyptiaci ( quod neomenia 
Thoth dicitur ) retro abeat, &’ per totum annum 
Julianum vagetur, unum perpetuo anticipans diem; 
ut fi hoc anno ex. gr. neomenia Thoth incipiat 
Calendis Januariis , pofi quatuor annos incipiet 
die 31 Decembris , & iterum pofi alios quatuor 
annos, dic 30 Decembris , 8c fic deinceps ; do. 
nec demum anno 14^61 Calendas Jan. rurlus 
redeat , expletis fcilicet annis Julianis 14^0 , qtii 
annos ^gyptiacos 1451 praecilc continent. 

Dd 2 In 
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In tota autem Periodo Juliana funt quinque 
anni, qui fpatio annorum 14^0 invicem diliant , 
in quibus tam primo Januarii die, quam ultimo 
Decembris neomenia Thoth contingit, nempe 

1273, 2733;, 4tp3, 5^53, 7113 

Dato igitur Per. Jul. anno , inveniri debeat, quo- 
to die initium anni iEgyptiaci , feu Thoth inci- 
piat . Haec erit regula . Subducatur annus Per- 
Jul. ex uno ex fuperioribus numeris, qui (it pro- 
xime major dato, & refiduum dividatur per 4. 
Si quotus minor fuerit quam vel aliquid fx>(t 
divifioiiem iupererit , addatur quoto unitas , da- 
bit fumma diem neomeniae Thoth a Calendis Ja- 
nuariis in anno Juliano numerandum . Si a divi- 
fione nihil reflat , 8c quotus efl major 55) , ipf« 
dabit diem , in quem incidet neomenia Thoth . 
Sic exemplum. £(lo datus annus Per. Jul. 4714» 
in quo Chrifti dies natalis illuxit , quaeritur , in 
quoto illius anni die neomenia Thoth contigerit . 
Subclaviis annis 4714 a numero proxime majori 
5<^53 , remanent P3P, quibus divifis per 4, quo- 
tus dat 234, & remanent 3. Adde i ad ipium 
quotum . Coepit igitur Thoth die 235 a Calen- 
dis Januariis numerandum , hoc efl die 23 Augu- 
fli. Similiter fcire volo in quotum anni 1748 diem 
incidat initium anni ^gyptiaci, feu Thoth . An- 
nus Per. Jul., qui huic anno congruit, efl 6^61 
per Prax. ir. hunc fubtrahe ex 7113 proxime 
majori, & refiduum ^52 cjivide per 4, quotus 
dat i6z fine ullo refiduo . Huic ( ob CorreVl. 
Gregorianam ) adde 11 , fit aggregatum 174 . 

Hoc- 
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Hoc igitur annt>' 1748 ' initium anni \ff)gyptiaci 
contigit die 23 Junii , diebus 1 'cHicet 174 a Cal. 
Januariis.' ' . ' 

Demum datus fit Periodi Juliana annus , 

in quo Tobias fenior natus efic dicitur , & qua- 
ratur. ejus anni neomenia Tbotli . Subdu£lo 
ex 4ip3 , remanent 228 , quem numerum fi divi- 
das per 4 , habebis 57 , & nihil remanet . Quia 
vero hic numerus minor eft quam nempe 
quam dies ultimus Februarii , in quo additur bifi- 
lextilis dies, ad 57 addenda e(i unitas , & habe, 
tur dies quinquagefimus o^iavus , in quem cadet 
neomenia Thoth , nempe dies 27 FeWuarii. 

Schol. Ex fecundo exemplo patet , pojl Cbrifii 
annum 1582, ad neomenia 'Thoth diem in anno 
Juliano inventum [addendos ejfe , ob CorreSl. Gre- 
gor ianam^ dies 10 ufque ad annum 1700, O" ab 
anno 1700 ufque ad 1800 dies ii. 

P R A X I S XVIII. 

Dato quolibet Per. Jul. ■ anno , quotus ille 
in ara Nabonajfari Jit^ invenire. 

O Bfcrventur quinque feqnentes anni Per JuL 
B, C, D, E; quorum primus initium 
dedit Epocha NabonafTari , reliqui vero annos Na- 
bonafiareos finguli inchoant , ut in Prax. prae, 
explicavimus, eodemque intervallo annorum 14^0 
invicem diAanc 
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s. 2. ' r 4 - 

39 ^ 7 * 5 <^S 3 - 7 ” 3 - 857 ^ 

Pato igitur quovis Per. Jul. anno , videatur ad 
quodnam intervallum fpe£lec , five quonam nu> 
merorum By C, &c. fit proxime minor . Tum 
additis unitatibus, qus.illi intervallo' refpondent, 
dematur ex aggregato- primus terminus ./f, id quod 
remanet indicabit quotus fit annus in aera Nabo* 
nafiari quaefitus. Elio annus Per. Jul. 4714, qui, 
ut fxpe diximus , fuit humanae falutis exordiqm • 
Hic ad imervallora fecundum pertinet, cumfitm»> 
Jor By minor C; addeigituraad47i4, &ex fum- 
jna 4715 deme numerum 39^7, xefiduum dat745?. 
Ergo Chri/lus natus cfi NabonalTari anno 747 . 

V Eadem ratione fcire cupio , quotus NabonalHiri 
annus fit ipfe, qui labitur annus 1^48. Cum hic 
tx Prax. II. fit annus Per. Jul. 6461 , major au- 
tem fit termino C, minor veto D, fpe£lat ad in-* 
tervallum 3. Adde ergo illi tres unitates , & ex 
fumraa 6464 tolle termiaum jfy refiduus mimerus 
2477 dat annum Nabonafiareunt , qui. cum hoc 
anno aer» Chriftians 1748 congruit. 

Ratio regulae patet ex diftis * Nam quodlibet 
intervallum eft ansoriMn 146^. Anni autem Ju- 
liani 1450 continet annos iEgyptiacos 1461 y. 8c 
unumquodque intervallum annum unum auget ; 
proinde Per. JuL anni , qui ex annis. Julianis con- 
fiant, angeri debent tot unftatibus:,. quot fum in- 
tervalla , ut inter ipfos 8c annos .£gyptiacos , 
feu NabonalTareos habeatur aequatio. 

PRA- 
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Naionaffart annos in Ter, Jul, annos: 

convert£rc* 

N Oxtntur fcqticntes numen C, D, £ 

eorumque intervalla i , 2, 3*, 4, & videa* 
tur ad quod ex iliis, penineat Nabonaflari annus 
propofitus ^ ab eoque tot demantur unitates , quot 
Uli intervallo conveniunt ^ Tum reiiduo addantur 
anni 3p^7 , qui initio aerse Naboriaflari tribuun- 
tur y (umma erit annus Pcn Jul. quatfitus 
* > * 

A. B. C. D. E. 

% 

t '* < 

i ^ 3 4 . 

«• 227.. i 6 SS^ 1149- 4^10,^ 

• 1 

S$r exemplum . Ptolcmseus lib. 5. pag*. 125. re- 
&rt, Lunam defecilTe anna quinto NabopoHaffari^ 
qui eft 127 a Nabona(&ra; quaeritur, quota Per. 
JuL anna id acciderit . Cum annorum numerus 
127 ad intervallum i fpeftet , utpote major Ay 
minor vero £, au&ratur ab eo i , & refiduo ii 6 
addatur 3pd7^ fumma 40^3 eft annus Per. Jul. 
quaefitus. 

Similiter quaeritur, quotus fit in Periodo Julia- 
na annus Nabonadaii 24^7. Patet hunc, numeru m 
pertinere ad intervallum 3 , cum fit proxime ma* 
jor C, minor vero D.. Auferantur igitur ab eo 
tres unitates , & refiduo 24P4 addatur numerus 
3pd7; fumma ^4^1 eft annus Per. Jul., qui con- 
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